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1.ΔΗΑΓΧΓΖ 

1.1 Ση είλαη ε ηαηηζηηθή 

ηελ θαζνκηινπκέλε, ηαηηζηηθή ζεκαίλεη ζπζηεκαηηθή απαξίζκεζε θαη παξνπζίαζε 

αξηζκεηηθψλ δεδνκέλσλ ή ζηνηρείσλ, ηα νπνία πξνέξρνληαη απφ πνιιέο παξαηεξήζεηο ή 

κεηξήζεηο. Οη παξαηεξήζεηο απηέο ή νη κεηξήζεηο αλαθέξνληαη ζε ζπγθεθξηκέλν αληηθείκελν ή 

γεγνλφο. Αλάινγα κε ην αληηθείκελν ή ην γεγνλφο ζην νπνίν αλαθέξνληαη ηα αξηζκεηηθά 

δεδνκέλα, ε ηαηηζηηθή παίξλεη θαη ηδηαίηεξε νλνκαζία. Έηζη, φηαλ κηιάκε γηα παξάδεηγκα γηα 

Γεσξγηθή ηαηηζηηθή, ηαηηζηηθή επηρεηξήζεσλ ή ηαηηζηηθή Δξγαηηθνχ δπλακηθνχ θ.ιπ., 

ελλννχκε αξηζκεηηθά δεδνκέλα πνπ αλαθέξνληαη αληίζηνηρα ζηε γεσξγία, ζηηο επηρεηξήζεηο ή 

ζην εξγαηηθφ δπλακηθφ θ.ιπ. ηελ επηζηεκνληθή γιψζζα, ε ιέμε ηαηηζηηθή έρεη επξχηεξε 

ζεκαζία
. 

ζεκαίλεη ηελ επηζηήκε πνπ έρεη σο αληηθείκελν φρη κφλν ηε ζπγθέληξσζε θαη 

παξνπζίαζε, αιιά θαη ηε κειέηε θαη αλάιπζε ησλ παξαηεξήζεσλ ή κεηξήζεσλ πνπ 

αλαθέξνληαη ζε έλα ζπγθεθξηκέλν αληηθείκελν ή γεγνλφο , νπνηαδήπνηε θαη αλ είλαη ε θχζε ηνπ. 

Έηζη, ε ηαηηζηηθή πεξηιακβάλεη ηφζν ηηο κεζφδνπο ζπιινγήο θαη επεμεξγαζίαο ζηνηρείσλ, φζν 

θαη ηηο κεζφδνπο αλάιπζεο θαη κειέηεο ηνπο, αλαθαιχπηνληαο έηζη ζρέζεηο πνπ ππάξρνπλ 

αλάκεζα ζηα δηάθνξα θαηλφκελα θαη δηαηππψλνληαο ζπκπεξάζκαηα πνπ είλαη ρξήζηκα γηα ηε 

ιήςε νξζψλ απνθάζεσλ.  Μπνξνχκε ινηπφλ λα πνχκε φηη: 

ηαηηζηηθή είλαη ε επηζηήκε πνπ αζρνιείηαη κε ηηο επηζηεκνληθέο κεζφδνπο ζπιινγήο, 

νξγάλσζεο, παξνπζίαζεο θαη αλάιπζεο ησλ αξηζκεηηθψλ εθείλσλ ζηνηρείσλ πνπ αλαθέξνληαη 

ζε ραξαθηεξηζηηθέο ηδηφηεηεο δηαθφξσλ νηθνλνκηθψλ, θνηλσληθψλ, δεκνγξαθηθψλ, θπζηθψλ 

θ.ιπ. θαηλνκέλσλ θαη έρεη σο ζθνπφ ηε ζπζηεκαηηθή κειέηε απηψλ ησλ ζηνηρείσλ γηα ηελ 

θαηάιεμε ζε γεληθά ζπκπεξάζκαηα, πνπ είλαη ρξήζηκα ζηε δηαδηθαζία ηεο ιήςεο νξζψλ 

απνθάζεσλ. Ζ ηαηηζηηθή δειαδή επηρεηξεί λα εμαγάγεη γλψζε ρξεζηκνπνηψληαο εκπεηξηθά 

δεδνκέλα. Βαζίδεηαη ζηε ρξήζε ηεο ζηαηηζηηθήο ζεσξίαο, ελφο θιάδνπ ησλ εθαξκνζκέλσλ 

καζεκαηηθψλ. ηε ζηαηηζηηθή, ε ηπραηφηεηα θαη ε απξνζδηνξηζηία νξίδνληαη ζηα πιαίζηα ηεο 

ζεσξίαο πηζαλνηήησλ. Ζ πξαθηηθή ηεο ζηαηηζηηθήο πεξηιακβάλεη ηελ ζρεδίαζε, ζπιινγή θαη 

εξκελεία δεδνκέλσλ πνπ πξνθχπηνπλ απφ αβέβαηεο παξαηεξήζεηο. Δπεηδή ε ζηαηηζηηθή 

απνζθνπεί ζηελ εμαγσγή ησλ «θαιχηεξσλ» πιεξνθνξηψλ απφ ηα δηαζέζηκα δεδνκέλα, 

θαηαηάζζεηαη απφ κεξηθνχο ζαλ θιάδνο ηεο ζεσξίαο ησλ απνθάζεσλ. 

http://el.wikipedia.org/w/index.php?title=%CE%95%CF%86%CE%B1%CF%81%CE%BC%CE%BF%CF%83%CE%BC%CE%AD%CE%BD%CE%B1_%CE%9C%CE%B1%CE%B8%CE%B7%CE%BC%CE%B1%CF%84%CE%B9%CE%BA%CE%AC&action=edit&redlink=1
http://el.wikipedia.org/w/index.php?title=%CE%95%CF%86%CE%B1%CF%81%CE%BC%CE%BF%CF%83%CE%BC%CE%AD%CE%BD%CE%B1_%CE%9C%CE%B1%CE%B8%CE%B7%CE%BC%CE%B1%CF%84%CE%B9%CE%BA%CE%AC&action=edit&redlink=1
http://el.wikipedia.org/w/index.php?title=%CE%95%CF%86%CE%B1%CF%81%CE%BC%CE%BF%CF%83%CE%BC%CE%AD%CE%BD%CE%B1_%CE%9C%CE%B1%CE%B8%CE%B7%CE%BC%CE%B1%CF%84%CE%B9%CE%BA%CE%AC&action=edit&redlink=1
http://el.wikipedia.org/w/index.php?title=%CE%91%CF%80%CF%81%CE%BF%CF%83%CE%B4%CE%B9%CE%BF%CF%81%CE%B9%CF%83%CF%84%CE%AF%CE%B1&action=edit&redlink=1
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%A0%CE%B9%CE%B8%CE%B1%CE%BD%CF%8C%CF%84%CE%B7%CF%84%CE%B1
http://el.wikipedia.org/w/index.php?title=%CE%98%CE%B5%CF%89%CF%81%CE%AF%CE%B1_%CF%84%CF%89%CE%BD_%CE%B1%CF%80%CE%BF%CF%86%CE%AC%CF%83%CE%B5%CF%89%CE%BD&action=edit&redlink=1
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Αλαιχνληαο ηνλ νξηζκφ απηφ ηεο ηαηηζηηθήο, παξαηεξνχκε φηη ηα βαζηθά ζηάδηα πνπ 

αθνινπζνχκε γηα ηε κειέηε ησλ ηδηνηήησλ ησλ δηαθφξσλ κνλάδσλ κηαο πνιππιεζνχο νκάδαο 

είλαη ηα εμήο: 

(α) Ζ ζπγθέληξσζε ησλ ζηαηηζηηθψλ ζηνηρείσλ πνπ είλαη αλαγθαία γηα ηε κειέηε ηνπ 

πξνβιήκαηνο πνπ ζέινπκε λα εξεπλήζνπκε. 

(β) Ζ κεζνδηθή επεμεξγαζία θαη παξνπζίαζε ησλ ζηαηηζηηθψλ ζηνηρείσλ ζε κνξθή αξηζκεηηθψλ 

πηλάθσλ θαη γξαθηθψλ παξαζηάζεσλ. 

(γ) Ζ αλάιπζε ησλ ζηνηρείσλ απηψλ θαη ε εμαγσγή ρξήζηκσλ ζπκπεξαζκάησλ γηα λα ιεθζνχλ 

ζσζηέο απνθάζεηο.   

1.2 Ηζηνξία ηεο ηαηηζηηθήο  

Ζ ιέμε ηαηηζηηθή πξνέξρεηαη απφ ηε ιαηηληθή ιέμε status (πνπ ζεκαίλεη θξάηνο) θαη δειψλεη 

αξρηθά ζπιινγή ζηνηρείσλ γηα ηηο θξαηηθέο αλάγθεο (έθηαζε, παξαγσγή, πιεζπζκφ θ.ιπ.). Έρεη 

εμαθξηβσζεί φηη ε πξψηε απνγξαθή πιεζπζκνχ έγηλε ζηελ Κίλα απφ ηνλ απηνθξάηνξα Τ-άν ην 

έηνο 2238 π. Υ. , ελψ ζηνπο Ρσκαίνπο ε πξψηε απνγξαθή πιεζπζκνχ έγηλε επί Ρσκχινπ (753-

715 π. Υ. ) θαη ε ηειεπηαία απφ ηνλ απηνθξάηνξα Βεζπαζηαλφ ην 73 κ. Υ..  ηελ Αγγιία, ε 

πξψηε θαζνιηθή απνγξαθή ηνπ πιεζπζκνχ θαη ηνπ πινχηνπ γεληθά έγηλε ην 1085 απφ ηνλ 

Γνπιηέικν ηνλ θαηαθηεηή.  

Σν 1583 γξάθεηαη απφ ηνλ Fr. Sansovino ην πξψην βηβιίν ζηαηηζηηθνχ πξηερνκέλνπ θαη ιίγν 

αξγφηεξα εηζάγεηαη απφ ηνλ Konring (1606-1681) ε ηαηηζηηθή ζηελ αλψηεξε παηδεία.  

Σελ ίδηα επνρή εκθαλίδεηαη ην ελδηαθέξνλ γηα ηηο αζθάιεηεο δσήο θαη ν πεξίθεκνο αζηξνλφκνο 

Halley, ρξεζηκνπνηψληαο ηα ιεμηαξρηθά βηβιία γελλήζεσλ θαη ζαλάησλ ηεο πφιεσο Breslaou, 

παξνπζηάδεη ηνλ πξψην πίλαθα ζλεζηκφηεηαο. Σν ξεχκα απηφ ησλ δεκνγξαθηθψλ κειεηψλ 

επεθηείλεηαη θαη ζηε Γεξκαλία, φπνπ ν πάζηνξαο Siissmilch (1707-1767) ζπγθεληξψλεη ζηνηρεία 

απφ ηα ιεμηαξρηθά βηβιία ησλ εθεκεξίσλ ηεο Πξσζίαο θαη θαηαιήγεη, ην 1741, ζην ζπκπέξαζκα 

φηη ην πνζνζηφ γέλλεζεο ησλ αγνξηψλ είλαη 51% θαη ησλ θνξηηζηψλ 49%, ελψ ηα δχν θχια 

έρνπλ ίζα πνζνζηά θαηά ηελ επνρή ηνπ γάκνπ. Γηα ην ζπγγξαθέα ην θαηλφκελν απηφ δελ είλαη 

ηπραίν γεγνλφο, αιιά λφκνο ζείαο πξνέιεπζεο πνπ απνζθνπεί ζηε δηαηψληζε ηνπ είδνπο. Μέρξη 
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ηελ επνρή απηή, ε ηαηηζηηθή έρεη πεξηγξαθηθφ ραξαθηήξα θαη αζρνιείηαη θπξίσο κε ζέκαηα 

Γεκνγξαθίαο. 

Ζ ηαηηζηηθή ζα μεθχγεη απφ ηνλ πεξηγξαθηθφ ραξαθηήξα ηεο κε ηελ αλάπηπμε ελφο λένπ 

θιάδνπ, ηνπ Λνγηζκνχ ησλ Πηζαλνηήησλ, ν νπνίνο πξνήιζε απφ ηε κειέηε ησλ ηπρεξψλ 

παηγλίσλ (ραξαθηεξηζηηθή κάιηζηα είλαη ε αιιεινγξαθία αλάκεζα ζηνπο Γάιινπο καζεκαηηθνχο 

Pascal θαη Fermat, κε αθνξκή ηα εξσηήκαηα πνπ έζεζε ζηνλ Pascal ν Ηππφηεο DeMere γηα ηα 

παίγληα ηνπ θχβνπ). Απφ ηνπο ζεκειησηέο ηνπ Λνγηζκνχ ησλ Πηζαλνηήησλ αλαθέξνπκε ηνλ 

Bernoulli, ν νπνίνο ζην βηβιίν ηνπ ¨ Ζ ηέρλε ησλ πξνβιέςεσλ ¨ δηαηππψλεη ηνλ πεξίθεκν λφκν 

ησλ κεγάισλ αξηζκψλ, θαη ην Γάιιν καζεκαηηθφ Laplace, ζηνλ νπνίν νθείιεηαη ε εθαξκνγή ηνπ 

Λνγηζκνχ ησλ Πηζαλνηήησλ ζηε ζπνπδή ησλ θπζηθψλ θαηλνκέλσλ κε πνιπζχλζεηεο αηηίεο. ηε 

λέα απηή πεξίνδν ηεο ηαηηζηηθήο, ν Βέιγνο αζηξνλφκνο Quetelet επεθηείλεη ηελ εθαξκνγή ηεο 

ηαηηζηηθήο ζηε ζπνπδή ησλ θπζηθψλ, δηαλνεηηθψλ θαη εζηθψλ ηδηνηήησλ ησλ αλζξψπνπ θαη 

παίξλεη ηελ πξσηνβνπιία γηα ηε ζχγθιεζε ηνπ πξψηνπ Γηεζλνχο πλεδξίνπ ηαηηζηηθήο πνπ 

έγηλε ζηηο Βξπμέιιεο ην 1853, ελψ αξγφηεξα ν F. Galton εθαξκφδεη ηε ηαηηζηηθή ζηε Βηνινγία 

θαη, εηδηθφηεξα, ζηα πξνβιήκαηα ηεο θιεξνλνκηθφηεηαο. Ζ πξνζπάζεηα ηνπ Galton ζπλερίζηεθε 

απφ ηνλ Άγγιν καζεκαηηθφ Pearson, ζηνλ νπνίν νθείιεηαη θαηά πνιχ ε ζεκεξηλή αλάπηπμε θαη 

ζέζε ηεο ηαηηζηηθήο.    

 

1.3 Αληηθείκελν ηεο ηαηηζηηθήο 

Γηα λα νξηζζεί κε αθξίβεηα ην αληηθείκελν ηεο ηαηηζηηθήο, ζα πξέπεη πξψηα λα γίλεη ε 

παξαθάησ δηάθξηζε: 

Ο φξνο ηαηηζηηθή ή ηαηηζηηθέο ρξεζηκνπνηείηαη γηα λα δειψζεη αξηζκεηηθέο πιεξνθνξίεο. Οη 

ζηαηηζηηθέο παξνπζηάδνπλ ηα απνηειέζκαηα ηεο ζπζηεκαηηθήο ζπιινγήο ελφο ζπλφινπ 

πιεξνθνξηψλ. 

ε θάζε ρψξα έρνπλ δεκηνπξγεζεί απηνηειείο ζηαηηζηηθνί νξγαληζκνί κε ζθνπφ ηνλ 

απνηειεζκαηηθφ ζπληνληζκφ φισλ ησλ ζηαηηζηηθψλ εξγαζηψλ. Σέηνηνο νξγαληζκφο ζηελ Διιάδα 

είλαη ε Δζληθή ηαηηζηηθή Τπεξεζία ή Δ. . Τ. Δ. (https://www.statistics.gr) . Οη ζηαηηζηηθέο πνπ 

θαηαξηίδεη ε Δ. . Τ. Δ. (κεληαίεο, ηξηκεληαίεο, αλά 5εηία θαη αλά 10εηία), θαιχπηνπλ φινπο 

https://www.statistics.gr/
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ζρεδφλ ηνπο ηνκείο δξαζηεξηφηεηαο. Πιεζπζκηαθά ζηνηρεία (πιεζπζκφο θαηά δηάθνξεο 

δηαθξίζεηο, θπζηθή θίλεζε πιεζπζκνχ – γάκνη – γελλήζεηο – ζάλαηνη), ζηνηρεία απαζρφιεζεο 

θαη αλεξγίαο, ζηνηρεία πνπ αθνξνχλ ζηελ πγεία θαη ζηελ θνηλσληθή αζθάιηζε, ηελ παηδεία, ηε 

δηθαηνζχλε, ηελ παξαγσγηθή δηαδηθαζία, ηα δεκφζηα νηθνλνκηθά, ηηο ηηκέο, ην εζληθφ εηζφδεκα 

θαη ηέινο ηηο πνιηηηζηηθέο δξαζηεξηφηεηεο, ζπληζηνχλ ην βαζηθφ πιηθφ απφ ην νπνίν πξνθχπηνπλ 

νη ζηαηηζηηθνί πίλαθεο θαη νη δηάθνξνη δείθηεο πνπ θαηαξηίδεη ε Δ. . Τ. Δ. , ζε βξαρπρξφληα θαη 

καθξνρξφληα δξάζε. 

Βαζηθφο ρξήζηεο ησλ ζηαηηζηηθψλ θαη δεηθηψλ πνπ θαηαξηίδεη ε Δ. . Τ. Δ. είλαη ην θξάηνο, πνπ 

κε βάζε απηά, ζρεδηάδεη, πινπνηεί θαη παξαθνινπζεί ηηο πνιηηηθέο ηνπ ζηνπο δηάθνξνπο ηνκείο. 

Αθνινπζεί ε Δπξσπατθή Έλσζε πνπ ρξεηάδεηαη ηα επηκέξνπο ζηνηρεία ησλ θξαηψλ – κειψλ ηεο, 

γηα λα ζπλζέζεη ηηο επξσπατθέο ζηαηηζηηθέο κε ηε βνήζεηα ηνπ επξσπατθνχ ζηαηηζηηθνχ 

γξαθείνπ EUROSTAT (https://europa.eu.int/comm/eurosta/) , δηεζλείο νξγαληζκνί, φπσο ε 

UNESCO κε ην ζηαηηζηηθφ ηεο ηλζηηηνχην (https://www.uis.unesco.org/) κε αληηθείκελν ηε 

ζπιινγή, παξνπζίαζε θαη ηελ επεμεξγαζία αξηζκεηηθψλ πιεξνθνξηψλ γηα ηα επηκέξνπο θξάηε 

θαη ηηο κεηαμχ ηνπο ζρέζεηο. Σέινο, ρξήζηεο ησλ ζηνηρείσλ ηεο Δ. . Τ. Δ. είλαη θαη ν 

επηρεηξεκαηηθφο θφζκνο, επηζηήκνλεο, κειεηεηέο θαη αλαιπηέο, φπσο επίζεο θαη ν απιφο θφζκνο. 

Ζ ηαηηζηηθή είλαη κηα επηζηήκε πνπ αλαθέξεηαη ζηηο παξαθάησ δηαδηθαζίεο: 

 πιινγή Γεδνκέλσλ 

 Έιεγρνο Γεδνκέλσλ (θαηακέηξεζε, δηάηαμε, δηφξζσζε ιαζψλ θαη απνκάθξπλζε 

ακθίβνισλ πεξηπηψζεσλ, ζπκπιήξσζε ειιηπψλ ζηνηρείσλ) 

 Παξνπζίαζε δεδνκέλσλ (Πίλαθεο θαη Γηαγξάκκαηα) 

 Δπεμεξγαζία ησλ δεδνκέλσλ κε ζθνπφ ηε δηεμαγσγή ρξήζηκσλ ζπκπεξαζκάησλ. 

ήκεξα απφ ηνπο ζηαηηζηηθνχο αλακέλνληαη πνιιέο πιεξνθνξίεο, θαζψο θαη αλάιπζε 

ζχλζεησλ θαηλνκέλσλ, κε ζπλέπεηα λα πξέπεη λα ρξεζηκνπνηεζνχλ πνιιέο θαη δηαθνξεηηθέο 

ζηαηηζηηθέο κέζνδνη. Ζ ρξεζηκνπνίεζε θάζε θνξά ηεο πην θαηάιιειεο ή ησλ θαηαιιειφηεξσλ 

απφ απηέο, επηηξέπεη ζηνπο ζηαηηζηηθνχο λα αληαπνθξίλνληαη ζηηο κεγάιεο απαηηήζεηο ησλ 

ππνινίπσλ επηζηεκνληθψλ ρψξσλ. 

 

https://europa.eu.int/comm/eurosta/
https://www.uis.unesco.org/
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1.4 Υξεζηκόηεηα θαη πεδία εθαξκνγήο ηεο ηαηηζηηθήο 

Μηα απιή αξίζκεζε ησλ εθαξκνγψλ ηεο ηαηηζηηθήο, πνπ είλαη βαζηθά εθαξκνζκέλε επηζηήκε, 

δείρλεη φηη απηή ρξεζηκνπνηείηαη ζε φινπο ζρεδφλ ηνπο ηνκείο ηεο αλζξψπηλεο δξαζηεξηφηεηαο. 

Ζ ηαηηζηηθή είλαη απαξαίηεηε ζηε Γηνίθεζε γεληθά, φπνπ ε ιήςε νξζψλ απνθάζεσλ έρεη 

κεγάιε ζεκαζία γηα ηελ πξφνδν ελφο θξάηνπο, ελφο νξγαληζκνχ, κηαο βηνκεραλίαο ή κηαο 

επηρείξεζεο. Γη „ απηφ θαη δελ ππάξρεη ζήκεξα ζηηο ζχγρξνλεο επηρεηξήζεηο θαλέλαο ηνκέαο πνπ 

λα κελ ρξεζηκνπνηεί ηηο ζηαηηζηηθέο κεζφδνπο ζηε ιήςε επηρεηξεκαηηθψλ απνθάζεσλ.    

Μεγάιε ζεκαζία έρεη ε εθαξκνγή ηεο ηαηηζηηθήο ζηε Γεκνγξαθία.  Γεκνγξαθία είλαη ε 

επηζηήκε πνπ αζρνιείηαη κε ηε ζηαηηζηηθή κειέηε ηνπ πιεζπζκνχ γηα λα δηαπηζηψζεη ην ζχλνιν 

ησλ θαηνίθσλ, ηε ζχλζεζε ηνπ , ηηο κεηαβνιέο ηνπ θαη φια ηα θαηλφκελα πνπ ηηο πξνθαινχλ. 

θνπφο ηεο κειέηεο είλαη ε εμαγσγή ζπκπεξαζκάησλ γηα ηελ πιηθή θαη εζηθή βειηίσζε ησλ 

πιεζπζκψλ θαη ιήςε κέηξσλ γηα ηελ απνηξνπή επηδήκησλ ζπλεπεηψλ πνπ αθνινπζνχλ ζπλήζσο 

ηηο δηάθνξεο δεκνγξαθηθέο κεηαβνιέο. 

Μηα ζπνπδαία εξγαζία πνπ γίλεηαη γηα ην ζθνπφ απηφ είλαη ε απνγξαθή ηνπ πιεζπζκνχ, κε ηελ 

νπνία δηαπηζηψλεηαη ε πνζνηηθή θαη πνηνηηθή θίλεζε ηνπ θαη γίλεηαη κειέηε φισλ ησλ 

πξνβιεκάησλ πνπ ηνλ απαζρνινχλ. Δηδηθφηεξα, εμαθξηβψλεηαη ν αξηζκφο ησλ θαηνίθσλ ζε θάζε 

πεξηθέξεηα, ε ειηθία ηνπο, ην θχιν, ην ζξήζθεπκα, ε γιψζζα, ν βαζκφο κνξθψζεσο, ν ηφπνο 

γελλήζεσο, ην επάγγεικα θ.ά. Με ηελ απνγξαθή επηηπγράλεηαη θαη ε ζηαηηζηηθή κειέηε ηεο 

θηλήζεσο ηνπ πιεζπζκνχ κηαο ρψξαο ζε ζχγθξηζε κε πξνεγνχκελεο ζηαηηζηηθέο. Μειεηάηαη έηζη 

ζπγθξηηηθά ε κεηαλάζηεπζε, αζηπθηιία, αχμεζε ή κείσζε γελλήζεσλ, γάκσλ, ζαλάησλ, κείσζε 

πιεζπζκνχ νξηζκέλσλ πεξηθεξεηψλ θ.α. θαη εμάγνληαη ζπκπεξάζκαηα γηα ηε βειηίσζε ηεο δσήο 

ηνπ πιεζπζκνχ θαη ηελ αληηκεηψπηζε ησλ δηαθφξσλ πξνβιεκάησλ πνπ δεκηνπξγνχληαη κε ηηο 

αιιαγέο. 

Ζ δεκνγξαθία έθαλε ηελ εκθάληζή ηεο θπξίσο θαηά ηνλ 17ν αηψλα, ζπγρξφλσο κε ηε γέλλεζε 

ηεο ζηαηηζηηθήο θαη απφ ηα κέζα ηνπ 17νπ αηψλα έγηλαλ δηάθνξεο αμηφινγεο έξεπλεο κε 

ζεκαληηθφηεξε ηνπ Σφκαο Ρφκπεξη Μάιζνπο [1798] ζρεηηθά κε ηα πξνβιήκαηα ηεο αχμεζεο ηνπ 

πιεζπζκνχ, αιιά θαη ηνπ Αληφιθ Κεηειέ [1796-1874]. 

Δπίζεο, ε ηαηηζηηθή βξίζθεη πνιχ κεγάιε εθαξκνγή θαη ζηνλ Οηθνλνκηθφ ηνκέα (Οηθνλνκηθή 

ηαηηζηηθή), φπνπ ε παξαθνινχζεζε ηνπ γεληθνχ επηπέδνπ ησλ ηηκψλ, ηνπ εζληθνχ εηζνδήκαηνο, 

http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%91%CF%80%CE%BF%CE%B3%CF%81%CE%B1%CF%86%CE%AE
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%9C%CE%B5%CF%84%CE%B1%CE%BD%CE%AC%CF%83%CF%84%CE%B5%CF%85%CF%83%CE%B7
http://el.wikipedia.org/w/index.php?title=%CE%91%CF%83%CF%84%CF%85%CF%86%CE%B9%CE%BB%CE%AF%CE%B1&action=edit&redlink=1
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%A3%CF%84%CE%B1%CF%84%CE%B9%CF%83%CF%84%CE%B9%CE%BA%CE%AE
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ηεο λνκηζκαηηθήο ηζνηηκίαο θαη ησλ νηθνλνκηθψλ δηαθπκάλζεσλ, ηεο απαζρφιεζεο, ηεο 

παξαγσγηθφηεηαο, ηεο θαηάξηηζεο δεηθηψλ νηθνλνκηθήο δξαζηεξηφηεηαο, ησλ εζληθψλ πφξσλ θαη 

ηεο εζληθήο δαπάλεο, είλαη αληηθείκελα ζηαηηζηηθήο επεμεξγαζίαο.   

Σέινο κεξηθνί αθφκε εμεηδηθεπκέλνη επηζηεκνληθνί ηνκείο πνπ ρξεζηκνπνηνχλ ηελ εθαξκνζκέλε 

ηαηηζηηθή ηφζν εθηεηακέλα ψζηε λα έρνπλ εηδηθή νξνινγία είλαη: 

 

 Βηνζηαηηζηηθή 

 Μεραληθή ηαηηζηηθή 

 ηαηηζηηθή Φπζηθή 

 Φπρνινγηθή ηαηηζηηθή 

 Κνηλσληθή ηαηηζηηθή (γηα φιεο ηηο Κνηλσληθέο επηζηήκεο) 

 Αλάιπζε Γηαδηθαζηψλ θαη Υεκεηνκεηξία (γηα ηελ αλάιπζε δεδνκέλσλ απφ 

ηελ αλαιπηηθή ρεκεία θαη ηε ρεκηθή κεραληθή) 

 Οηθνλνκεηξία 

 Σερλνκεηξία 

 Ζ ρξεζηκφηεηα ηεο ηαηηζηηθήο θαίλεηαη θαη απφ ην γεγνλφο φηη ε ηαηηζηηθή δηδάζθεηαη 

ζήκεξα ζρεδφλ ζε φιεο ηηο Αλψηαηεο θαη Αλψηεξεο ρνιέο ηεο ρψξαο καο.  

 

1.5 Κιίκαθεο κέηξεζεο  

Οη θιίκαθεο κέηξεζεο είλαη κηα δηαδηθαζία ζπλδπαζκνχ δεηθηψλ ζε κηα κεηξήζηκε δηάζηαζε, ε 

νπνία αληηπξνζσπεχεη ηελ επξχηεξε έλλνηα.  Οη θιίκαθεο δίλνπλ ηελ δπλαηφηεηα αλάπηπμεο ηεο 

έλλνηαο θαη βαζίδνληαη ζηε ζπζζψξεπζε ησλ δεηθηψλ κηαο κεηαβιεηήο. Αθνξνχλ ηελ ίδηα 

ζεσξεηηθή έλλνηα. Ζ γεληθή θιίκαθα απνηειείηαη απφ κηα ζεηξά εξσηήζεσλ νη νπνίεο 

ελνπνηνχληαη θαη κεηξψληαη σο ζχλνιν. Ο ζπλνιηθφο βαζκφο πνπ πξνθχπηεη απφ ηνλ εξσηψκελν 

αληηπξνζσπεχεη ηελ γεληθή ηνπ ζηάζε. Σα θχξηα είδε θιηκάθσλ είλαη: 

 

 

http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%92%CE%B9%CE%BF%CF%83%CF%84%CE%B1%CF%84%CE%B9%CF%83%CF%84%CE%B9%CE%BA%CE%AE
http://el.wikipedia.org/w/index.php?title=%CE%9C%CE%B7%CF%87%CE%B1%CE%BD%CE%B9%CE%BA%CE%AE_%CE%A3%CF%84%CE%B1%CF%84%CE%B9%CF%83%CF%84%CE%B9%CE%BA%CE%AE&action=edit&redlink=1
http://el.wikipedia.org/w/index.php?title=%CE%A3%CF%84%CE%B1%CF%84%CE%B9%CF%83%CF%84%CE%B9%CE%BA%CE%AE_%CE%A6%CF%85%CF%83%CE%B9%CE%BA%CE%AE&action=edit&redlink=1
http://el.wikipedia.org/w/index.php?title=%CE%A8%CF%85%CF%87%CE%BF%CE%BB%CE%BF%CE%B3%CE%B9%CE%BA%CE%AE_%CE%A3%CF%84%CE%B1%CF%84%CE%B9%CF%83%CF%84%CE%B9%CE%BA%CE%AE&action=edit&redlink=1
http://el.wikipedia.org/w/index.php?title=%CE%9A%CE%BF%CE%B9%CE%BD%CF%89%CE%BD%CE%B9%CE%BA%CE%AE_%CE%A3%CF%84%CE%B1%CF%84%CE%B9%CF%83%CF%84%CE%B9%CE%BA%CE%AE&action=edit&redlink=1
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%9A%CE%BF%CE%B9%CE%BD%CF%89%CE%BD%CE%B9%CE%BA%CE%AD%CF%82_%CE%B5%CF%80%CE%B9%CF%83%CF%84%CE%AE%CE%BC%CE%B5%CF%82
http://el.wikipedia.org/w/index.php?title=%CE%91%CE%BD%CE%AC%CE%BB%CF%85%CF%83%CE%B7_%CE%94%CE%B9%CE%B1%CE%B4%CE%B9%CE%BA%CE%B1%CF%83%CE%B9%CF%8E%CE%BD&action=edit&redlink=1
http://el.wikipedia.org/w/index.php?title=%CE%A7%CE%B7%CE%BC%CE%B5%CE%B9%CE%BF%CE%BC%CE%B5%CF%84%CF%81%CE%AF%CE%B1&action=edit&redlink=1
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%91%CE%BD%CE%B1%CE%BB%CF%85%CF%84%CE%B9%CE%BA%CE%AE_%CF%87%CE%B7%CE%BC%CE%B5%CE%AF%CE%B1
http://el.wikipedia.org/w/index.php?title=%CE%A7%CE%B7%CE%BC%CE%B9%CE%BA%CE%AE_%CE%BC%CE%B7%CF%87%CE%B1%CE%BD%CE%B9%CE%BA%CE%AE&action=edit&redlink=1
http://el.wikipedia.org/wiki/%CE%9F%CE%B9%CE%BA%CE%BF%CE%BD%CE%BF%CE%BC%CE%B5%CF%84%CF%81%CE%AF%CE%B1
http://el.wikipedia.org/w/index.php?title=%CE%A4%CE%B5%CF%87%CE%BD%CE%BF%CE%BC%CE%B5%CF%84%CF%81%CE%AF%CE%B1&action=edit&redlink=1
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ΚΑΣΖΓΟΡΗΑΚΖ     

Βαζίδεηαη ζηελ ηνπνζέηεζε αηφκσλ ή αληηθεηκέλσλ ζε θαηεγνξίεο. Ζ θάζε θαηεγνξία είλαη 

εληειψο δηαθνξεηηθή απφ ηελ άιιε, φπνπ γίλεηαη ηαμηλφκεζε ρσξίο ηεξάξρεζε. 

Παξάδεηγκα: 

Φχιν:  1=άληξαο  2=γπλαίθα 

Θξήζθεπκα: 1=ρξηζηηαλφο   2=κσακεζαλφο 3=άιιν 

 

 

ΓΗΑΣΑΚΣΗΚΖ 

Απνζθνπεί ζηελ θαηάηαμε αηφκσλ ή αληηθεηκέλσλ ζε ζεηξά αλάινγα κε ην βαζκφ ζηνλ νπνίν 

θαηέρνπλ έλα ραξαθηεξηζηηθφ. 

Παξάδεηγκα: 

Θέζε:  1 ζηξαηηψηεο 

  2 δεθαλέαο  

  3 ινρίαο  

  4 επηινρίαο 

  5 αμησκαηηθφο 

 

ΗΟΓΗΑΣΖΜΗΚΖ  

Γίλεηαη ρξήζε ηνπ απζαίξεηνπ κεδέλ. Οη δηαδνρηθέο ζέζεηο ηνπνζεηνχληαη ζε ίζα δηαζηήκαηα, 

ζηηο νπνίεο είλαη δπλαηέο κφλν νη αξηζκεηηθέο πξάμεηο ηεο πξφζζεζεο θαη αθαίξεζεο.  

Παξάδεηγκα: 

Θεξκνθξαζία ζε 
ν
C ή 

ν
F, ρξνλνινγία (π.ρ. 2002) 
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ΑΝΑΛΟΓΗΚΖ 

ηελ αλαινγηθή θιίκαθα, αξρή κέηξεζεο είλαη ην πξαγκαηηθφ κεδέλ, φπνπ εδψ φιεο νη 

αξηζκεηηθέο πξάμεηο είλαη δπλαηέο.  

Παξάδεηγκα: 

Θεξκνθξαζία ζε 
ν
Κ, απφζηαζε, βάξνο, ειηθία 

 

Οη ζπνπδαηφηεξνη θιίκαθεο πνπ ρξεζηκνπνηνχληαη ζηηο έξεπλεο είλαη: 

 Κιίκαθα Likert 

Δίλαη κία  ςπρνκεηξηθφο θιίκαθα απάληεζεο ρξεζηκνπνηνχκελε ζπρλά κέζα ζε 

 εξσηεκαηνιφγηα, θαη είλαη ε επξχηαηα ρξεζηκνπνηεκέλε θιίκαθα ζηελ έξεπλα εξεπλψλ. ηελ 

θιίκαθα ηχπνπ Likert ν εξσηψκελνο θαιείηαη λα εθθξάζεη ηνλ βαζκφ ζπκθσλίαο ηνπ σο πξνο 

κηα άπνςε.  

ηελ πξνθεηκέλε πεξίπησζε ην εξσηεκαηνιφγην απνηειείηαη απφ θαηαθαηηθέο δειψζεηο θαη 

φρη απφ εξσηήζεηο.  

Ζ θιίκαθα νλνκάδεηαη θαηφπηλ Rensis Likert, ν νπνίνο δεκνζίεπζε κηα έθζεζε 

πεξηγξάθνληαο ηε ρξήζε ηνπ. Ζ θιίκαθα παξνπζηάδεηαη ζε επζεία γξακκή κε ζηαζεξέο 

δηαηξέζεηο (ζπλήζσο 5). Σν ζρήκα ελφο ραξαθηεξηζηηθνχ five-level ζηνηρείνπ Likert είλαη: 

1. Έληνλα δηαθσλείηε 

2. Γηαθσλείηε 

3. Οχηε ζπκθσλείηε νχηε δηαθσλείηε 

4. πκθσλείηε 

5. Έληνλα ζπκθσλείηε 

Να ζεκεησζεί φηη ε θιηκάθσζε απφ 1 έσο 5 είλαη ελδεηθηηθή. Πνιινί εξεπλεηέο έρνπλ 

ρξεζηκνπνηήζεη έσο θαη δεθαβάζκηεο θιίκαθεο. 

 Κιίκαθα Guttman 

ηε θιίκαθα Guttman, κεηξάηαη ε έληαζε θαη ε βαξχηεηα ηεο έλλνηαο θαη εμεηάδεηαη ν 

δηαθνξεηηθφο βαζκφο φπνπ έλα άηνκν ζπλδέεηαη κε κηα άιιε νκάδα. Οη εξσηήζεηο ηίζεληαη ζε 

http://www.worldlingo.com/ma/enwiki/el/Psychometrics
http://www.worldlingo.com/ma/enwiki/el/Questionnaire
http://www.worldlingo.com/ma/enwiki/el/Rensis_Likert
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ηεξαξρηθή δηάηαμε θαη εθθξάδνπλ κεησκέλε ή απμαλφκελε ζηήξημε. Κάζε εξψηεζε ζπλνδεχεηαη 

απφ δχν απαληήζεηο, ελψ νη απαληήζεηο κπνξνχλ λα ζπλνςηζηνχλ ζε έλα θνηλφ αξηζκφ, ν νπνίνο 

αληηπξνζσπεχεη ην πην θνληηλφ  απνδεθηφ απνηέιεζκα.  

 Κιίκαθα Thurstone 

Καηαζθεπάδεη ηελ θιίκαθα κε ηελ ζπκκεηνρή ησλ ίδησλ ησλ εξσηψκελσλ. Δθθξάδεη ηελ 

αληίιεςε ησλ εξσηψκελσλ πεξηζζφηεξν απφ ηηο άιιεο θιίκαθεο. Ο εξεπλεηήο δηαηππψλεη 50-

100 εξσηήζεηο,  ηηο δηαλέκεη θαη  παξαηεξεί πνηεο έρνπλ ηελ κεγαιχηεξε ζπρλφηεηα. 

 Κιίκαθα Semantic Differential 

ηελ ειιεληθή γιψζζα απνδίδεηαη σο ζεκαζηνινγηθφ δηαθνξηθφ θαη έγθεηηαη ζηνλ θαζνξηζκφ 

ησλ δχν άθξσλ ελφο ραξαθηεξηζηηθνχ (π.ρ. κνξθσκέλνο – κε κνξθσκέλνο), θαζηζηψληαο εθηθηή 

ηε δπλαηφηεηα δηαβαζκίζεσλ αλάκεζα ηνπο.   

 Κιίκαθα Borgadus 

Δίλαη κηα θνηλσληθή - ςπρνινγηθήθιίκαθα δεκηνπξγεκέλε απφ ηνλ Emory S. Bogardus. 

Δκπεηξηθά κεηξά ηελ πξνζπκία ησλ αλζξψπσλ λα ζπκκεηέρνπλ ζε θνηλσληθέο επαθέο ησλ 

πνηθίισλ βαζκψλ ζηελφηεηαο κε ηα κέιε ησλ δηαθνξεηηθψλ θνηλσληθψλ νκάδσλ, φπσο άιιεο 

θπιεηηθέο θαη εζληθέο νκάδεο, παξαβάηεο θχισλ, θαη νκνθπιφθηινπο. 

Ζ θιίκαθα ξσηά ηνπο αλζξψπνπο ην βαζκφ ζηνλ νπνίν ζα δέρνληαλ θάζε νκάδα (έλα 

απνηέιεζκα 1.00 γηα κηα νκάδα ιακβάλεηαη γηα λα κελ δείμεη θακία θνηλσληθή απφζηαζε): 

 αλ ζηελνχο ζπγγελείο απφ ην γάκν (απνηέιεζκα 1.00) 

 αλ ηνπο ζηελνχο πξνζσπηθνχο θίινπο κνπ (2.00) 

 αλ γείηνλεο ζηελ ίδηα νδφ (3.00) 

 αλ ζπλαδέιθνπο ζην ίδην επάγγεικα (4.00) 

 αλ πνιίηεο ζηε ρψξα κνπ (5.00) 

 αλ κφλν επηζθέπηεο ζηε ρψξα κνπ (6.00) 

 Θα απέθιεηε απφ ηε ρψξα κνπ (7.00) 

http://www.worldlingo.com/ma/enwiki/el/Psychological_testing
http://www.worldlingo.com/ma/enwiki/el/Psychological_testing
http://www.worldlingo.com/ma/enwiki/el/Psychological_testing
http://www.worldlingo.com/ma/enwiki/el/Emory_S._Bogardus
http://www.worldlingo.com/ma/enwiki/el/Ethnic_group
http://www.worldlingo.com/ma/enwiki/el/Sex_offender
http://www.worldlingo.com/ma/enwiki/el/Homosexuality
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Ζ θνηλσληθή θιίκαθα απφζηαζεο Bogardus είλαη κηα ζπζζσξεπηηθή θιίκαθα (Κιίκαθα 

Guttman), επεηδή ε ζπκθσλία κε νπνηνδήπνηε ζηνηρείν ππνλνεί ηε ζπκθσλία κε φια ηα 

πξνεγνχκελα ζηνηρεία. Ζ θιίκαθα έρεη επηθξηζεί φπσο πάξα πνιχ απιή επεηδή ε θνηλσληθή 

απφζηαζε ζηηο νηθείεο ζρέζεηο κπνξεί λα κελ είλαη ζηηο ηνπνζεηήζεηο ζρεηηθά κε ηηο καθξηλέο 

επαθέο, φπσο νη πνιίηεο ή νη επηζθέπηεο ζηε ρψξα κνπ. 

 

Οη θιίκαθεο κεηξήζεσλ ζα πξέπεη λα ηθαλνπνηνχλ δχν βαζηθέο αξρέο: ηελ αμηνπηζηία θαη ηελ 

εγθπξφηεηα.  

Πην ζπγθεθξηκέλα: 

Αμηνπηζηία ζεσξνχκε: 

 Σηο επαλαιεπηηθέο εξσηήζεηο νη νπνίεο λα δίλνπλ ην ίδην απνηέιεζκα. 

 Οη εξσηήζεηο λα πξαγκαηνπνηνχληαη ζε δηαθνξεηηθέο ρξνληθέο πεξηφδνπο (κέζνδνο 

ειέγρνπ – επαλειέγρνπ).  

 Δλαιιαζζφκελνη ηχπνη εξσηήζεσλ : δχν δηαθνξεηηθέο αιιά ηζνδχλακεο θιίκαθεο, 

δειαδή ίδην δείγκα ηελ ίδηα ζηηγκή. 

 Μέζνδνο δηρνηφκεζεο: δχν ίζα κέξε εξσηήζεσλ θαη έιεγρνο νκνηνγέλεηαο ησλ 

απαληήζεσλ. 

Δγθπξφηεηα ζεσξνχκε: 

 Απφιπηε εγθπξφηεηα: θαιχπηνληαη ηα ιεγφκελα ή φρη. 

 Δκπεηξηθή εγθπξφηεηα: ρξεζηκνπνηείηαη ε ζεσξία σο εξγαιείν κέηξεζεο. 

 Δπηθαλεηαθή εγθπξφηεηα: εάλ ηα θξηηήξηα αληαπνθξίλνληαη ζην ζέκα. 

 Δγθπξφηεηα πεξηερνκέλνπ: φηαλ θαιχπηνληαη φιεο νη πηπρέο ηνπ θαηλνκέλνπ πνπ 

εμεηάδεηαη. 

 Δγθπξφηεηα θαηαζθεπήο ηεο έλλνηαο: εάλ ε έλλνηα ζπκθσλεί κε ηελ ζεσξία. 

 

http://www.worldlingo.com/ma/enwiki/el/Guttman_scale
http://www.worldlingo.com/ma/enwiki/el/Guttman_scale
http://www.worldlingo.com/ma/enwiki/el/Guttman_scale
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1.6 Έλλνηα ηαηηζηηθήο Μεηαβιεηήο – Γηαθξίζεηο απηήο  

Δίλαη κηα θαιά νξηζκέλε κεηξήζηκε έθθξαζε ελφο ραξαθηεξηζηηθνχ πνπ καο ελδηαθέξεη. Οη 

αξηζκνί ή νη άιιεο ζπκβνιηθέο εθθξάζεηο πνπ αληηπξνζσπεχνπλ ηηο δηάθνξεο θαηαζηάζεηο κηαο 

κεηαβιεηήο νλνκάδνληαη ηηκέο ηεο κεηαβιεηήο. Κάζε κεηαβιεηή ζπκβνιίδεηαη κε έλα απφ ηα 

θεθαιαία γξάκκαηα X , Y, Z, ελψ νη ηηκέο, αλ απηή είλαη πνζνηηθή, κε ηα αληίζηνηρα κηθξά 

γξάκκαηα x1, x2, x3…xλ ή y1, y2, y3, ..yθ. Αλ ε κεηαβιεηή είλαη πνηνηηθή εθθξάδεηαη κε ιέμεηο.  

 

Οη κεηαβιεηέο ρσξίδνληαη θπξίσο ζε δχν θαηεγνξίεο: 

1. Πνηνηηθέο κεηαβιεηέο: Οη νπνίεο δελ επηδέρνληαη κέηξεζε θαη νη ηηκέο ηνπο 

εθθξάδνληαη κε ιέμεηο. Σέηνηεο κεηαβιεηέο είλαη π.ρ. «ε νηθνγελεηαθή θαηάζηαζε ελφο 

ππαιιήινπ», «ε θαηάζηαζε πγείαο ελφο καζεηή», «ην επάγγεικα ελφο αηφκνπ» θηι.  

2. Πνζνηηθέο κεηαβιεηέο: Οη νπνίεο επηδέρνληαη κέηξεζε θαη νη ηηκέο ηνπο είλαη αξηζκνί 

αλαθεξφκελνη ζε ζπγθεθξηκέλεο κνλάδεο. Σέηνηεο κεηαβιεηέο είλαη π.ρ. ην βάξνο ή ην 

χςνο ελφο καζεηή, ε ειηθία ή ε ην εηζφδεκα ελφο αηφκνπ, ε ζεξκνθξαζία, νη εμαγσγέο, 

ν αξηζκφο ησλ δσκαηίσλ ελφο δηακεξίζκαηνο θηι. Αλ κηα πνζνηηθή κεηαβιεηή 

ζεκεησζεί κε ην γξάκκα Υ, νη ηηκέο ηεο ζα ζεκεηψλνληαη κε ρ1, ρ2, ρ3….ρλ.  

 

Άιιε ηππνινγία γηα δηάθξηζε κεηαβιεηψλ:  

πλερείο θαη αζπλερείο κεηαβιεηέο αλάινγα κε ην αλ ε κνλάδα κέηξεζεο κπνξεί λα δηαηξεζεί. 

Αζπλερείο νλνκάδνληαη νη κεηαβιεηέο εθείλεο πνπ κπνξνχλ λα ιάβνπλ πεπεξαζκέλν ή 

αξηζκήζηκν πιήζνο ηηκψλ. πλερείο νλνκάδνληαη νη κεηαβιεηέο εθείλεο πνπ κπνξνχλ λα 

ιάβνπλ φιεο ηηο ηηκέο ελφο δηαζηήκαηνο.  

Παξάδεηγκα αζπλερψλ κεηαβιεηψλ: επαγγεικαηηθφ status, ηφπνο δηακνλήο, αξηζκφο 

επηζθεπηψλ ζε έλα κνπζείν. 

Παξάδεηγκα ζπλερψλ κεηαβιεηψλ: ειηθία, εηζφδεκα, απφζηαζε. 
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2. ΤΛΛΟΓΖ ΣΑΣΗΣΗΚΧΝ ΣΟΗΥΔΗΧΝ 

2.1 Πεγέο ζπιινγήο ζηαηηζηηθώλ ζηνηρείσλ  

Σν πξψην θαη ζεκαληηθφηεξν ζηάδην γηα ηε κειέηε ελφο θαηλνκέλνπ, κε ηε βνήζεηα ηεο 

ηαηηζηηθήο, είλαη ε ζπγθέληξσζε ησλ ζηαηηζηηθψλ ζηνηρείσλ γηα ην θαηλφκελν πνπ καο 

ελδηαθέξεη λα εμεηάζνπκε θαη λα αλαιχζνπκε.  

Σν ζηάδην απηφ ρξεηάδεηαη ηδηαίηεξε πξνζνρή θαη θξνληίδα, γηαηί απφ ηελ αμία ησλ ζηνηρείσλ 

πνπ ζα ζπγθεληξσζνχλ ζα εμαξηεζεί ε αμία ησλ ζηαηηζηηθψλ ζπκπεξαζκάησλ. Αλ ηα ζηνηρεία 

είλαη ςεχηηθα ή ιαλζαζκέλα, είλαη θαλεξφ φηη θαη ε αμία ηεο ζηαηηζηηθήο ηνπο αλάιπζεο ζα είλαη 

θη απηή ςεχηηθε ή ιαλζαζκέλε.  

Ζ ζπγθέληξσζε ησλ ζηαηηζηηθψλ ζηνηρείσλ κπνξεί λα γίλεη απφ πνιιέο πεγέο, π.ρ. απφ δηάθνξα 

θέληξα θαη Ηλζηηηνχηα εξεπλψλ, απφ Γεκφζηνπο θαη Ηδησηηθνχο Οξγαληζκνχο, απφ Βηνκεραληθά 

θαη Δκπνξηθά Δπηκειεηήξηα, απφ Σξάπεδεο, Γεκφζηεο Τπεξεζίεο, Γηεζλείο Οξγαληζκνχο θηι.   

ηε ρψξα καο ε κεγαιχηεξε πεγή γηα παξνρή ζηαηηζηηθψλ ζηνηρείσλ είλαη ε Δζληθή ηαηηζηηθή 

Τπεξεζία Διιάδνο (Δ..Τ.Δ.) 

 

2.1.1 Μέζνδνη ζπιινγήο ζηαηηζηηθώλ ζηνηρείσλ 

2.1.1.1 Πξσηνγελήο ζηαηηζηηθή έξεπλα 

Ζ πξσηνγελήο ζηαηηζηηθή έξεπλα αλαθέξεηαη ζηε ζπιινγή ησλ ζηαηηζηηθψλ δεδνκέλσλ 

απεπζείαο απφ ηηο κνλάδεο πνπ δηαζέηνπλ ηα εξεπλψκελα ραξαθηεξηζηηθά, δειαδή ηα 

λνηθνθπξηά, ηηο επηρεηξήζεηο, θιπ.. 

Οη κέζνδνη πξσηνγελνχο ζπιινγήο ζηαηηζηηθψλ ζηνηρείσλ δηαθξίλνληαη ζε δχν βαζηθέο 

θαηεγνξίεο: ζηηο απνγξαθέο θαη ζηηο δεηγκαηνιεπηηθέο έξεπλεο,  

Σν ζηάδην ηεο ζπιινγήο ζηαηηζηηθψλ δεδνκέλσλ πξσηνγελψο θαιείηαη δηεζλψο “field work” πνπ 

εξκελεχεηαη νξζφηεξα σο «εξγαζίεο ππαίζξνπ» αληί ηνπ «έξεπλα πεδίνπ» πνπ έρεη αλεπηηπρψο 

θαζηεξσζεί ζηελ Διιάδα..   
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1. Απνγξαθή: 

Ζ δηαδηθαζία κε ηελ νπνία ζπιιέγνληαη φιεο νη παξαηεξήζεηο ηνπ πιεζπζκνχ ζε κία 

ζπγθεθξηκέλε ρξνληθή ζηηγκή νλνκάδεηαη απνγξαθή. Ζ απνγξαθή δελ είλαη δπλαηή παξά κφλν 

φηαλ ν πιεζπζκφο είλαη θαιά νξηζκέλνο θαη πεπεξαζκέλνο. ε κηα ηέηνηα πεξίπησζε ε γλψζε 

καο γηα ηνλ πιεζπζκφ είλαη θαζνιηθή. χκθσλα κε ην αληηθείκελν πνπ ελδηαθεξφκαζηε, νη 

απνγξαθέο παίξλνπλ θαη δηαθνξεηηθφ ραξαθηήξα φπσο:  

 Οη Γεσξγηθέο απνγξαθέο, ζηηο νπνίεο ζπγθεληξψλνληαη πιεξνθνξίεο γηα ηηο εθηάζεηο πνπ 

θαιιηεξγνχληαη, ην είδνο ηεο γεσξγηθήο παξαγσγήο, ηνλ αξηζκφ ησλ γεσξγηθψλ 

κεραλεκάησλ, ην είδνο ησλ ιηπαζκάησλ θιπ. 

 Οη Γεκνγξαθηθέο απνγξαθέο ζηηο νπνίεο ζπιιέγνληαη ζηνηρεία ζρεηηθά κε ην θχιν, ηελ 

ειηθία, ην επάγγεικα θιπ. 

 Οη Οηθνλνκηθέο απνγξαθέο, φπνπ ζπγθεληξψλνληαη ζηνηρεία ζρεηηθά κε ηελ νηθνλνκηθή 

θαηάζηαζε (δαπάλεο, εηζνδήκαηα,…) ησλ ζηαηηζηηθψλ κνλάδσλ πνπ απνγξάθνληαη. 

 Οη Βηνκεραληθέο απνγξαθέο, θαηά ηηο νπνίεο δελ πεξηνξηδφκαζηε ζηελ απιή θαηαγξαθή 

ησλ ππαξρφλησλ βηνκεραληθψλ θαηαζηεκάησλ, αιιά ζπγθεληξψλνπκε πιεξνθνξίεο πνπ 

αθνξνχλ ην θιάδν ηεο νηθνλνκηθή ηνπο δξαζηεξηφηεηαο, ηνλ αξηζκφ απαζρνινχκελσλ, 

ην επίπεδν κεραλνξγάλσζεο θηι. 

Σα ζπνπδαηφηεξα ραξαθηεξηζηηθά ελφο πιεζπζκνχ πνπ κειεηάκε κε ηε βνήζεηα ησλ γεληθψλ 

απνγξαθψλ είλαη: 

(α) ε ζχλζεζε ηνπ πιεζπζκνχ θαηά ειηθία 

(β) ε νηθνγελεηαθή θαηάζηαζε (παληξεκέλνη, αλχπαληξνη, ρσξηζκέλνη, ρήξνη) 

(γ) ε ζχλζεζε θαηά θχιν 

(δ) ε ζχλζεζε θαηά επάγγεικα 

(ε) ε αλεξγία θαη απαζρφιεζε 

(ζη) ε εθπαίδεπζε 

(δ) ε θπζηθή θίλεζε ηνπ πιεζπζκνχ, ε κεηαλάζηεπζε θιπ. 
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Δίλαη δπλαηφ αθφκε θαη φηαλ ν πιεζπζκφο είλαη πεπεξαζκέλνο, λα κελ πξνηηκεζεί ε κέζνδνο ηεο 

απνγξαθήο. Απηφ νθείιεηαη ζηα κεηνλεθηήκαηα ησλ απνγξαθψλ ηα νπνία είλαη: 

 

i. Σν κεγάιν θφζηνο. Γηα λα πξαγκαηνπνηεζεί κία απνγξαθή ρξεηάδεηαη εηδηθή πξνεξγαζία 

θαζψο θαη κεγάινο αξηζκφο εθπαηδεπκέλσλ απνγξαθέσλ (ηα άηνκα πνπ ζα 

ζπγθεληξψλνπλ ηα ζηνηρεία). Γη‟ απηή ηελ πξνεξγαζία αιιά θαη ηελ ίδηα εκέξα ηεο 

απνγξαθήο απαηηνχληαη κεγάιεο δαπάλεο. Απηφο είλαη θαη ν ιφγνο πνπ ε απνγξαθή 

πιεζπζκνχ γίλεηαη θάζε δεθαεηία, ελψ ε νηθνλνκηθφηεξε απνγξαθή βηνκεραληψλ θαη 

βηνηερλψλ θάζε πεληαεηία.  

ii. Σα εμεηδηθεπκέλα άηνκα. Γηα λα πξαγκαηνπνηεζεί κηα απνγξαθή είλαη απαξαίηεην λα 

ππάξρεη έλαο κεγάινο αξηζκφο εηδηθεπκέλσλ αηφκσλ, ησλ απνγξαθέσλ, ψζηε λα 

απνθεπρζνχλ ηα πξνζσπηθά ζθάικαηα. Δπεηδή φκσο πνιιέο θνξέο δελ είλαη δπλαηφ, 

ιφγσ ηεο έθηαζεο ησλ απνγξαθψλ, λα δηελεξγνχληαη κφλν απφ εμεηδηθεπκέλα άηνκα, 

ησλ νπνίσλ ε απζηεξή θαη πιήξεο εθπαίδεπζε απνθιείεη πξνζσπηθά ζθάικαηα, ε 

ρξήζε κε εηδηθεπκέλσλ απνγξαθέσλ έρεη σο ζπλέπεηα ηε ζπγθέληξσζε πιεξνθνξηψλ 

πνπ ιφγσ ησλ πξνζσπηθψλ ζθαικάησλ είλαη δπλαηφ λα δψζνπλ απαηειή εηθφλα ηεο 

δηάξζξσζεο ηνπ πιεζπζκνχ. 

iii. Δπηθαηξφηεηα απνηειεζκάησλ. Ο κεγάινο αξηζκφο ηφζν ησλ πιεξνθνξηψλ φζν θαη ησλ 

αηφκσλ πνπ απνηεινχλ ηνλ πιεζπζκφ ζηηο απνγξαθέο δελ επηηξέπνπλ λα έρνπκε ηε 

δπλαηφηεηα λα δεκνζηεχζνπκε ζχληνκα ηα απνηειέζκαηα. Έηζη πνιιέο θνξέο, παξά ηε 

κεραλνγξαθηθή επεμεξγαζία ησλ ζηνηρείσλ, ηα απνηειέζκαηα ράλνπλ ηελ 

επηθαηξφηεηα ηνπο θαη πεξηνξίδνληαη ζηελ ηζηνξηθή ηνπο κφλν αμία.  

 

Σέινο ζεκεηψλεηαη φηη ζε νξηζκέλεο πεξηπηψζεηο ε παξαηήξεζε ελφο ραξαθηεξηζηηθνχ κίαο 

ζηαηηζηηθήο κνλάδαο ζπλεπάγεηαη θαηαζηξνθή ηεο. Γηα παξάδεηγκα ε εμέηαζε ηεο δηάξθεηαο 

δσήο κηαο παξηίδαο ειεθηξηθψλ ιακπηήξσλ κπνξεί λα γίλεη κφλνλ δεηγκαηνιεπηηθά. Έηζη, ελψ 

ζεσξεηηθά είλαη επηζπκεηφ λα έρνπκε θάζε κέηξεζε ηνπ πιεζπζκνχ, ζηελ πξάμε ζα έρνπκε 

κφλνλ έλα, ζπλήζσο κηθξφ, κέξνο απηψλ ησλ κεηξήζεσλ.     
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2. Γεηγκαηνιεςία 

Γεηγκαηνιεςία είλαη ε απνγξαθή νξηζκέλσλ ζπγθεθξηκέλσλ ραξαθηεξηζηηθψλ ελφο ηκήκαηνο 

ηνπ πιεζπζκνχ. Σν ηκήκα ηνπ πιεζπζκνχ πνπ απνγξάθεηαη νλνκάδεηαη δείγκα.  

Ζ δηαδηθαζία δεηγκαηνιεςίαο πεξηιακβάλεη δηάθνξα ζηάδηα: 

 Καζνξηζκφο ηνπ πιεζπζκνχ ηεο αλεζπρίαο 

 Γηεπθξίληζε ηνπ  πιαηζίνπ δεηγκαηνιεςίαο, ηνπ ζπλφινπ απφ ηα ζηνηρεία ή ηα γεγνλφηα 

πνπ πηζαλά λα κεηξήζνπλ 

 Γηεπθξίληζε ηεο δεηγκαηνιεπηηθήο κεζφδνπ γηα ηελ επηινγή ησλ ζηνηρείσλ ή ησλ 

γεγνλφησλ απφ ην πιαίζην 

 Καζνξηζκφο ηνπ κεγέζνπο δεηγκάησλ 

 Δθαξκνγή ηνπ ζρεδίνπ δεηγκαηνιεςίαο 

 Γεηγκαηνιεςία θαη ζπιινγή ζηνηρείσλ 

 Αλαζεψξεζε ηεο δηαδηθαζίαο δεηγκαηνιεςίαο 

θνπφο ησλ δεηγκαηνιεπηηθψλ εξεπλψλ είλαη λα πξνζδηνξίζνπκε φζν γίλεηαη αθξηβέζηεξα 

ηδηφηεηεο ηνπ πιεζπζκνχ, κειεηψληαο ηα ζηνηρεία ηνπ δείγκαηνο. Οη εθηηκήζεηο γηα ηηο ηδηφηεηεο 

ηνπ πιεζπζκνχ, ζε αληίζεζε κε φηη ζπκβαίλεη ζηηο απνγξαθέο, δελ είλαη αθξηβείο, αιιά 

αληηζέησο απνηεινχλ πξνζεγγίζεηο πνπ πεξηέρνπλ θάπνην ζθάικα. Σν ζχλνιν ησλ ηερληθψλ κε 

ηηο νπνίεο εμάγνληαη ζπκπεξάζκαηα γηα ηνλ πιεζπζκφ ρξεζηκνπνηψληαο ηηο δεηγκαηηθέο 

πιεξνθνξίεο αλαθέξεηαη σο ζηαηηζηηθή ζπκπεξαζκαηνινγία. Ζ δηαδηθαζία απηή θαηά ηελ  νπνία 

ε γλψζε γηα ην δείγκα γεληθεχεηαη ζηνλ πιεζπζκφ νλνκάδεηαη επαγσγηθή ζηαηηζηηθή. Ζ 

επαγσγηθή ζηαηηζηηθή ρξεζηκνπνηείηαη ζηηο εκπεηξηθέο επηζηήκεο φπνπ ε δηαδηθαζία παξαγσγήο 

λέαο γλψζεο ζπλίζηαηαη ζηελ εθηέιεζε ελφο πεηξάκαηνο θαη ζηε γελίθεπζε ησλ ζπκπεξαζκάησλ 

απφ ην πείξακα απηφ ζε φια ηα φκνηα πεηξάκαηα πνπ ζα κπνξνχζαλ λα γίλνπλ.  

Ζ γελίθεπζε ησλ πιεξνθνξηψλ ηνπ δείγκαηνο ζε νιφθιεξν ηνλ πιεζπζκφ ζπλεπάγεηαη 

αβεβαηφηεηα ε νπνία κπνξεί λα κεηξεζεί ππφ ηελ πξνυπφζεζε φηη ην δείγκα είλαη ηπραίν. Σν 

ηπραίν δείγκα δελ είλαη απηφ πνπ έρεη πξνθχςεη ζηελ ηχρε αιιά αληίζεηα, έρεη επηιεγεί κε θαιά 

νξηζκέλεο αξρέο ηεο ζεσξίαο πηζαλνηήησλ. Ζ ηπραία επηινγή ησλ κνλάδσλ ηνπ δείγκαηνο απφ 

ηνλ πιεζπζκφ ζεκαίλεη φηη δελ ππεηζέξρεηαη ν ππνθεηκεληθφο παξάγνληαο ζηελ επηινγή ή φρη 
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κηαο ζηαηηζηηθήο κνλάδαο θαη θάζε κνλάδα ηνπ πιεζπζκνχ έρεη γλσζηή πηζαλφηεηα λα επηιεγεί 

ζαλ κνλάδα ηνπ δείγκαηνο.  

Σπραίεο δεηγκαηνιεςίεο είλαη εθείλεο, πνπ θαηά ηε δεηγκαηνιεπηηθή ζπγθέληξσζε ησλ αηφκσλ 

ηνπ δείγκαηνο, φια ηα άηνκα ηνπ πιεζπζκνχ έρνπλ ηελ ίδηα πηζαλφηεηα ηπραίαο επηινγήο. Γηα λα 

εθαξκφζνπκε απηέο ηηο κεζφδνπο ζα πξέπεη: 

 Να έρνπκε ζηε δηάζεζε καο φιεο ηηο κνλάδεο ηνπ πιεζπζκνχ πνπ ζέινπκε 

δεηγκαηνιεπηηθά λα κειεηήζνπκε (ζε κνξθή θαηάζηαζεο ή ζε κνξθή αξρείνπ 

ειεθηξνληθνχ ππνινγηζηή). 

 Να αξηζκεζνχλ φιεο νη κνλάδεο ηνπ πιεζπζκνχ ψζηε επηιέγνληαο ηπραία ηφζνπο 

αξηζκνχο φζν ην επηζπκεηφ κέγεζνο ηνπ δείγκαηνο, λα γλσξίδνπκε ζε πνηεο κνλάδεο 

αληηζηνηρνχλ απηνί νη αξηζκνί. 

Με απηφλ ηνλ ηξφπν έρνπκε κηα ζπζηεκαηηθή θαηαγξαθή ησλ κνλάδσλ ηνπ πιεζπζκνχ. Σν 

πιαίζην δηεπθνιχλεη ζεκαληηθά ηελ νξγάλσζε ηεο δεηγκαηνιεςίαο. Αλάινγα κε ηνλ ηξφπν πνπ 

επηηπγράλεηαη ε ηαρχηεηα νη ηπραίεο δεηγκαηνιεςίεο δηαθξίλνληαη ζε: 

 Απιέο ηπραίεο δεηγκαηνιεςίεο. 

 πζηεκαηηθέο δεηγκαηνιεςίεο. 

 Σπραίεο δεηγκαηνιεςίεο θαηά ζηξψκαηα. 

Όηαλ θάζε ζηαηηζηηθή κνλάδα ηνπ πιεζπζκνχ πνπ κειεηνχκε έρεη ηελ ίδηα πηζαλφηεηα λα 

επηιεγεί ζαλ κνλάδα ηνπ δείγκαηνο, ηφηε έρνπκε απιά ηπραία δεηγκαηνιεςία. 

Ζ πηζαλφηεηα επηινγήο κηαο κνλάδαο ηνπ πιεζπζκνχ ζην δείγκα πξέπεη λα είλαη αλεμάξηεηε απφ 

ηελ επηινγή θάπνηαο άιιεο κνλάδαο. Έηζη, ε επηινγή  n ζηαηηζηηθψλ κνλάδσλ απφ πιεζπζκφ 

κεγέζνπο N ζα πξέπεη λα είλαη ίδηα κε ηελ εμαγσγή n ζθαηξψλ απφ κηα θάιπε πνπ πεξηέρεη Ν 

ζθαίξεο αξηζκεκέλεο απφ ην 1 σο ην Ν. 

Ζ απιά ηπραία δεηγκαηνιεςία κπνξεί λα πξαγκαηνπνηεζεί θαη κε ηε ρξήζε ησλ πηλάθσλ ηπραίσλ 

αξηζκψλ. Οη ηπραίνη αξηζκνί δεκηνπξγνχληαη κε εηδηθά πξνγξάκκαηα Ζ/Τ θαη είλαη ηέηνηνη ψζηε 

αλεμάξηεηα απφ ην πνπ μεθηλάκε, αλεμάξηεηα απφ ηελ θαηεχζπλζε ζηελ νπνία θηλνχκαζηε, ηα 

10 ςεθία 0, 1, 2, …, 8, 9, εκθαλίδνληαη ηπραία κε ίζε πηζαλφηεηα. 
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Πνιιέο θνξέο, παξά ην φηη νη ζηαηηζηηθέο κνλάδεο ηνπ πιεζπζκνχ είλαη αξηζκεκέλεο ή 

δηαηεηαγκέλεο έηζη ψζηε λα ζεσξνχληαη αξηζκεκέλεο, δελ είλαη εχθνιν λα επηηχρνπκε 

αληηπξνζσπεπηηθφ δείγκα εθαξκφδνληαο ηελ απιή ηπραία δεηγκαηνιεςία. Δάλ π.ρ. ζέινπκε λα 

επηιέμνπκε δείγκα 100 πειαηψλ απφ ηνπο 1000 ελφο μελνδνρείνπ, πνπ είλαη αξηζκεκέλνη κε ηε 

ζεηξά άθημεο ηνπο ζ‟ απηφ απφ ηελ 1
ε
 Ηαλνπαξίνπ κέρξη ηελ 31

ε
 Γεθεκβξίνπ θαη εθαξκφζνπκε 

ηελ απιή ηπραία δεηγκαηνιεςία, δελ είκαζηε ζίγνπξνη γηα ηελ θαηαλνκή ησλ αηφκσλ ηνπ 

δείγκαηνο κέζα ζην ρξφλν. ε ηέηνηεο πεξηπηψζεηο επηιέγνπκε ηπραία ηελ πξψηε κνλάδα ηνπ 

δείγκαηνο θαη ζηε ζπλέρεηα κέρξη λα ζπκπιεξσζνχλ νη n κνλάδεο, επηιέγνπκε απηέο πνπ ν 

αξηζκφο ηνπο ζπκπίπηεη κε ηνπο φξνπο κηαο αξηζκεηηθήο πξνφδνπ, κε ιφγν ηεο αξηζκεηηθήο 

πξνφδνπ N/n (φπνπ Ν ην πιήζνο ησλ αηφκσλ ηνπ πιεζπζκνχ θαη n ην κέγεζνο ηνπ δείγκαηνο). 

Μηα δηαδηθαζία ηεο κνξθήο απηήο νλνκάδεηαη ζπζηεκαηηθή δεηγκαηνιεςία θαη ην δείγκα 

ζπζηεκαηηθφ δείγκα. ε έλα ηέηνην ζρήκα δεηγκαηνιεςίαο θάζε ζηνηρείν ηνπ πιεζπζκνχ έρεη ηε 

ίδηα πηζαλφηεηα λα πεξηιεθζεί ζην δείγκα φκσο θάζε δπλαηφ δείγκα ίζνπ κεγέζνπο δελ έρεη ηελ 

ίδηα πηζαλφηεηα λα επηιεγεί. Έηζη π.ρ. ην 20
ν
 θαη 21

ν
 ζηνηρείν ηνπ έρνπλ κεδεληθή πηζαλφηεηα λα 

πεξηιεθζνχλ ζην ίδην δείγκα. Ζ ζπζηεκαηηθή δεηγκαηνιεςία είλαη ρξήζηκε φρη κφλν γηα 

θαηαγξακκέλα ζε έλα πιαίζην ζηνηρεία αιιά θαη γηα παξαγφκελα ελ ζεηξά πξντφληα, ή γηα 

κνλάδεο δηαηεηαγκέλεο ζην ρψξν. Έηζη, π.ρ. γηα λα ειέγμνπκε ηελ πνηφηεηα ελφο πξντφληνο πνπ 

παξάγεηαη καδηθά κπνξνχκε λα παίξλνπκε γηα δεηγκαηνιεπηηθφ έιεγρν θάζε 30
ν
 παξαγφκελν 

πξντφλ ή έλα πξντφλ αλά ηέηαξην ηεο ψξαο απφ ηε ζεηξά παξαγσγήο.      

Ζ ζπζηεκαηηθή δεηγκαηνιεςία κπνξεί λα δεκηνπξγήζεη κεξνιεςία ζηηο αθφινπζεο πεξηπηψζεηο: 

A. Όηαλ ηα ζηνηρεία ηνπ πιεζπζκνχ είλαη δηαηεηαγκέλα ζχκθσλα κε θάπνην θξηηήξην νπφηε 

ην ζεκείν εθθίλεζεο επηδξά ζπζηεκαηηθά ζην απνηέιεζκα. Έηζη, π.ρ. αλ ηα άηνκα είλαη 

δηαηεηαγκέλα ζχκθσλα κε ην εηζφδεκα ηνπο ην δείγκα πνπ ζα μεθηλήζεη απφ ην 1
ν
 άηνκν 

θαη ζα πεξηιακβάλεη ην 51
ν
, 101

ν
 θνθ. ζα δψζεη ρακειφηεξε εθηίκεζε ηνπ κέζνπ 

εηζνδήκαηνο απφ ην δείγκα πνπ ζα μεθηλήζεη απφ ην 50
ν
. ηε πεξίπησζε απηή ε 

ζπζηεκαηηθή δεηγκαηνιεςία ζα πξέπεη λα αξρίδεη απφ ηελ αξρηθή κεζαία ηηκή ή ζα 

πξέπεη λα επηρεηξείηαη άιιν ζρήκα δεηγκαηνιεςίαο.  

B. Όηαλ ην πιαίζην έρεη πεξηνδηθφηεηα ππνπνιιαπιάζηα ηνπ κεγέζνπο ηνπ δείγκαηνο. Έηζη 

π.ρ. αλ ζειήζνπκε λα πάξνπκε ηπραίν δείγκα 30 εκεξψλ κε ζπζηεκαηηθή δεηγκαηνιεςία 

ηφηε ζα θαηαιήμνπκε λα παξαηεξνχκε ηελ ίδηα κέξα θάζε κήλα.    
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Όηαλ ν πιεζπζκφο κπνξεί λα δηαηξεζεί ζε ζηξψκαηα νκνηνγελή σο πξνο ην ραξαθηεξηζηηθφ πνπ 

καο ελδηαθέξεη ηφηε κπνξνχκε λα πάξνπκε έλα ηπραίν δείγκα απφ θάζε ζηξψκα, νπφηε ζην 

ζπλνιηθφ δείγκα πνπ πξνθχπηεη αληηπξνζσπεχνληαη φια ηα ζηξψκαηα. Ζ κέζνδνο απηή 

νλνκάδεηαη ζηξσκαηνπνηεκέλε δεηγκαηνιεςία. 

Ζ ζηξσκαηνπνίεζε κπνξεί λα γίλεη θαηά θχιν, θαηά ειηθία, θαηά επάγγεικα, θαηά ην 

νηθνγελεηαθφ εηζφδεκα θηι. Ζ ζηξσκαηνπνηεκέλε δεηγκαηνιεςία ζπληζηάηαη ηδηαίηεξα ζηηο 

πεξηπηψζεηο πνπ ππάξρεη δηαθνξεηηθφ πιαίζην γηα θάζε ζηξψκα. Σέηνηεο είλαη νη πεξηπηψζεηο 

ησλ ηκεκάησλ ελφο παλεπηζηεκίνπ, ησλ ζρνιείσλ κηαο εθπαηδεπηηθήο πεξηθέξεηαο ή ησλ 

εξγνζηαζίσλ κηαο παξαγσγηθήο επηρείξεζεο. 

Να ζεκεησζεί φηη φηαλ νη δηαθνξέο κεηαμχ ησλ ζηξσκάησλ είλαη κηθξέο ζπγθξηλφκελεο κε ηηο 

δηαθνξέο κέζα ζηα ζηξψκαηα ηφηε ε ζηξσκαηνπνηεκέλε δεηγκαηνιεςία δελ αλακέλεηαη λα καο 

δψζεη αθξηβέζηεξε εηθφλα ηνπ πιεζπζκνχ απφ ηελ απιή ηπραία δεηγκαηνιεςία. 

Καηά ηε δηεμαγσγή ησλ ζηαηηζηηθψλ κειεηψλ επηδηψθνπκε λα κεηψλνπκε ζην ειάρηζην ηηο 

δπζθνιίεο πνπ ζπλαληάκε θαηά ηε ζπγθέληξσζε ησλ ζηαηηζηηθψλ δεδνκέλσλ θαη λα 

νδεγνχκαζηε ζε φζν ην δπλαηφ πην αμηφπηζηα ζπκπεξάζκαηα. Γηα λα κεησζνχλ απηέο νη 

δπζθνιίεο θαη λα απμεζεί ε αμηνπηζηία ησλ ζπκπεξαζκάησλ ζα πξέπεη λα ιακβάλνληαη 

νξηζκέλεο πξνθπιάμεηο. ην ζηάδην ηεο δεηγκαηνιεςίαο ζα πξέπεη λα ιεθζνχλ ππ φςηλ ηα 

παξαθάησ ζθάικαηα ζηε επηινγή ηνπ δείγκαηνο: 

 Σν απηνεπηιεγφκελν δείγκα έρεη ηελ ηάζε λα πεξηιακβάλεη θπξίσο άηνκα κε θαλαηηζκφ ή 

ηνπιάρηζηνλ κε πνιχ ηζρπξή γλψκε γηα ην εξεπλνχκελν ζέκα. Έηζη π.ρ. ζε ηειενπηηθέο 

εθπνκπέο ιφγνπ, νη ηειεζεαηέο έρνπλ ηελ δπλαηφηεηα λα «ςεθίδνπλ» γηα έλα ζέκα, 

ζπλήζσο κε έλα «λαη»  ή κε έλα «φρη» ηειεθσλψληαο κε δηθή ηνπο ρξέσζε. Δίλαη 

πξνθαλέο φηη έλα ηέηνην δείγκα πεξηιακβάλεη κφλνλ απηνχο πνπ έρνπλ ηζρπξή άπνςε 

θαη ζπγρξφλσο δελ ππνινγίδνπλ ην νηθνλνκηθφ θφζηνο ηνπ ηειεθσλήκαηνο.  

 Γεηγκαηνιεςία ζε νξηζκέλν ζεκείν ηνπ δξφκνπ θαη ζε νξηζκέλε ψξα ηεο εκέξαο 

απνθιείεη φινπο εθείλνπο, νη νπνίνη ηε ζπγθεθξηκέλε ψξα έρνπλ ιφγνπο λα κελ 

βξίζθνληαη ζην δξφκν, είηε δηφηη εξγάδνληαη, είηε δηφηη έρνπλ κεησκέλε θηλεηηθφηεηα, 

είηε επεηδή ην θαηαλαισηηθφ πξνθίι ηνπο δελ ηαηξηάδεη κε απηφ ηνπ ζπγθεθξηκέλνπ 

δξφκνπ. 
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 Οκνίσο δεηγκαηνιεςία νηθηψλ κέζσ ηειεθψλνπ 8-2 ην πξσί έρεη σο απνηέιεζκα, κφλν νη 

νηθνγέλεηεο κε έλα ηνπιάρηζηνλ κε εξγαδφκελν κέινο λα αληηπξνζσπεχνληαη ζην 

δείγκα.      

 

2.1.2 Δπηινγή κεζόδνπ πξσηνγελνύο ζπιινγήο ζηαηηζηηθώλ δεδνκέλσλ 

Ζ επηινγή ηεο κεζφδνπ, κε ηελ νπνία ζα ζπιιέμνπλ πξσηνγελψο ηα δεδνκέλα ηεο έξεπλαο, ζα 

γίλεη αθνχ ζπλεθηηκεζνχλ ηα πιενλεθηήκαηα θαη ηα κεηνλεθηήκαηα θάζε κηαο φπσο απηά 

παξνπζηάδνληαη ζηε ζπλέρεηα. 

Βαζηθή πάλησο παξάκεηξνο, φπσο θαη ζε φιεο ηηο κεζνδνινγηθέο επηινγέο ηεο έξεπλαο, είλαη ην 

είδνο θαη νη επηκέξνπο ζηφρνη απηήο, φπσο θαη ην θφζηνο, ην δηαζέζηκν πξνζσπηθφ θαη ν ρξφλνο. 

Οη βαζηθέο κέζνδνη δηελέξγεηαο ησλ εξεπλψλ, δεηγκαηνιεπηηθψλ ή απνγξαθηθψλ, πνπ 

εθαξκφδνληαη δηεζλψο, είλαη νη αθφινπζεο: 

Ø Με πξνζσπηθή ζπλέληεπμε 

Ø Με ζπκπιήξσζε ησλ εξσηεκαηνινγίσλ απφ ηνπο εξεπλψκελνπο 

Ø Με ην ηαρπδξνκείν 

Ø Με ηειεθσληθή ζπλέληεπμε 

 

Με πξνζσπηθή ζπλέληεπμε 

χκθσλα κε ηε κέζνδν απηή, ηα ζηαηηζηηθά δεδνκέλα ζπιιέγνληαη απφ εξεπλεηή, ν νπνίνο 

ζπκπιεξψλεη εηδηθφ εξσηεκαηνιφγην θαηά ηε δηάξθεηα ζπλέληεπμεο πνπ παίξλεη απφ θαηάιιειν 

πξφζσπν ησλ εξεπλψκελσλ κνλάδσλ (ππεχζπλν λνηθνθπξηνχ, θαηαζηήκαηνο, επηρείξεζεο, θιπ.). 

Ζ πξνζσπηθή επηθνηλσλία ηνπ εξεπλεηή κε ηνλ εξεπλψκελν, δίλεη ηε δπλαηφηεηα ζπιινγήο ηνπ 

κεγαιχηεξνπ φγθνπ ζηνηρείσλ. Δπίζεο, κε ηε κέζνδν απηή είλαη δπλαηφλ λα ρξεζηκνπνηεζεί 

κεγαιχηεξνο ζρεηηθά αξηζκφο ηερληθψλ ζπλέληεπμεο, αλάινγα κε ηηο ηδηαίηεξεο αλάγθεο ηεο 

έξεπλαο. 
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ηα κεηνλεθηήκαηα ηεο κεζφδνπ πεξηιακβάλνληαη ην πςειφ θφζηνο θαη ν κεγάινο ρξφλνο πνπ 

απαηηείηαη γηα ηε ζπιινγή ησλ δεδνκέλσλ. Δπίζεο, δίλεη ηε δπλαηφηεηα γηα πεξηζζφηεξα ιάζε 

θαζψο είλαη ε πιένλ ζχλζεηε ζηελ εθηέιεζή ηεο θαη βαζίδεηαη ζρεδφλ απνθιεηζηηθά ζηηο 

ηθαλφηεηεο θαη ζην ελδηαθέξνλ ηνπ εξεπλεηή. 

Σα πξνβιήκαηα ησλ εξεπλεηψλ κεγαιψλνπλ φηαλ ε έξεπλα αλαθέξεηαη ζε επαγγεικαηηθά ή 

επηζηεκνληθά ζέκαηα πνπ απαηηεί εηδηθέο γλψζεηο θαη ηε ρξεζηκνπνίεζε εηδηθήο νξνινγίαο θαηά 

ηε ζπλέληεπμε, φπσο γηα παξάδεηγκα, φηαλ ν εξεπλεηήο παίξλεη ζπλέληεπμε απφ ηαηξνχο γηα 

ηαηξηθά ζέκαηα  

Σα κεηνλεθηήκαηα ηεο κεζφδνπ κε πξνζσπηθή ζπλέληεπμε θαη θπξίσο ε αλάγθε γηα κείσζε ηνπ 

θφζηνπο, νδεγεί ζε παξεκθεξείο ηερληθέο φπσο απηή ζηελ νπνία ν εξεπλεηήο ζπλαληά ηνπο 

εξεπλψκελνπο θαηά νκάδεο. 

 

πκπιήξσζε ησλ εξσηεκαηνινγίσλ από ηνπο εξεπλώκελνπο 

χκθσλα κε ηε κέζνδν απηή, ν εξεπλεηήο επηζθέπηεηαη ηηο πξνο έξεπλα κνλάδεο κφλν γηα λα 

ηνπο παξαδψζεη ηα εξσηεκαηνιφγηα, ηα νπνία ζπκπιεξψλνληαη απφ ηνπο ίδηνπο ηνπο 

εξεπλψκελνπο θαηά ηελ εκέξα αλαθνξάο ηεο έξεπλαο. Μαδί κε ηα εξσηεκαηνιφγηα δίλεηαη 

ζπλήζσο θαη ην ζρεηηθφ ελεκεξσηηθφ πιηθφ κε βάζε ην νπνίν ζα ελεξγήζεη ν εξεπλψκελνο. 

Αθνινπζεί λέα επίζθεςε ηνπ εξεπλεηή γηα ηε ζπγθέληξσζε ησλ ζπκπιεξσζέλησλ 

εξσηεκαηνινγίσλ, αθνχ πξνεγνπκέλσο ειέγμεη ηελ πιεξφηεηα απηψλ θαη ηελ νξζφηεηα ησλ 

ζηνηρείσλ πνπ έρνπλ δνζεί. 

Με ηε κέζνδν απηή, πνπ ρξεζηκνπνηείηαη ζπλήζσο ζε απνγξαθέο ή ζε κεγάιεο έξεπλεο, 

πεξηνξίδεηαη ην θφζηνο ηεο έξεπλαο θαη ν ρξφλνο δηελέξγεηάο ηεο, ελψ παξάιιεια πεξηνξίδεηαη ν 

ξφινο ηνπ εξεπλεηή θαη απνθεχγνληαη, ζε έλα βαζκφ, ηα ακεξφιεπηα ιάζε πνπ είλαη δπλαηφλ λα 

πξνθχςνπλ απφ αδπλακίεο ηεο επηθνηλσλίαο κεηαμχ εξεπλψκελνπ θαη εξεπλεηή. 

Απφ ηελ άιιε κεξηά γηα ηελ επηηπρία ηεο κεζφδνπ απαηηείηαη πςειφ κνξθσηηθφ επίπεδν ηνπ 

πιεζπζκνχ πνπ εξεπλάηαη, πξνυπφζεζε πνπ δελ εμαζθαιίδεηαη εχθνια.  

Ζ κέζνδνο απηή απνηειεί κηα ελδηάκεζε ιχζε κεηαμχ ηεο κεζφδνπ κε πξνζσπηθή 

ζπλέληεπμε θαη απηήο πνπ γίλεηαη κέζσ απνζηνιήο ησλ εξσηεκαηνινγίσλ κε ην ηαρπδξνκείν, 
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ζπγθεληξψλνληαο ζεκαληηθά πιενλεθηήκαηα ηφζν ηεο πξψηεο κεζφδνπ (δπλαηφηεηα 

παξέκβαζεο ηνπ εξεπλεηή ζε ηπρφλ ειιείςεηο, ρξήζε ζρεηηθά εθηεηακέλνπ εξσηεκαηνινγίνπ, 

θιπ.) φζν θαη ηεο δεχηεξεο (πεξηνξηζκφο ηεο θπξίαξρεο ζέζεο ηνπ εξεπλεηή, πεξηνξηζκφο ηνπ 

θφζηνπο, ηνπ ρξφλνπ, θιπ.). 

 

Με ην ηαρπδξνκείν 

ηηο ηαρπδξνκηθέο έξεπλεο ηα εξσηεκαηνιφγηα ζηέιλνληαη ηαρπδξνκηθά ζηνπο εξεπλψκελνπο, νη 

νπνίνη αθνχ ηα ζπκπιεξψζνπλ ηα επηζηξέθνπλ θαη πάιη ηαρπδξνκηθψο. Γηα απηνχο πνπ δελ 

απαληνχλ ζην πξνβιεπφκελν δηάζηεκα, πξνβιέπεηαη ζεηξά ππνκλήζεσλ θαη πηζαλψο λέα 

απνζηνιή ηνπ πιηθνχ ηεο έξεπλαο. 

Ζ κέζνδνο κε ην ηαρπδξνκείν, πνπ ρξεζηκνπνηείηαη πξν πνιινχ ζηηο ΖΠΑ, ζεσξείηαη γεληθά 

ιηγφηεξν δαπαλεξή θαη επηηξέπεη ηελ άκεζε θαη απιή επηθνηλσλία ηνπ ζρεδηαζηή ηεο έξεπλαο κε 

ην θνηλφ, αιιά απαηηεί πςειφ κνξθσηηθφ επίπεδν θαη «ζηαηηζηηθή ζπλείδεζε» ηνπ πιεζπζκνχ, 

άξηζηα νξγαλσκέλεο ηαρπδξνκηθέο ππεξεζίεο σο θαη άιιεο πξνυπνζέζεηο φπσο: 

 Δμαζθάιηζε πιήξσο ελεκεξσκέλσλ θαηαιφγσλ – πιαηζίσλ, δεδνκέλνπ φηη ιφγσ 

απνπζίαο ηνπ απνγξαθέα δελ είλαη εχθνιε ε αληηθαηάζηαζε ησλ κε αληαπνθξηλφκελσλ. 

 ηελή επνπηεία ησλ ππεχζπλσλ ηεο έξεπλαο ζην πξνζσπηθφ πνπ εηνηκάδεη ην πξνο 

απνζηνιή πιηθφ, πξνο απνθπγή απνζηνιήο ειιηπνχο πιηθνχ (π.ρ. εξσηεκαηνινγίσλ, 

επηζηνιήο, νδεγηψλ, απαληεηηθνχ θαθέινπ, θιπ.). 

 Καηάξηηζε εξσηεκαηνινγίσλ κε πιήξε δπλαηφηεηα κεηαθνξάο ησλ κελπκάησλ πνπ 

πξέπεη λα ιάβεη ν εξεπλψκελνο γηα λα δψζεη νξζέο θαη πιήξεο απαληήζεηο, δεδνκέλνπ 

θαη πάιη φηη δελ ππάξρεη δπλαηφηεηα δηνξζσηηθήο παξέκβαζεο ηνπ εξεπλεηή. 

Γεληθψο, ζηηο ηαρπδξνκηθέο έξεπλεο παξαηεξείηαη κεησκέλνο δείθηεο αληαπφθξηζεο ηνπ θνηλνχ, 

θαζψο θαη πξνβιήκαηα πιεξφηεηαο ησλ εξσηεκαηνινγίσλ, γηα ηνπο πξναλαθεξζέληεο ιφγνπο. 
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Με ηειεθσληθή ζπλέληεπμε 

Σέινο, ζηελ ηειεθσληθή έξεπλα, πνπ ηα ηειεπηαία 20 ρξφληα έρεη αλαδεηρζεί ζε δεκνθηιή, 

ηδηαίηεξα ζηηο έξεπλεο αγνξάο θαη δηεξεχλεζεο ηεο θνηλήο γλψκεο, ε επαθή κεηαμχ ηνπ εξεπλεηή 

θαη ηνπ εξεπλψκελνπ είλαη θσλεηηθή. 

Ζ κέζνδνο έγηλε δεκνθηιήο ιφγσ ηεο κηθξήο πξνζπάζεηαο πνπ απαηηεί γηα ηελ εχξεζε ησλ 

εξεπλψκελσλ, ε επθνιία λέαο επαθήο θαη ζε νπνηαδήπνηε ψξα ηεο εκέξαο, ε ηάζε ηνπ 

πιεζπζκνχ λα κηιά ζην ηειέθσλν επθνιφηεξα απφ ην λα αλνίγεη ηελ πφξηα ηνπ ζε έλα μέλν θαη 

βεβαίσο ην ρακειφηεξν θφζηνο πνπ απαηηείηαη ζε ζρέζε κε ηηο άιιεο κεζφδνπο. 

Ζ κέζνδνο πάλησο απαηηεί θαηάιιεια πξνεηνηκαζκέλνπο εξεπλεηέο γηαηί ηα πάληα εμαξηψληαη 

απφ ηε θηιηθφηεηα ηεο θσλήο θαη ηελ εληχπσζε πνπ δίλεη ε νκηιία ηνπ θαη είλαη εχθνιν ζηνλ 

εξεπλψκελν λα δηαθφςεη ηε ζπλνκηιία ή λα κε δψζεη ηδηαίηεξε ζεκαζία ζ‟ απηή. 

Μεγάιεο δπλαηφηεηεο ζηηο ηειεθσληθέο έξεπλεο έδσζαλ νη ηερλνινγηθέο εμειίμεηο ζηελ 

πιεξνθνξηθή θαη ζηηο ηειεπηθνηλσλίεο. Με ηε λέα ηερλνινγία είλαη δπλαηή ε θιήζε φισλ ησλ ελ 

ελεξγεία ηειεθσληθψλ αξηζκψλ αλεμάξηεηα απφ ην αλ έρνπλ ζπκπεξηιεθζεί ζηνπο 

ηειεθσληθνχο θαηαιφγνπο. 

Με ηε δηαδηθαζία κάιηζηα πνπ αλαθέξεηαη σο Random–digit dialing επηιέγνληαη νη αξηζκνί νη 

νπνίνη ζα θιεζνχλ, ρσξίο λα ππάξρεη ε αλάγθε θαηαγξαθήο ή αξίζκεζεο απηψλ πξηλ ηελ επηινγή 

ηνπ δείγκαηνο, ζχκθσλα κε ηηο παξαδνζηαθέο κεζφδνπο δεηγκαηνιεςίαο. 

 

2.2 Ζ ζπιινγή ζηαηηζηηθώλ δεδνκέλσλ από δεπηεξνγελείο πεγέο 

ηε δεπηεξνγελή ζηαηηζηηθή έξεπλα ηα δεδνκέλα ζπιιέγνληαη απφ ππάξρνληα ζηνηρεία πνπ 

ηεξνχλ δηάθνξνη δεκφζηνη θαη ηδησηηθνί θνξείο ζηα δηνηθεηηθά αξρεία ηνπο 

(administrative records). 

Ζ κεζνδνινγία ηεο δεπηεξνγελνχο έξεπλαο αθνινπζεί ηα ζηάδηα πνπ απαηηνχληαη απφ ηε 

γεληθφηεξε κεζνδνινγία ηεο ζηαηηζηηθήο έξεπλαο, φπσο απηή έρεη αλαιπζεί. πλήζσο, φκσο, ζηε 

δεπηεξνγελή έξεπλα αμηνπνηείηαη ε πιεξνθνξία απφ ην ζχλνιν ησλ ζηαηηζηηθψλ κνλάδσλ, 

δειαδή ζπλήζσο απνηεινχλ απνγξαθηθέο έξεπλεο. 
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Ζ θαηάξηηζε ηνπ εξσηεκαηνινγίνπ, νξηζκέλεο θνξέο, γίλεηαη αλεμάξηεηα απφ νπνηαδήπνηε άιιε 

δηνηθεηηθή ελέξγεηα ηνπ θνξέα πνπ έρεη ηελ πιεξνθφξεζε θαη ν ηειεπηαίνο αλαιακβάλεη ηελ 

ππνρξέσζε λα ην δψζεη ζην θνηλφ γηα ζπκπιήξσζε θαηά ηελ επίζθεςή ηνπ ζηνλ θνξέα. 

Πνιιέο θνξέο, αλ ε παξαπάλσ δηαδηθαζία είλαη αδχλαηε ή πξαθηηθά αλέθηθηε, ε πιεξνθνξία 

απφ ηηο ζηαηηζηηθέο κνλάδεο ζπιιέγεηαη κέζσ ησλ εληχπσλ πνπ ζπκπιεξψλεη ην θνηλφ θαηά ηηο 

ζπλαιιαγέο ηνπ κε ηνπο δηάθνξνπο δεκφζηνπο θαη ηδησηηθνχο θνξείο (θνξνινγηθή δήισζε, 

θιπ.). 

Ζ ζπιινγή ηέηνηαο κνξθήο ζηαηηζηηθψλ δεδνκέλσλ είλαη επίκνλε θαη απαηηεί πιήξε ζπλεξγαζία 

ηνπ θνξέα παξαγσγήο ηεο ζηαηηζηηθήο πιεξνθφξεζεο θαη ηνπ θνξέα πνπ θαηέρεη ή κέζσ ηνπ 

νπνίνπ δχλαηαη λα ζπιιερζεί ε πιεξνθνξία γηα ην θνηλφ. Αθνξά δε ηνλ ηξφπν ζπιινγήο 

δεδνκέλσλ απφ ηνπο θξαηηθνχο θνξείο, παξαγσγήο, ζηαηηζηηθήο πιεξνθφξεζεο, δειαδή ηηο 

επίζεκεο ζηαηηζηηθέο (official statistics). 

Ζ δηαδηθαζία απηή είλαη δχζθνιν λα επηηεπρζεί απφ ηνλ ηδηψηε– εξεπλεηή έζησ θαη αλ ε κειέηε 

ηνπ γίλεηαη γηα ινγαξηαζκφ θξαηηθψλ θνξέσλ. Ο ηδηψηεο κειεηεηήο έρεη ηε δπλαηφηεηα λα 

αμηνπνηήζεη ππάξρνληα δεδνκέλα πνπ έρνπλ κάιινλ ζπιιέγεη γηα ζηαηηζηηθνχο ζθνπνχο. 

ηνηρεία πνπ έρνπλ ζπιιέγεη γηα δηνηθεηηθνχο ζθνπνχο είλαη δχζθνιν λα κεηαηξαπνχλ ζε 

ζηαηηζηηθή πιεξνθφξεζε, είηε γηα κεζνδνινγηθνχο ιφγνπο (αθαηάιιειε κνξθή ησλ δεδνκέλσλ 

γηα ηηο αλάγθεο ηεο κειέηεο) είηε γηα πξαθηηθνχο (αδπλακία πξφζβαζεο ιφγσ εκπηζηεπηηθφηεηαο, 

θιπ.). 

Γηα ηνπο ιφγνπο απηνχο, ν εξεπλεηήο απνθεχγεη λα αμηνπνηεί ηέηνηα ζηνηρεία θαη δηελεξγεί 

πξσηνγελή έξεπλα. 

Πάλησο, ε επηινγή κεηαμχ πξσηνγελνχο ή δεπηεξνγελνχο ζηαηηζηηθήο έξεπλαο ζα πξέπεη λα γίλεη 

αθνχ δηεξεπλεζεί ε δηαζεζηκφηεηα θαη θαηαιιειφηεηα ησλ ππαξρφλησλ ζηνηρείσλ, είηε απφ 

ζηαηηζηηθέο πεγέο (ηαηηζηηθέο Τπεξεζίεο, θιπ.) είηε απφ δηνηθεηηθέο πεγέο, δεδνκέλνπ φηη κε 

ηνλ ηξφπν απηφ εμνηθνλνκείηαη θφζηνο  

 

 

 



24 
 

2.3 πιινγή ζηαηηζηηθώλ δεδνκέλσλ κε ηε κέζνδν ησλ κεηξώσλ 

Ζ κέζνδνο απηή αθνξά θπξίσο ζηε ζπιινγή ζηαηηζηηθψλ δεδνκέλσλ ησλ επίζεκσλ θνξέσλ 

ζηαηηζηηθήο πιεξνθφξεζεο (official statistics). 

Ζ βαζηθή ηδέα ηνπ πιεξνθνξηαθνχ ζπζηήκαηνο βαζηζκέλνπ ζηα πιεζπζκηαθά κεηξψα 

(population registers) είλαη φηη ε ζπιινγή ησλ ζηαηηζηηθψλ ζηνηρείσλ πνπ είλαη απαξαίηεηα γηα 

ηε παξαγσγή ζηαηηζηηθψλ πιεξνθνξηψλ είλαη δπλαηφλ λα πξνέιζεη απφ ηα ζηνηρεία πνπ έρνπλ 

θαηά θαηξνχο ζπιιερζεί απφ ηηο δηνηθεηηθέο ππεξεζίεο ζηα πιαίζηα ηεο ιεηηνπξγίαο ηνπο. 

Σε βάζε ηνπ ζπζηήκαηνο ζην δηεζλή ρψξν απνηεινχλ ηα νξγαλσκέλα δηνηθεηηθά κεηξψα πνπ 

ιεηηνπξγνχλ ζηνπο Γήκνπο θαη ηηο Κνηλφηεηεο θαη αθνξνχλ ζηνλ πιεζπζκφ, ζηηο νηθνλνκηθέο 

κνλάδεο, ζηηο θαηνηθίεο, θιπ. Με βάζε ηα ζηνηρεία ησλ ηνπηθψλ κεηξψσλ ζπγθξνηνχληαη ζηηο 

ηαηηζηηθέο Τπεξεζίεο γεληθά πιεζπζκηαθά, θιπ. κεηξψα, κε πεξηερφκελν αληίζηνηρα ζηνηρεία 

πνπ θαιχπηνπλ ην ζχλνιν ηνπ πιεζπζκνχ θαη ησλ δξαζηεξηνηήησλ ηεο ρψξαο. 

 

Ζ ζπγθξφηεζε ελφο ζηαηηζηηθνχ ζπζηήκαηνο πνπ βαζίδεηαη ζηελ θαηάξηηζε κεηξψσλ 

πξνυπνζέηεη (Jensen P., 1983): 

(α)  Σελ χπαξμε ελφο νξγαλσκέλνπ ζπζηήκαηνο δηνίθεζεο ζε εζληθφ, 

πεξηθεξεηαθφ θαη ηνπηθφ επίπεδν. 

(β)  Σε δεκηνπξγία θαηάιιεινπ λνκηθνχ πιαηζίνπ πνπ επηηξέπεη: 

 Σε δπλαηφηεηα πξνζπέιαζεο ησλ θνξέσλ ησλ αξκνδίσλ γηα ηελ παξαγσγή ηεο 

ζηαηηζηηθήο πιεξνθφξεζεο ζηα δηνηθεηηθά κεηξψα ησλ Γεκνζίσλ Τπεξεζηψλ θαη 

Οξγαληζκψλ θαη ησλ Οξγαληζκψλ Σνπηθήο Απηνδηνίθεζεο θαη ηε ζηαηηζηηθή αμηνπνίεζε 

ησλ ζηνηρείσλ πνπ δηαζέηνπλ νη ηειεπηαίνη. 

 Σε δπλαηφηεηα ζπκκεηνρήο ησλ ηαηηζηηθψλ Τπεξεζηψλ ζηε δηαδηθαζία θαηάξηηζεο ησλ 

δηνηθεηηθψλ κεηξψσλ ησλ δεκφζησλ θαη δεκνηηθψλ αξρψλ. 

 Σε δηαζθάιηζε ηεο εμππεξέηεζεο αιιά θαη ηεο πξνζηαζίαο ηεο ηδησηηθήο δσήο ηνπ 

πνιίηε. 
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(γ)  Σελ νξγάλσζε θαη ηήξεζε ζπζηεκαηηθψλ κεηξψσλ πιεζπζκνχ, θαηνηθηψλ, επηρεηξήζεσλ, 

θιπ. ζηνπο Οξγαληζκνχο Σνπηθήο Απηνδηνίθεζεο. 

Ο βαζκφο ζπκκεηνρήο ησλ πιεζπζκηαθψλ κεηξψσλ ζηε δηαδηθαζία ζπιινγήο ζηαηηζηηθψλ 

δεδνκέλσλ πνηθίιιεη ζεκαληηθά αλάινγα κε ην βαζκφ εμαζθάιηζεο ησλ αλσηέξσ 

πξνυπνζέζεσλ. 

Σα πιενλεθηήκαηα ηεο κεζφδνπ ζπλνςίδνληαη ζηα αθφινπζα: 

1. Μείσζε ηνπ θφζηνπο ηεο ζηαηηζηηθήο πιεξνθφξεζεο, επεηδή ηα ζηαηηζηηθά ζηνηρεία δελ 

ζπιιέγνληαη απφ ηηο επηκέξνπο κνλάδεο ηνπ πιεζπζκνχ, αιιά απφ έηνηκα κεηξψα. 

2. Απμεκέλε δπλαηφηεηα ζπγθέληξσζεο ζηαηηζηηθψλ ζηνηρείσλ ζε εηήζηα βάζε. 

3. Γπλαηφηεηα ζπγθέληξσζεο ζηαηηζηηθήο πιεξνθφξεζεο ζε επίπεδν Γήκνπ ή Κνηλφηεηαο, 

επαξθνχο γηα ηηο αλάγθεο ηνπ πεξηθεξεηαθνχ θαη ηνπηθνχ πξνγξακκαηηζκνχ. 

4. Πεξηνξηζκφο ηεο φριεζεο ηνπ θνηλνχ ζηε ζπιινγή ησλ ζηαηηζηηθψλ ζηνηρείσλ. 

 

Σα πιενλεθηήκαηα απηά έλαληη ησλ παξαδνζηαθψλ κεζφδσλ ζπιινγήο ζηαηηζηηθψλ δεδνκέλσλ, 

πνπ ραξαθηεξίδνπλ ηε κέζνδν κε κεηξψα, έρνπλ νδεγήζεη ζηε ζπκκεηνρή ηεο ζηα ζηαηηζηηθά 

ζπζηήκαηα πνιιψλ ρσξψλ. 

Ζ Γαλία αξρηθά, πνπ ζεσξείηαη πξσηνπφξνο ζηελ αλάπηπμε ζηαηηζηηθνχ ζπζηήκαηνο 

βαζηζκέλνπ ζε κεηξψα, έρεη εγθαηαιείςεη ηηο παξαδνζηαθέο κεζφδνπο ζπιινγήο ζηαηηζηηθψλ 

ζηνηρείσλ ήδε απφ ην 1976. 

Δπίζεο, νη ζθαλδηλαβηθέο ρψξεο (Ννξβεγία, Φηλιαλδία, νπεδία) θάλνπλ εθηεηακέλε ρξήζε ησλ 

κεηξψσλ ζηε δηαδηθαζία ζπιινγήο ζηαηηζηηθψλ ζηνηρείσλ θαη ζην άκεζν κέιινλ 

πξνζαλαηνιίδνληαη λα αληηθαηαζηήζνπλ πιήξσο ηηο παξαδνζηαθέο κεζφδνπο κε ηελ νξγάλσζε 

νινθιεξσκέλνπ πιεξνθνξηαθνχ ζπζηήκαηνο βαζηζκέλνπ ζε κεηξψα. 

ηε Ννξβεγία εηδηθφηεξα, ν ζπλδπαζκφο ησλ κεηξψσλ θαη κηαο δεηγκαηνιεπηηθήο έξεπλαο, έρεη 

επηιεγεί σο ε ελαιιαθηηθή πξννπηηθή γηα ηε ιήςε ησλ απνγξαθηθψλ ζηνηρείσλ θαηά ην έηνο 

1990. 
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Με ηε κέζνδν απηή, ηα ζηαηηζηηθά ζηνηρεία ζα ζπιιερζνχλ απνθιεηζηηθά απφ ηα κεηξψα θαη ηα 

δηνηθεηηθά αξρεία ησλ δηαθφξσλ Τπεξεζηψλ, ηα νπνία θαη ζα δηνξζσζνχλ κε ηε βνήζεηα εηδηθήο 

δεηγκαηνιεπηηθήο έξεπλαο, πξνθεηκέλνπ λα βειηησζεί ε πνηφηεηά ηνπο. 

Δπηπιένλ ησλ αλσηέξσ ρσξψλ, αξθεηέο αθφκε (ΖΠΑ, Καλαδάο, Γεξκαλία, Βέιγην, Ηζξαήι, 

θιπ.) ρξεζηκνπνηνχλ ηα κεηξψα πνπ πξνέξρνληαη απφ ηα δηνηθεηηθά αξρεία, βνεζεηηθά ή 

ζπκπιεξσκαηηθά γηα ηε ζπιινγή ησλ ζηαηηζηηθψλ δεδνκέλσλ. 

Σέινο, ηφζν εθ κέξνπο ησλ αξκνδίσλ Τπεξεζηψλ ηεο ΔΟΚ φζν θαη ησλ επηκέξνπο ρσξψλ – 

κειψλ ηεο, ππάξρεη ζαθήο πξνζαλαηνιηζκφο γηα ηελ πηνζέηεζε ηεο λέαο κεζφδνπ θαη ήδε 

κειεηάηαη ζε βάζνο ε απαηηνχκελε λνκηθή βάζε ηνπ ζπζηήκαηνο θαη ε δηαζθάιηζε ησλ πνιηηψλ 

απφ ηελ θαηαρξεζηηθή ρξεζηκνπνίεζε αηνκηθψλ ζηνηρείσλ γηα κε ζηαηηζηηθνχο ζθνπνχο. 

 

2.4 Δπεμεξγαζία ζηαηηζηηθώλ ζηνηρείσλ  

Μεηά ηε ζπγθέληξσζε ησλ ζηαηηζηηθψλ ζηνηρείσλ απφ ηα πνιπάξηζκα ζπκπιεξσκέλα 

εξσηεκαηνιφγηα, αθνινπζεί ην ζηάδην ηεο επεμεξγαζίαο θαη ηεο κεραλνγξαθηθήο νξγάλσζεο 

ησλ δεκνγξαθηθψλ ζηνηρείσλ. Σν ζηάδην απηφ ηεο επεμεξγαζίαο είλαη πνιχ θνπξαζηηθφ θαη 

δαπαλεξφ, γηαηί πεξηιακβάλεη ηνλ έιεγρν φισλ ησλ εξσηεκαηνινγίσλ, γηα ηπρφλ αζπκπιήξσηεο, 

αζαθείο, δπζαλάγλσζηεο ή αζπκβίβαζηεο απαληήζεηο. Αθνινπζεί ε δηαινγή ησλ πιεξνθνξηψλ 

ησλ δηαθφξσλ ραξαθηεξηζηηθψλ ησλ ζηαηηζηηθψλ κνλάδσλ θαη ε εκθάληζε απηψλ ησλ 

ραξαθηεξηζηηθψλ ζε θαηάιιεινπο αξηζκεηηθνχο πίλαθεο κε βάζε δηάθνξα θξηηήξηα. Ζ δηαινγή 

ησλ ζηαηηζηηθψλ πιεξνθνξηψλ κπνξεί λα γίλεη είηε κε ην ρέξη, είηε κε κεραληθά κέζα, αλάινγα 

κε ηνλ αξηζκφ ησλ εξσηεκαηνινγίσλ θαη ηνλ αξηζκφ ησλ ραξαθηεξηζηηθψλ πνπ πξφθεηηαη λα 

κειεηήζνπκε. Ζ δηαινγή ησλ ζηνηρείσλ κε ην ρέξη γίλεηαη φηαλ ν αξηζκφο ησλ εξσηεκαηνινγίσλ 

θαη ησλ ραξαθηεξηζηηθψλ είλαη πεξηνξηζκέλνο, ελψ αλ ν αξηζκφο ησλ  εξσηεκαηνινγίσλ θαη ησλ 

ραξαθηεξηζηηθψλ είλαη κεγάινο, φπσο ζπκβαίλεη ζηα δεκνγξαθηθά πξνβιήκαηα, 

ρξεζηκνπνηνχκε κεραλνγξαθηθά ζπζηήκαηα (ειεθηξνληθνχο ππνινγηζηέο, ειεθηξνληθέο κεραλέο 

θιπ. ) 

 

 

 



27 
 

3. ΓΔΗΓΜΑΣΟΛΖΦΗΑ 

 

3.1 Οη θπξηόηεξεο Μέζνδνη πιινγήο Γεδνκέλσλ 

 

πρλά βιέπνπκε φινη καο ζηνλ εκεξήζην θαη πεξηνδηθφ ηχπν ηα απνηειέζκαηα εξεπλψλ πνπ 

αλαθέξνληαη ζε νηθνλνκηθά, θνηλσληθά θαη πνιηηηθά θαηλφκελα, φπσο γηα παξάδεηγκα ην κέζν 

κεληαίν εηζφδεκα ησλ εξγαδνκέλσλ ζε δηάθνξεο ρψξεο, ηελ επίδξαζε ηεο αλεξγίαο ζην 

θνηλσληθφ ζχλνιν, ηηο πξνηηκήζεηο ησλ ςεθνθφξσλ γηα ηνπο ππνςήθηνπο θαη άιια. 

Γηα ηε δηεμαγσγή κηαο έξεπλαο απαηηείηαη ε ζπιινγή δεδνκέλσλ ηα νπνία αλαθέξνληαη ζε 

νξηζκέλεο ραξαθηεξηζηηθέο ηδηφηεηεο ηνπ πξνο κειέηε πιεζπζκνχ. Γηα ηε ζπιινγή απηψλ ησλ 

ζηνηρείσλ εθαξκφδνληαη δηάθνξεο ηερληθέο ζπιινγήο δεδνκέλσλ, νη θπξηφηεξεο απφ ηηο νπνίεο 

είλαη ε απνγξαθή θαη ε δεηγκαηνιεςία. 

Ζ απνγξαθή ζπλίζηαηαη ζηε ζπγθέληξσζε ζηνηρείσλ ηα νπνία αλαθέξνληαη ζε νξηζκέλα 

ραξαθηεξηζηηθά γλσξίζκαηα απφ φια ηα άηνκα ηνπ πξνο κειέηε πιεζπζκνχ. Γεληθφηεξα νη 

απνγξαθέο πξαγκαηνπνηνχληαη ζε παλειιήλην επίπεδν κηα θνξά θάζε δέθα ρξφληα. εκεηψλεηαη 

φηη ε γεληθή απνγξαθή πνπ δηελήξγεζε ε Γ.Γ ΔΤΔ (Γεληθή Γξακκαηεία Δζληθήο ηαηηζηηθήο 

Τπεξεζίαο Διιάδνο) ην 2001 πξνεηνηκαδφηαλ απφ ηα κέιε ηεο γηα πνιιά ρξφληα θαη ζηνίρηζε 

πεξίπνπ 46,955,250 επξψ, πξάγκα πνπ ζεκαίλεη φηη ε απνγξαθή απαηηεί αξθεηά ρξήκαηα, 

πξνεηνηκαζία θαη αλζξψπηλν δπλακηθφ. Δπνκέλσο, ε απνγξαθή είλαη πξαθηηθά κηα αζχκθνξε , 

αλ φρη αδχλαηε ηερληθή. Γηα απηφ ην ιφγν ζπρλά θαηαθεχγνπκε ζε ελαιιαθηηθέο ηερληθέο. 

ηηο πεξηπηψζεηο απηέο εθαξκφδνπκε δεηγκαηνιεπηηθέο έξεπλεο, νη νπνίεο θαιχπηνπλ κέξνο ηνπ 

εξεπλψκελνπ πιεζπζκνχ, δειαδή ηνπ ζπλφινπ ησλ αηφκσλ ή αληηθεηκέλσλ πνπ καο ελδηαθέξεη 

λα κειεηήζνπκε. Μέζσ ηεο δεηγκαηνιεςίαο  επηιέγεηαη έλα ππνζχλνιν ηνπ πιεζπζκνχ, ην νπνίν 

θαιείηαη δείγκα. Σν δείγκα επηιέγεηαη κε ηέηνην ηξφπν, ψζηε λα πεξηέρεη φζν ην δπλαηφλ 

πεξηζζφηεξα ραξαθηεξηζηηθά ηνπ πιεζπζκνχ ζην νπνίν αλήθεη. Απηφ ζεκαίλεη φηη νη 

πιεξνθνξίεο, νη εθηηκήζεηο θαη ηα ζπκπεξάζκαηα πνπ ζα βγάινπκε απφ ην δείγκα κπνξνχλ λα 

γεληθεπηνχλ ζηνλ πιεζπζκφ. 
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Σα βαζηθά πιενλεθηήκαηα ηεο δεηγκαηνιεςίαο είλαη: 

• Δμνηθνλφκεζε ρξφλνπ ζηε ζπιινγή θαη επεμεξγαζία ζηνηρείσλ 

• Έρεη κεγαιχηεξε ηαρχηεηα δηεμαγσγήο κε ζπλέπεηα ηα απνηειέζκαηα ηεο λα απνδίδνπλ 

ηελ ηξέρνπζα θαηάζηαζε. 

• ε νξηζκέλεο πεξηπηψζεηο είλαη ε κνλαδηθή κέζνδνο έξεπλαο (π.ρ ζε πνηνηηθφ έιεγρν 

πξντφλησλ, φπνπ απαηηείηαη θαηαζηξνθή ησλ πιηθψλ). 

• Υακειφ θφζηνο. 

Δίλαη ινγηθφ λα απαηηνχληαη ιηγφηεξεο ρξεκαηηθέο κνλάδεο φηαλ εμεηάδεηαη έλα ππνζχλνιν ηνπ 

πιεζπζκνχ παξά φηαλ εμεηάδνπκε νιφθιεξν ηνλ πιεζπζκφ. 

 

3.2 ηάδηα ηεο Γεηγκαηνιεςίαο 

 

Ζ δηαδηθαζία δεηγκαηνιεςίαο κηαο έξεπλαο πεξηιακβάλεη ηα αθφινπζα ζηάδηα, ηα νπνία 

απνηεινχλ βαζηθή πξνυπφζεζε γηα ηελ επηηπρία ηεο: 

• Πξνζδηνξηζκφο ηνπ ππφ κειέηε πιεζπζκνχ 

• Δμαζθάιηζε δεηγκαηνιεπηηθνχ πιαηζίνπ 

• Δπηινγή κεζφδνπ δείγκαηνο 

• Δπηινγή θαηάιιειεο κεζφδνπ δεηγκαηνιεςίαο. 

 

3.2.1 Πξνζδηνξηζκόο ηνπ ππό κειέηε πιεζπζκνύ 

 

Σν πξψην πξάγκα πνπ πξέπεη λα γίλεη ζε κηα ζρεδηαδφκελε δεηγκαηνιεςία είλαη λα νξηζζνχλ 

αθξηβψο φιεο νη κνλάδεο πνπ πεξηέρνληαη ζηνλ πιεζπζκφ. 

Δάλ ε ηηκή ηνπ ραξαθηεξηζηηθνχ πνπ κεηξάκε παίξλεη πνιχ κηθξέο ή πνιχ κεγάιεο ηηκέο, ζα 

πξέπεη νη αθξαίεο πεξηπηψζεηο λα απνκνλσζνχλ θαη λα κειεηεζνχλ ρσξηζηά γηαηί αιιηψο ηα 

ζπκπεξάζκαηά καο ζα είλαη εληειψο ιαλζαζκέλα. 
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3.2.2 Δμαζθάιηζε Γεηγκαηνιεπηηθνύ Πιαηζίνπ 

 

Σν πιαίζην δεηγκαηνιεςίαο είλαη έλαο θαηάινγνο πνπ πεξηέρεη φιεο ηηο κνλάδεο πνπ έρνπλ ηε 

ραξαθηεξηζηηθή ηδηφηεηα πνπ ζέινπκε λα κειεηήζνπκε, απφ ηνλ νπνίν κε ηελ εθαξκνγή 

δηαθφξσλ κεζφδσλ ζα επηιέμνπκε ην επηζπκεηφ δείγκα. 

Χο πιαίζηα δεηγκαηνιεςίαο ρξεζηκνπνηνχληαη, ζπλήζσο, αξρεία πνπ δηαηεξνχληαη γηα 

δηνηθεηηθνχο ζθνπνχο (κεηξψα αξξέλσλ, πειαηνιφγην κηαο εηαηξείαο θ.ι.π) ή κεηξψα πνπ 

πξνθχπηνπλ απφ ηηο γεληθέο απνγξαθέο πιεζπζκνχ. Γελ είλαη πάληα εθηθηφ λα ππάξρεη έλαο 

ηέηνηνο θαηάινγνο φπσο γηα παξάδεηγκα ζηελ πεξίπησζε θαηά ηελ νπνία έρνπκε πνηνηηθφ έιεγρν. 

ε απηή ηελ πεξίπησζε ν ζηφρνο καο είλαη λα ηνλ θαηαζθεπάζνπκε. Έζησ φηη κειεηάκε ηηο 

αθίμεηο αζζελψλ ζε λνζνθνκείν πνπ έρνπλ έλα ζπγθεθξηκέλν πξφβιεκα πγείαο, ην 

δεηγκαηνιεπηηθφ καο πιαίζην είλαη ην βηβιίν εηζεξρφκελσλ αζζελψλ φπνπ αλαγξάθνληαη 

αλαιπηηθά ηα ζηνηρεία ηνπ αζζελνχο θαζψο θαη ηα ζπκπηψκαηα πνπ παξνπζηάδεη. 

Ζ εμαζθάιηζε ελφο θαηάιιεινπ θαηαιφγνπ-πιαηζίνπ, είλαη ην πξψην βήκα ζηε δηαδηθαζία 

επηινγήο δείγκαηνο. Γη' απηφ θαη ν πξνζδηνξηζκφο ηνπ πιαηζίνπ παίδεη ζεκαληηθφ ξφιν ζην 

ζρεδηαζκφ κηαο δεηγκαηνιεπηηθήο έξεπλαο. Δπεξεάδεη ηε ζπιινγή ηεο πιεξνθνξίαο θαη επηδξά 

ζηελ απνηειεζκαηηθφηεηα κε ηελ νπνία ιακβάλεηαη έλα δείγκα. Έλαο θαηάινγνο- πιαίζην 

ζεσξείηαη ηδαληθφο φηαλ είλαη πιήξεο, δελ ππάξρνπλ παξαιήςεηο ή δηπιέο θαηαρσξήζεηο θαη 

έρνπλ αθαηξεζεί νη κνλάδεο πνπ δελ αλήθνπλ πιένλ ζηνλ πιεζπζκφ ηεο έξεπλαο. Γηαθνξεηηθά, ηα 

ζπκπεξάζκαηα πνπ ζα γεληθεπζνχλ επαγσγηθά ζην ζχλνιν ηνπ εξεπλψκελνπ πιεζπζκνχ δελ ζα 

είλαη αμηφπηζηα. 

 

3.2.3 Πξνζδηνξηζκόο Μεγέζνπο Γείγκαηνο 

 

Καηά ην ζρεδηαζκφ κηαο δεηγκαηνιεπηηθήο έξεπλαο, ν πξνζδηνξηζκφο ηνπ κεγέζνπο ηνπ 

δείγκαηνο απνηειεί κηα απφ ηηο ζπνπδαηφηεξεο απνθάζεηο. Πνιχ κεγάιν δείγκα ζπλεπάγεηαη 

απψιεηα ρξφλνπ θαη ρξήκαηνο, ελψ πνιχ κηθξφ δείγκα ζπλεπάγεηαη αλαμηφπηζηα απνηειέζκαηα. 

 

   Γεληθά κπνξνχκε λα πνχκε φηη ν πξνζδηνξηζκφο ηνπ κεγέζνπο ηνπ δείγκαηνο θαζνξίδεηαη απφ 

ηνπο εμήο παξάγνληεο: 
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• ηνλ επηζπκεηφ βαζκφ αθξίβεηαο ησλ απνηειεζκάησλ κηαο έξεπλαο. Ζ επάξθεηα δείγκαηνο 

εμαξηάηαη θπξίσο απφ ηνλ επηζπκεηφ βαζκφ αθξίβεηαο, κε άιια ιφγηα ηη πεξηζψξηα ζθάικαηνο 

πξφθεηηαη λα δερζνχκε ζε κηα δεηγκαηνιεπηηθή εθηίκεζε. Ο βαζκφο αθξίβεηαο ηεο εθηίκεζεο 

είλαη ην ηππηθφ ζθάικα ην νπνίν ηζνχηαη κε 
n

φπνπ ζ ε ηππηθή απφθιηζε ηνπ ραξαθηεξηζηηθνχ 

ζηνλ πιεζπζκφ θαη n ην κέγεζνο ηνπ δείγκαηνο, παξαδείγκαηνο ράξηλ, ζηελ πεξίπησζε 

εθηίκεζεο ηνπ κέζνπ αξηζκεηηθνχ ελφο ραξαθηεξηζηηθνχ, ην ηππηθφ ζθάικα εθθξάδεη ηε 

δηαζπνξά ηνπ πιήζνπο φισλ ησλ δπλαηψλ εθηηκήζεσλ απφ ην πξαγκαηηθφ κέζν ηνπ 

πιεζπζκνχ κ. Όζν κηθξφηεξν είλαη ην ηππηθφ ζθάικα, ηφζν κηθξφηεξν ζα είλαη ην 

δεηγκαηνιεπηηθφ ζθάικα απόλσηο   θαη άξα πην αθξηβήο ε εθηίκεζε ηνπ κέζνπ 

αξηζκεηηθνχ. Δπίζεο ην ηππηθφ ζθάικα εμαξηάηαη απφ ην κέγεζνο ηνπ δείγκαηνο θαη απφ ηε 

δηαθχκαλζε ηνπ ραξαθηεξηζηηθνχ ζηνλ εξεπλψκελν πιεζπζκφ. Όζν κηθξφηεξε είλαη ε 

δηαθχκαλζε ελφο πιεζπζκνχ, ηφζν κηθξφηεξν δείγκα απαηηείηαη γηα θάπνηα πξνθαζνξηζκέλε 

αθξίβεηα. Ζ δηαθχκαλζε ηνπ εξεπλψκελνπ πιεζπζκνχ είλαη ζπλήζσο άγλσζηε. ηελ πεξίπησζε 

απηή θαηαθεχγνπκε ζε απνηειέζκαηα πξνεγνχκελεο έξεπλαο ή ζηε δηεμαγσγή κηαο πηινηηθήο 

έξεπλαο. 

• Σνλ αξηζκφ ησλ κεηαβιεηψλ πνπ πξφθεηηαη λα εξεπλεζνχλ. Μηα άιιε δπζθνιία πνπ 

αληηκεησπίδεηαη θαηά ηνλ πξνζδηνξηζκφ ηνπ κεγέζνπο ηνπ δείγκαηνο, είλαη φηη ζηελ πξάμε 

ζπγθεληξψλνληαη πιεξνθνξίεο γηα πεξηζζφηεξεο απφ κηα κεηαβιεηέο (ραξαθηεξηζηηθά) 

ηαπηφρξνλα. Έηζη έλα δείγκα ην νπνίν κπνξεί λα είλαη ηθαλνπνηεηηθφ γηα κηα κεηαβιεηή, 

ελδέρεηαη λα κελ είλαη γηα ηηο ππφινηπεο. Έλαο ηξφπνο πξνζδηνξηζκνχ ηνπ κεγέζνπο ηνπ 

δείγκαηνο είλαη λα θαζνξηζηνχλ πεξηζψξηα ζθάικαηνο γηα ηηο κεηαβιεηέο πνπ ζεσξνχληαη σο πην 

ζπνπδαίεο γηα ηελ έξεπλα. 

 

ηελ ζπλέρεηα πξνζδηνξίδεηαη ην κέγεζνο ηνπ δείγκαηνο πνπ ρξεηάδεηαη, μερσξηζηά γηα θάζε κηα 

απφ ηηο ζπνπδαηφηεξεο κεηαβιεηέο. Αλ ηα κεγέζε (n) δελ δηαθέξνπλ ζεκαληηθά κεηαμχ ηνπο θαη 

ην κεγαιχηεξν απφ απηά πεξηέρεηαη εληφο ηνπ θαζνξηζκέλνπ πεξηζσξίνπ ζθάικαηνο, επηιέγεηαη 

σο κέγεζνο δείγκαηνο. πλήζσο ηα κεγέζε (n) ησλ κεηαβιεηψλ δηαθέξνπλ κεηαμχ ηνπο νπφηε 

επηιέγεηαη ην κεγαιχηεξν (n) γηαηί δίλεη ηε κεγαιχηεξε αθξίβεηα. 

• Σα δηαζέζηκα νηθνλνκηθά θαη ηα ρξνληθά πεξηζψξηα. Μεξηθέο θνξέο ηα κεγέζε (n) πνπ 

απαηηνχληαη γηα δηάθνξεο κεηαβιεηέο είλαη ηφζν αζχκθσλα κεηαμχ ηνπο, ψζηε κεξηθά απφ απηά 
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πξέπεη λα παξαιεηθζνχλ. ηελ πξάμε ην επηζπκεηφ κέγεζνο είλαη απξαγκαηνπνίεην ιφγσ 

πεξηνξηζκψλ ζηα νηθνλνκηθά κέζα θαη ζηνλ απαηηνχκελν ρξφλν. ε ηέηνηεο πεξηπηψζεηο είλαη 

θαιχηεξα λα πάξεη θαλείο ην κεγαιχηεξν δπλαηφ δείγκα,ζε ζρέζε κε ηα δηαζέζηκα νηθνλνκηθά 

θαη λα απνξξίςεη εξσηήκαηα γηα ηα νπνία ρξεηάδεηαη κεγαιχηεξν δείγκα, ψζηε λα επηηεπρζνχλ 

ρξήζηκα απνηειέζκαηα απφ ηε δεηγκαηνιεπηηθή έξεπλα. 

 

3.2.4 Δπηινγή Μεζόδνπ Γεηγκαηνιεςίαο 

 

Οη δεηγκαηνιεπηηθέο έξεπλεο δηαθξίλνληαη ζε δχν θαηεγνξίεο: 

 

1. Σελ ηπραία δεηγκαηνιεςία ή δεηγκαηνιεςία κε πηζαλφηεηα, φπνπ θάζε κνλάδα ηνπ 

πιεζπζκνχ έρεη θάπνηα πηζαλφηεηα λα επηιεγεί ζην δείγκα. 

2. Σε κε ηπραία δεηγκαηνιεςία ή δεηγκαηνιεςία ρσξίο πηζαλφηεηα, φπνπ ε επηινγή ησλ 

δεηγκαηνιεπηηθψλ κνλάδσλ γίλεηαη θαηά ηξφπν κε ηπραίν. 

 

Λφγσ ηνπ φηη ζηε κε ηπραία δεηγκαηνιεςία ε επηινγή ηνπ δείγκαηνο γίλεηαη κε ληεηεξκηληζηηθφ 

ηξφπν, ηα απνηειέζκαηά ηεο δελ είλαη αληηπξνζσπεπηηθά θαη άξα είλαη αλαμηφπηζηα. Γη' απηφ έρεη 

θαζηεξσζεί ζηελ πξάμε ε εθαξκνγή ηεο ηπραίαο δεηγκαηνιεςίαο ή δεηγκαηνιεςίαο κε 

πηζαλφηεηα, ε νπνία δίλεη πεξηζζφηεξν αληηθεηκεληθά απνηειέζκαηα θαζψο θαη ηε δπλαηφηεηα 

κέηξεζεο ηνπ δεηγκαηνιεπηηθνχ ζθάικαηνο. 

Τπάξρνπλ πάξα πνιιέο ηερληθέο ησταίας δεηγκαηνιεςίαο. Οη πην ζπλεζηζκέλεο απφ απηέο είλαη 

νη αθφινπζεο: 

• Απιή ηπραία δεηγκαηνιεςία 

• πζηεκαηηθή δεηγκαηνιεςία 

• ηξσκαηνπνηεκέλε δεηγκαηνιεςία 

• Καηά νκάδεο δεηγκαηνιεςία 

• Γεηγκαηνιεςία πνζνζηψλ 

Πξνηνχ αλαιχζνπκε δηεμνδηθά ηηο παξαπάλσ ηερληθέο, είλαη απαξαίηεην λα αλαθεξζνχκε ζηα 

ζθάικαηα δεηγκαηνιεςίαο, ηα νπνία επεξεάδνπλ ηελ αθξίβεηα ησλ απνηειεζκάησλ κηαο 

δεηγκαηνιεπηηθήο έξεπλαο, ηα νπνία ηαμηλνκνχληαη ζε δχν βαζηθέο θαηεγνξίεο: 
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 3.3 Γεηγκαηνιεπηηθά ζθάικαηα 

 

Μηα θαιή δεηγκαηνιεπηηθή έξεπλα  πξέπεη λα πεξηιακβάλεη ηνλ ππνινγηζκφ ησλ 

δεηγκαηνιεπηηθψλ ζθαικάησλ. Σν δεηγκαηνιεπηηθφ ζθάικα, πξνθχπηεη ζηελ πεξίπησζε πνπ δελ 

εξεπλάηαη νιφθιεξνο ν πιεζπζκφο, αιιά έλα δείγκα απηνχ. Οθείιεηαη ζηηο ηπραίεο θπκάλζεηο 

ηεο δεηγκαηνιεςίαο, δειαδή ζην γεγνλφο φηη ην δείγκα, δελ είλαη δπλαηφλ λα είλαη απνιχησο 

αληηπξνζσπεπηηθφ ηνπ πιεζπζκνχ απφ ηνλ νπνίν πξνέξρεηαη θαη επνκέλσο νη κεηξήζεηο πνπ 

πξνθχπηνπλ απφ ην δείγκα ζα απνθιίλνπλ απφ ηηο αληίζηνηρεο πξαγκαηηθέο ηνπ πιεζπζκνχ. Σν 

δεηγκαηνιεπηηθφ ζθάικα γίλεηαη κηθξφηεξν φζν απμάλεη ην κέγεζνο ηνπ δείγκαηνο. 

 

 Γίλεηαη επνκέλσο ζαθέο φηη ε χπαξμε ηνπ δεηγκαηνιεπηηθνχ ζθάικαηνο είλαη εγγελήο ηεο 

δηαδηθαζίαο ηεο δεηγκαηνιεςίαο θαη ελψ είλαη δπλαηφ λα κεησζεί, δελ δχλαηαη λα κεδεληζηεί 

παξά κφλν αλ ε έξεπλα είλαη απνγξαθηθή. Θα πξέπεη λα γίλεηαη ζσζηή επηινγή ηεο κεζφδνπ 

δεηγκαηνιεςίαο θαη θαηάιιεινπ δείγκαηνο, ψζηε ηα δεηγκαηνιεπηηθά ζθάικαηα λα είλαη 

κεησκέλα. 

 

3.4 Με δεηγκαηνιεπηηθά ζθάικαηα 

 

Ο φξνο « κε δεηγκαηνιεπηηθά ζθάικαηα » πξνέξρεηαη απφ ην γεγνλφο φηη απηφο ν ηχπνο 

ζθάικαηνο κπνξεί λα ζπκβεί ζε νπνηαδήπνηε έξεπλα, είηε απηή γίλεηαη κε ηε κέζνδν ηεο 

απνγξαθήο είηε κε ηε κέζνδν ηεο δεηγκαηνιεςίαο. 

Σα κε δεηγκαηνιεπηηθά ζθάικαηα νθείινληαη ζπλήζσο ζε: 

 

• Αηέιεηεο ηνπ ζρεδηαζκνχ θαη ηεο νξγάλσζεο ηεο έξεπλαο γηα ιφγνπο ηαρχηεηαο θαη 

πεξηνξηζκνχ ηνπ θφζηνπο 

• Λάζε ησλ εξεπλεηψλ , θσδηθνγξάθσλ, θ.ι.π 

• Άιιεο αληηθεηκεληθέο δπζθνιίεο πνπ αλαθχπηνπλ θαηά ηελ εθηέιεζε κηαο ζηαηηζηηθήο 

έξεπλαο. 

Σα κε δεηγκαηνιεπηηθά ζθάικαηα πεξηνξίδνπλ ηελ πνηφηεηα ησλ ζπιιεγφκελσλ ζηνηρείσλ θαη 

επνκέλσο ηελ αμία ησλ απνηειεζκάησλ πνπ πξνθχπηνπλ απφ απηά. 
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3.5  πκβνιηζκνί 

 

Ν : αξηζκφο κνλάδσλ πιεζπζκνχ ή αλάινγα ν αξηζκφο ησλ νκάδσλ ζηνλ πιεζπζκφ. 

n : αξηζκφο κνλάδσλ δείγκαηνο ή αλάινγα ν αξηζκφο ησλ νκάδσλ πνπ έρνπλ επηιεγεί ζην δείγκα. 

iX
: ε ηηκή ηνπ ππφ κειέηε ραξαθηεξηζηηθνχ ηεο κνλάδαο i 

X= 1

n

i

i

X

: Άζξνηζκα ησλ ηηκψλ ηνπ ραξαθηεξηζηηθνχ Xζηνλ πιεζπζκφ 

x= 1

n

i

i

x

: Άζξνηζκα ησλ ηηκψλ ηνπ ραξαθηεξηζηηθνχ xζηνλ πιεζπζκφ 

κ : ε κέζε ηηκή ηνπ πιεζπζκνχ 

X :  ε κέζε ηηκή ηνπ δείγκαηνο 

2

: ε δηαθχκαλζε ηνπ πιεζπζκνχ 

2s
: ε δηαθχκαλζε ηνπ δείγκαηνο 

( )V X : ε δηαθχκαλζε ηεο δεηγκαηηθήο κέζεο ηηκήο 

f = n/N : θιάζκα δεηγκαηνιεςίαο 

ζ : ηππηθφ ζθάικα ή ηππηθή απφθιηζε ηνπ πιεζπζκνχ 

S : ηππηθφ ζθάικα ή ηππηθή απφθιηζε ηνπ δείγκαηνο 

SE : ε εθηίκεζε ηνπ ηππηθνχ ζθάικαηνο 

i
i

N
W

N : ζηάζκηζε ζηξψκαηνο i 

A : ν αξηζκφο ησλ κνλάδσλ ηνπ πιεζπζκνχ κε κηα ζπγθεθξηκέλε ηδηφηεηα 

P: πνζνζηφ ελφο ραξαθηεξηζηηθνχ ζηνλ πιεζπζκφ 

a: ν αξηζκφο ησλ κνλάδσλ ηνπ δείγκαηνο κε ηελ ηδηφηεηα απηή 

p : πνζνζηφ ελφο ραξαθηεξηζηηθνχ ζην δείγκα 

Q : πνζνζηφ ζηνλ πιεζπζκφ πνπ δελ παξνπζηάδεη ηελ ηδηφηεηα (Q = 1-P) 

q : πνζνζηφ ζην δείγκα πνπ δελ παξνπζηάδεη ηελ ηδηφηεηα (q = 1-p) 

ι : βήκα ή δηάζηεκα δεηγκαηνιεςίαο (ην αληίγξαθν ηνπ θιάζκαηνο δεηγκαηνιεςίαο) 
2

w  : 

δηαθχκαλζε κεηαμχ ησλ κνλάδσλ πνπ βξίζθνληαη ζην ίδην ζπζηεκηθφ δείγκα 

θ : ζπλνιηθφο αξηζκφο ησλ ζηξσκάησλ 
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iN
 : κέγεζνο ηνπ ζηξψκαηνο i 

iX
 : ν κέζνο φξνο ησλ iN

 κνλάδσλ ζην ζηξψκα i (κέζνο ζηξψκαηνο) 

in
 : κέγεζνο ηνπ δείγκαηνο γηα ην ζηξψκα i 

ijx
: ε ηηκή ηεο κεηαβιεηήο X ηεο j κνλάδαο ( j =1,2,...N) ηνπ ζπζηεκηθνχ δείγκαηνο ή ζηξψκαηνο 

i 

M : ν αξηζκφο ησλ ζηνηρείσλ ζηνλ πιεζπζκφ ζηελ θαηά Οκάδεο Γεηγκαηνιεςία 

im
: ν αξηζκφο ησλ ζηνηρείσλ ζηε κνλάδα i 

N
M

M .: ην κέζν κέγεζνο νκάδσλ ζηνλ πιεζπζκφ 

ia
: ν αξηζκφο ησλ ζηνηρείσλ ζηελ νκάδα i πνπ έρνπλ ην ζπγθεθξηκέλν ραξαθηεξηζηηθφ πνπ καο 

ελδηαθέξεη. 

 

3.6 ΑΠΛΖ ΣΤΥΑΗΑ ΓΔΗΓΜΑΣΟΛΖΦΗΑ 

3.6.1 Δηζαγσγή 

Ζ απιή ηπραία δεηγκαηνιεςία είλαη κηα απφ ηηο κεζφδνπο δεηγκαηνιεςίαο. Ολνκάδεηαη δε θαη 

επηζηεκνληθή δεηγκαηνιεςία. Δίλαη ε κέζνδνο επηινγήο n – κνλάδσλ απφ έλα πιεζπζκφ Ν – 

κνλάδσλ, κε ηέηνην ηξφπν ψζηε θάζε δπλαηφ δείγκα κεγέζνπο n λα έρεη ηελ πηζαλφηεηα λα  

επηιεγεί. 

Με βάζε ηνλ παξαπάλσ νξηζκφ, αλ ν πιεζπζκφο απνηειείηαη απφ Ν κνλάδεο θη εκείο 

επηζπκνχκε έλα δείγκα κεγέζνπο n, ην πιήζνο ησλ δπλαηψλ δηαθεθξηκέλσλ δεηγκάησλ ζα είλαη : 

 

N

n

! ( 1)......( 1)

!( )!

N N n N n

n N n n  

Όπνπ n!=1x2x3x…xn 

ηελ πξάμε φκσο δελ είλαη πάληα εχθνινο ν ζρεκαηηζκφο φισλ ησλ δπλαηψλ δηαθεθξηκέλσλ 

δεηγκάησλ, θπξίσο φηαλ ην κέγεζνο Ν ηνπ πιεζπζκνχ είλαη πνιχ κεγάιν. 
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Γη‟ απηφλ ηνλ ιφγν, πνιιέο θνξέο αθνινπζνχκε κηα ελαιιαθηηθή δηαδηθαζία επηινγήο κνλάδαο 

ηνπ πιεζπζκνχ κε ηέηνην ηξφπν ψζηε λα εμαζθαιίδεη ηελ ίδηα πηζαλφηεηα επηινγήο ζε θάζε κηα 

απφ ηηο Ν κνλάδεο ηνπ πιεζπζκνχ. 

 

Ζ κέζνδνο απηή πεξηιακβάλεη ηα εμήο 2 βήκαηα : 

1. Αληηζηνηρνχκε ζε θάζε κνλάδα ηνπ πιεζπζκνχ έλαλ αξηζκφ απφ 1 -> Ν θαη θαηφπηλ 

2. Γηαιέγνπκε κηα ζεηξά n ηπραίσλ αξηζκψλ απν 1->Ν κε ηε βνήζεηα πηλάθσλ ηπραίσλ 

αξηζκψλ.Οη πίλαθεο ηπραίσλ αξηζκψλ εηλαη πίλαθεο ςεθίσλ 0,1,2,3,4,...,9 ζηνπο νπνίνπο 

ε πηζαλφηεηα επηινγήο ζε νπνηαδήπνηε δνθηκή είλαη ε ίδηα (1/10) γηα θάζε ςεθίν. 

Έηζη κε ηε βνήζεηα απηψλ ησλ πηλάθσλ, εχθνια κπνξνχκε λα δηαπηζηψζνπκε φηη θάζε έλα απφ 

ηα δπλαηά N

n
 δηαθεθξηκέλα ηπραία δείγκαηα έρεη πηζαλφηεηα 1/ N

n
 λα επηιεγεί. Έηζη, θαηά 

ηελ πξψηε επηινγή, ε πηζαλφηεηα φηη θάπνηα απφ ηηο n ζπγθεθξηκέλεο κνλάδεο ηνπ δείγκαηνο ζα 

επηιεγεί απφ ηνλ δνζέληα πιεζπζκφ είλαη 
n

N
. ηε δεχηεξε δνθηκή, ε πηζαλφηεηα φηη θάπνηα απφ 

ηηο n-1 απνκέλνπζεο κνλάδεο ηνπ πιεζπζκνχ είλαη 
1

1

n

N
 θ.ν.θ. 

Άξα, ε πηζαλφηεηα κε ηελ νπνία θαη νη κνλάδεο ηνπ επηζπκνχκελνπ δείγκαηνο ζα επηιεγνχλ είλαη 

: 

1 2 1 !( !) 1
...

1 2 1 ! N

n

n n n n N n

N N N N n N
 

Παξαηεξνχκε φηη θάζε θνξά πνπ απνκαθξχλεηαη κηα κνλάδα δείγκαηνο απφ ηνλ πιεζπζκφ δελ 

επαλαηνπνζεηείηαη. Γηα ηνλ ιφγν απηφ ,ε δεηγκαηνιεςία απηή νλνκάδεηαη θαη απιή ηπραία 

δεηγκαηνιεςία ρσξίο επαλάζεζε. 
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Παξάδεηγκα : ρεκαηηθή παξάζηαζε 

 

Γπλαηνί 

ηξφπνη 

επηινγήο 

κηαο 

κνλάδαο 

Ν-1 Ν-2 ...Ν-j+1 1 N-j … . N-n+1 

Γνθηκή 1 2 …j-1 j J+1 … . N 

Γηαζέζηκεο 

κνλάδεο 

ηνπ 

πιεζπζκνχ 

Ν Ν-1 ...N-j+2 N-j+1 N-j … . N-n+1 

 

Απφ ηελ παξαπάλσ ζρεκαηηθή παξάζηαζε είλαη εχθνιν λα δηαπηζησζεί φηη ε πηζαλφηεηα κε ηελ 

νπνία ε i κνλάδα ηνπ πιεζπζκνχ επηιέγεηαη ζηελ j δνθηκή είλαη 
1

N  

Έηζη Ρ (λα επηιεγεί i κνλάδα ηελ j δνθηκή)= 

 

( 1)( 2)...( 1)( )...( 1)

( 1)( 2)......( 2)( 1)...( 1)

N N N j N j N n

N N N N j N j n
=

1

N  

 

Γηα παξάδεηγκα, έζησ φηη απφ ηνπο 4 αξηζηνχρνπο ηζνβαζκήζαληεο καζεηέο κηαο ηάμεο, ηελ 

Διέλε (Δ), ηνλ Γηάλλε (Γ), ηνλ Κψζηα (Κ) θαη ηε Μαξία (Μ) ζέινπκε λα πάξνπκε έλα δείγκα 

κεγέζνπο 2, δειαδή 2 καζεηέο. Σφηε ν αξηζκφο ησλ δπλαηψλ δεηγκάησλ είλαη : 

r= 4

2 6N

n
 θαη ηα δπλαηά απηά δείγκαηα είλαη ηα : 
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δ1 = { Δ , Γ} 

δ2 = { Δ , Κ} 

δ3 = { Δ , Μ} 

δ4 = { Γ , Κ} 

δ5 = { Γ , Μ} 

θαη 

δ6 = { Κ , Μ} 

Αλ ινηπφλ ην θάζε έλα απφ ηα παξαπάλσ δείγκαηα επηιεγεί κε πηζαλφηεηα 
1

6
 δειαδή 

1 2P P ...= 
6

1 1

4 6

2

P

 

Σφηε θάζε δείγκα απνηειεί απιφ ηπραίν δείγκα ρσξίο επαλάζεζε θαη ε ζεηξά κε ηελ νπνία 

επηιέγνληαη δελ καο ελδηαθέξεη. 

 

3.6.2 Δθηηκήζεηο ζηελ απιή ηπραία δεηγκαηνιεςία 

3.6.2.1 Δθηηκήζεηο ηνπ κέζνπ όξνπ ηνπ πιεζπζκνύ 

Απφ απιφ ηπραίν δείγκα ηηκψλ ηεο κεηαβιεηήο Υ, κεγέζνπο n, ιακβάλνληαη νη εμήο ηηκέο: 

1x ,
2x ,

3x ,...,
nx
 

Με βάζε ηηο ηηκέο απηέο ππνινγίδεηαη ν κέζνο αξηζκεηηθφο φξνο ηνπ δείγκαηνο: 

1 2 3 ... nx x x x
x

n  

Τπνινγίδεηαη επίζεο θαη ε ακεξφιεπηε εθηίκεζε ηεο δηαθχκαλζεο ηνπ πιεζπζκνχ κε ηε ζρέζε : 
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2 2 2
2 1 2( ) ( ) ... ( )

1

nx x x x x x
S

n  

3.6.2.2 Δθηίκεζε αλαινγίαο πιεζπζκνύ 

Ζ αλαιoγία ε νπνία ππνινγίδεηαη απφ ηα δεδνκέλα ηνπ δείγκαηνο, είλαη ακεξφιεπηε εθηίκεζε 

ηεο αληίζηνηρεο ηνπ πιεζπζκνχ. Σν ηππηθφ ζθάικα ηεο αλαινγίαο ππνινγίδεηαη σο εμήο : 

(1 ) 1

1p

nP P N n
S

n n n
 

ηελ πην πάλσ ζρέζε κε Ρ ζπκβνιίδεηαη ε αλαιφγηα ηνπ πιεζπζκνχ ή (αλ απηή είλαη άγλσζηε) 

ηνπ δείγκαηνο. Καη πάιη ε δηφξζσζε παξαιείπεηαη, εάλ ν ιφγνο n/N είλαη αξηζκφο πνιχ κηθξφο. 

Δπίζεο, ν παξαλνκαζηήο n-1 κπνξεί λα αληηθαηαζηαζεί κε n ,εάλ ε ηηκή ηεο n  είλαη ζρεηηθά 

κεγάινο αξηζκφο. 

 

3.6.2.3 Δθηίκεζε ηνπ ηππηθνύ ζθάικαηνο 

Ζ δηαζπνξά ηνπ κέζνπ nx  ελφο απινχ ηπραίνπ δείγκαηνο κεγέζνπο n  απφ πιεζπζκφ κεγέζνπο Ν 

είλαη : 

2

( )n

N n
V x

n n  

Ζ ρξεζηκφηεηα ηνπ απνηειέζκαηνο ηνπ ζεσξήκαηνο απηνχ γηα ην ηππηθφ ζθάικα είλαη κεγάιε 

γηα ηνπο εμήο ιφγνπο: 

Α) Γίλεη ηε δπλαηφηεηα κέηξεζεο ηνπ βαζκνχ αθξηβείαο ηεο εθηίκεζεο ηεο κέζεο ηηκήο ηνπ 

πιεζπζκνχ θαη ζχγθξηζεο ηνπ κε ηνλ βαζκφ αθξηβείαο πνπ παξέρεη νπνηαδήπνηε άιιε κέζνδνο 

δεηγκαηνιεςίαο. 

Β) Γίλεη ηε δπλαηφηεηα εθηίκεζεο ηνπ κεγέζνπο ηνπ δείγκαηνο πνπ απαηηείηαη ζε κηα 

δεηγκαηνιεπηηθή έξεπλα ψζηε λα επηηεπρζεί ν επηζπκεηφο βαζκφο αθξίβεηαο. 

Βέβαηα ε γλψζε ηνπ 
2
 είλαη απαξαίηεηε. ηελ πξάμε φκσο απηφ ζπκβαίλεη ζπάληα. 
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Γηα ηνλ ιφγν απηφ απαηηείηαη κηα εθηίκεζε ηνπ 
2
 απφ ηα δεδνκέλα ηνπ δείγκαηνο θαη σο ηέηνηα 

ζπλήζσο ζεσξείηαη ε ηηκή ηεο εθηηκήηξηαο 

2

2 *2 1

( )

ˆ
1

n

ni

i

X x

S
n  

ζηελ πεξίπησζε απινχ δείγκαηνο. 

ηελ απιή ηπραία δεηγκαηνιεςία ρσξίο επαλάζεζε  απν πεπεξαζκέλν πιεζπζκφ κεγέζνπο N,ε 

ζηαηηζηηθή ζπλάξηεζε 

2

2 *2 1

( )

ˆ
1

n

i n

i

x x

S
n

 

είλαη ακεξφιεπηε εθηηκήηξηα ηεο δηαζπνξάο 
2
 ηνπ πιεζπζκνχ. 

Οη ζηαηηζηηθέο ζπλαξηήζεηο : 

2 2
2 2

ˆ
ˆ ( )

n nx x

S N n S N n
S

n N n n  

θαη  

2 2 2 2
2 2

ˆ ˆ
ˆ ( )y y

N S N n N S N n
S

n N n n  

είλαη ακεξφιεπηεο εθηηκήηξηεο ησλ δηαζπνξψλ ηνπ κέζνπ nx  θαη ηεο ηπραίαο κεηαβιεηήο 

nY N x  αληίζηνηρα. 

(Γηα ηελ εθηίκεζε ησλ ηππηθψλ ζθαικάησλ ζεσξνχκε ηηο ζεηηθέο ηεηξαγσληθέο ξίδεο ησλ 

παξαπάλσ εθθξάζεσλ) 
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3.6.3 Πιενλεθηήκαηα-Μεηνλεθηήκαηα απιήο ηπραίαο δεηγκαηνιεςίαο 

3.6.3.1 Πιενλεθηήκαηα 

1. Δίλαη κηα ηερληθή εχθνιε ζηελ θαηαλφεζε δεδνκέλνπ φηη νη κέζνδνη (ηξφπνη) επηινγήο 

δεδνκέλσλ φπσο ν πίλαθαο ησλ ηπραίσλ αξηζκψλ, ν θιήξνο θ.η.ι. έρνπλ απιφ ελλνηνινγηθφ 

ζρεδηαζκφ, κε απνηέιεζκα λα είλαη ε κέζνδνο απηή πξνζηηή αθφκα θαη ζε εθείλνπο πνπ έρνπλ 

ρακειφ ζηαηηζηηθφ ππφβαζξν. 

2. Σα απνηειέζκαηα πνπ πξνθχπηνπλ θαηά ηελ ηπραία δεηγκαηνιεςία είλαη αληηθεηκεληθά. Σν 

θάζε δείγκα ιακβάλεηαη κε θιήξσζε, κεηψλνληαο έηζη ηελ πηζαλφηεηα ηεο κεξνιεςίαο θαη 

θαζηζηψληαο ηελ ππνθεηκεληθή θχζε ηεο επηινγήο ησλ εξσηεζέλησλ αζήκαληε.  

3. Σν δείγκα είλαη ηπραίν θαη επνκέλσο κπνξεί λα ππνινγηζηεί ην κέγεζνο ηνπ δεηγκαηνιεπηηθνχ 

ζθάικαηνο. 

4. Σα απνηειέζκαηα ηεο απιήο ηπραίαο δεηγκαηνιεςίαο είλαη ζε κεγάιν πνζνζηφ ζσζηά ζηελ 

πεξίπησζε πνπ ν πιεζπζκφο είλαη ζρεηηθά κηθξφο. 

 

3.6.3.2 Μεηνλεθηήκαηα 

1. Ζ κέζνδνο απηή είλαη αξθεηά ρξνλνβφξα φηαλ ν ππφ κειέηε πιεζπζκφο είλαη κεγάινο θαη 

γεσγξαθηθά δηαζθνξπηζκέλνο. 

2. Δίλαη δαπαλεξή, επεηδή απαηηεί πιήξσο ελεκεξσκέλα πιαίζηα. Δίλαη γεληθά απαξαίηεην λα 

θαηαζθεπαζζεί θαηάινγνο θαη λα αξηζκεζεί θάζε κνλάδα ηνπ ζπλφινπ ηνπ πιεζπζκνχ. 

3. Σν θφζηνο πνπ απαηηείηαη γηα ηε ζπιινγή δεδνκέλσλ είλαη κεγάιν. 

4. Σν δείγκα είλαη κε αληηπξνζσπεπηηθφ, αλ ν πιεζπζκφο πνπ εμεηάδεηαη δελ είλαη αξθεηά 

νκνηνγελήο. Οη εθηηκήζεηο δειαδή ηνπ δεηγκαηνιεπηηθνχ ζρεδίνπ έρνπλ κεησκέλε αθξίβεηα. 
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3.7  ΤΣΖΜΑΣΗΚΖ ΓΔΗΓΜΑΣΟΛΖΦΗΑ 

 

3.7.1Δηζαγσγή 

 

Ζ ζπζηεκαηηθή δεηγκαηνιεςία ρξεζηκνπνηείηαη ζπρλά αληί ηεο απιήο ηπραίαο δεηγκαηνιεςίαο, 

ηδίσο ζε κεγάινπο πιεζπζκνχο, επεηδή ε δηαδηθαζία επηινγήο ηνπ δείγκαηνο είλαη πνιχ απιή. Σα 

Ν κέιε ηνπ πιεζπζκνχ πξέπεη λα είλαη αξηζκεκέλα θαη θαηαγεγξακκέλα ζην πιαίζην 

δεηγκαηνιεςίαο. 

Γηα ηε ζπζηεκαηηθή δεηγκαηνιεςία ρξεηαδφκαζηε δχν πξάγκαηα: 

1. ην δηάζηεκα ή βήκα δεηγκαηνιεςίαο, ην νπνίν ζα παξηζηνχκε κε ι θαη 

2. έλα ηπραίν μεθίλεκα η. 

Δάλ Ν είλαη ην κέγεζνο ηνπ πιεζπζκνχ, n ην απαηηνχκελν κέγεζνο δείγκαηνο θαη ππνζέηνληαο φηη 

Ν = n*ι, ηφηε ην βήκα δεηγκαηνιεςίαο είλαη αθέξαηνο αξηζκφο θαη δίλεηαη απφ ηε 

ζρέζε:

1

n f . 

Δθιέγνπκε ηψξα ηπραία (π.ρ κε ηε βνήζεηα ησλ πηλάθσλ ησλ ηπραίσλ αξηζκψλ) έλα αξηζκφ 

κεηαμχ ησλ πξψησλ ι αξηζκψλ ηεο ιίζηαο. Έζησ i (1 ≤ i≤ ι) ν επηιεγκέλνο αξηζκφο, δειαδή ην 

ηπραίν μεθίλεκα. Σφηε νη κνλάδεο ηνπ πιεζπζκνχ πνπ έρνπλ αχμνληεο αξηζκνχο i, i + ι,  i + 

2ι,..., i +(n- 1)ι απαξηίδνπλ ην επηιεγφκελν ζπζηεκαηηθφ δείγκα κεγέζνπο n. Ζ πηζαλφηεηα 

επηινγήο θάζε κνλάδαο ηνπ πιεζπζκνχ είλαη ίζε κε ηελ πηζαλφηεηα επηινγήο ηνπ ηπραίνπ 

αξηζκνχ  i , δειαδή ίζε κε 

1 1

/

n
f

n φπσο δειαδή θαη ζηελ πεξίπησζε ηεο απιήο 

ηπραίαο δεηγκαηνιεςίαο. 

ηελ πεξίπησζε πνπ ην κέγεζνο Ν ηνπ πιεζπζκνχ είλαη άγλσζην ή πνιχ κεγάιν, ην κέγεζνο n 

ηνπ δείγκαηνο δελ κπνξεί λα πξνζδηνξηζζεί. Δθείλν πνπ πξνζδηνξίδεηαη είλαη ην θιάζκα 

δεηγκαηνιεςίαο f. Έζησ γηα παξάδεηγκα φηη ζέινπκε λα εμεηάζνπκε ηελ γλψκε ησλ πειαηψλ 

ελφο ππνθαηαζηήκαηνο κηαο ηξάπεδαο. 

Πξνθαζνξίδνπκε φηη f =0.1, νπφηε ην βήκα ηεο ζπζηεκαηηθήο δεηγκαηνιεςίαο είλαη ι = 1/f = 10 

θαη εξεπλάκε θάζε 10 πειάηεο πνπ βγαίλνπλ απφ ην ππνθαηάζηεκα, κεηά απφ κηα αξρή i (1 ≤ i≤ 

ι) . 
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3.7.2 Παξάδεηγκα 

Αο πάξνπκε γηα παξάδεηγκα ηε Ννκηθή ρνιή Αζελψλ. 'απηή θνηηνχλ 9.200 θνηηεηέο θαη 

ζέινπκε δείγκα απφ 400. Σφηε ην δηάζηεκα δεηγκαηνιεςίαο ζα είλαη:       

Ν/n = 9.200/400 = 23, 

 δειαδή ην ι =23. 

Μπνξνχκε ηψξα λα ελνπνηήζνπκε ηα κεηξψα ησλ εηψλ ηεο ζρνιήο θαη, αθνχ βξνχκε έλαλ 

αξηζκφ κεηαμχ 1 θαη 23, π.ρ ην 12, λα πάξνπκε ηνπο θνηηεηέο κε ηε ζεηξά αξρίδνληαο απφ ηνλ 12: 

12, 35, 58, 81, ..., 9.189. 

Απηνί νη αξηζκνί αληαπνθξίλνληαη ζηε ζπλερή αξίζκεζε ησλ θνηηεηψλ πνπ θάλακε κεηά ηελ 

ελνπνίεζε ησλ θαηαιφγσλ. 

ηελ πξαγκαηηθφηεηα θαηά ηε ζπζηεκαηηθή δεηγκαηνιεςία, ν πιεζπζκφο ρσξίδεηαη ζε ι 

απνπιπζείο νκάδεο ησλ n κνλάδσλ ε θάζε κηα. Γειαδή έρνπκε Ν = n*ι. Σα δπλαηά ζπζηεκαηηθά 

δείγκαηα δίλνληαη ζηνλ παξαθάησ πίλαθα. 

 

 

πζηεκαηηθά Γείγκαηα Δπηιεγφκελεο Οκάδεο 

1 

2 

... 

i 

… 

Λ 

1x 1x
1 2x

…. 1 ( 1)nx
 

2x 2x 2 2x
…. 2 ( 1)nx

 

… … … … … … … … 

ix ix
2ix

…. ( 1)i nx
 

… … … … … … … … 

x
2x 3x

 …. nx
 

 

 

Ζ πηζαλφηεηα λα επηιεγεί έλα απφ ηα ι ζπζηεκαηηθά δείγκαηα είλαη 1/ι. 

Δπνκέλσο, θάζε κνλάδα ηνπ πιεζπζκνχ έρεη ηελ ίδηα πηζαλφηεηα λα πεξηιεθζεί ζην δείγκα θαηά 

ηε κέζνδν ηεο ζπζηεκαηηθήο δεηγκαηνιεςίαο. 
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3.7.3 Γηαθύκαλζε ηεο Δθηίκεζεο ηνπ Μέζνπ 

 

Γηα ηελ απνθπγή ησλ ''πνιχπινθσλ'' δεηθηψλ ζηηο ηηκέο ησλ ι ζπζηεκαηηθψλ δεηγκάησλ 

ζπκβνιίδνπκε κε ijx
 ηελ j κνλάδα ηνπ i ζπζηεκαηηθνχ δείγκαηνο, φπνπ j=1,2,...n θαη i = 1,2,...ι. 

Γηα ηελ εθηίκεζε x  ζηε ζπζηεκαηηθή δεηγκαηνιεςία, ηζρχεη γηα  Ν = n*ι ην εμήο: 

 

1 1

( )

1
( )

n

i ij

i j

E x

E x x
n n

 

 

Ζ εθηίκεζε ηνπ κέζνπ πιεζπζκνχ κ, γίλεηαη απφ ηνλ κέζν x  ηνπ ζπζηεκαηηθνχ δείγκαηνο, 

δειαδή έρνπκε: 

1

n

ij

j

x

x
n  

Οη δπλαηνί δεηγκαηηθνί κέζνη είλαη 1x , 2x ,…, ix ,…, x  νπφηε ε δηαθχκαλζε ηνπ κέζνπ x  είλαη 

εμ νξηζκνχ: 

2

1

1
( ) ( )i

i

V x x

 

Απφ ηα ζηνηρεία ελφο κφλν ζπζηεκαηηθνχ δείγκαηνο δελ κπνξεί λα βξεζεί ακεξφιεπηε εθηίκεζε 

ηεο δηαθχκαλζεο ηνπ δεηγκαηηθνχ κέζνπ x . Δπνκέλσο ε δηαθχκαλζε ηεο εθηίκεζεο ηνπ κέζνπ 

x , δίλεηαη απφ ηε ζρέζε: 

2 21 ( 1)
( ) W

N n
V x

N N  

 

Καη επεηδή : 

1 1 1

/

N
n n

n n n  

 

Πξνθχπηεη : 

2 21 ( 1)
( ) W

N n
V x

N N  
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Καη 

( ) ( )SE x V x
 

 

Όπνπ 

2

1 12

( )

1

n

ij

i j

x

N  

είλαη ε δηαθχκαλζε ηνπ ζπλνιηθνχ πιεζπζκνχ 

 

2 2

1 1

1
( )

( 1)

n

w ij

i j

x x
n  

 

είλαη ε δηαθχκαλζε κεηαμχ ησλ κνλάδσλ πνπ βξίζθνληαη ζην ίδην ζπζηεκαηηθφ δείγκα, δειαδή ν 

κέζνο φξνο ησλ ι δηαθπκάλζεσλ, αθνχ ε δηαθχκαλζε εληφο ηνπ  iζπζηεκαηηθνχ δείγκαηνο είλαη: 

2

12

( )

1

n

ij

j

x x

n  

Ο κέζνο ελφο ζπζηεκαηηθνχ δείγκαηνο είλαη πην αθξηβήο απφ ηνλ κέζν ελφο απινχ ηπραίνπ 

δείγκαηνο, ηνπ ίδηνπ κεγέζνπο εάλ θαη κφλν εάλ 
2 2

w . 

Απηφ δείρλεη φηη ε ζπζηεκαηηθή δεηγκαηνιεςία είλαη πεξηζζφηεξν αθξηβήο απφ ηελ απιή ηπραία 

δεηγκαηνιεςία, εάλ ε δηαθχκαλζε κέζα ζηα ζπζηεκαηηθά δείγκαηα είλαη κεγαιχηεξε απφ ηε 

δηαθχκαλζε ηνπ πιεζπζκνχ. 

Γειαδή ε ζπζηεκαηηθή δεηγκαηνιεςία είλαη πεξηζζφηεξν αθξηβήο φηαλ νη κνλάδεο ησλ 

ζπζηεκαηηθψλ δεηγκάησλ είλαη αλνκνηνγελείο. 

ε πεξίπησζε πνπ εληφο ησλ ζπζηεκαηηθψλ δεηγκάησλ ε δηαθχκαλζε είλαη κηθξή ή κεδέλ ηφηε 

πξέπεη λα απνθεχγεηαη ε ζπζηεκαηηθή δεηγκαηνιεςία, δηφηη νη εθηηκήζεηο δελ ζα είλαη 

αμηφπηζηεο. 

Μηα πεξίπησζε πνπ ε δηαθχκαλζε ησλ ζπζηεκαηηθψλ δεηγκάησλ ηζνχηαη κε κεδέλ, είλαη φηαλ νη 

κνλάδεο ηνπ πιεζπζκνχ παξνπζηάδνπλ πεξηνδηθφηεηα, σο πξνο ην κέγεζνο ηνπ εξεπλψκελνπ 
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ραξαθηεξηζηηθνχ, κε ζπλέπεηα θάζε παξαηήξεζε λα είλαη ίδηα εληφο ηνπ ζπζηεκαηηθνχ 

δείγκαηνο. 

 Έηζη ην ζχλνιν ησλ παξαηεξήζεσλ δίλεη ηελ ίδηα πιεξνθνξία πνπ ζα έδηλε θαη κηα κφλν 

παξαηήξεζε. 

 

 

3.7.4  Δθηίκεζε ηνπ Μέζνπ Πιεζπζκνύ 

Όπσο αλαθέξζεθε θαη πξνεγνχκελα, ε εθηίκεζε ηνπ κέζνπ πιεζπζκνχ κ απφ έλα ζπζηεκαηηθφ 

δείγκα δίλεηαη απφ ηνλ ηχπν: 

1

n

ij

j

x

x
n  

Ζ δηαθχκαλζε ηνπ x  δελ κπνξεί λα εθηηκεζεί απφ ηα ζηνηρεία ελφο κφλν ζπζηεκαηηθνχ 

δείγκαηνο, εθηφο αλ ν πιεζπζκφο είλαη ηπραίνο. Έλαο πιεζπζκφο είλαη ηπραίνο φηαλ νη κνλάδεο 

ηνπ είλαη δηαηεηαγκέλεο ηπραία. Οη κνλάδεο ελφο ζπζηεκαηηθνχ δείγκαηνο πνπ επηιέγνληαη απφ 

έλαλ ηπραίν πιεζπζκφ αλακέλνληαη λα είλαη εηεξνγελείο. Όηαλ ην Ν είλαη κεγάιν ε δηαθχκαλζε 

ηνπ x  είλαη πεξίπνπ ίζε κε ηε δηαθχκαλζε ηνπ x  πνπ βαζίδεηαη ζηελ απιή ηπραία 

δεηγκαηνιεςία, νπφηε κπνξνχκε λα ρξεζηκνπνηήζνπκε ηνλ ηχπν: 

2

( ) ( )
s N n

V x
n N  

Ζ δηαθχκαλζε 
2s

 είλαη κηα ακεξφιεπηε εθηίκεζε ηνπ 
2

, δειαδή: 

2 1

( )

1

n

i

i

x x

s
n  

 

3.7.5 Δθηίκεζε Πνζνζηνύ ελόο Πιεζπζκνύ 

Ζ εθηίκεζε πνζνζηνχ ελφο πιεζπζκνχ απφ έλα ζπζηεκαηηθφ δείγκα, φηαλ ν πιεζπζκφο είλαη 

ηπραίνο, γίλεηαη φπσο θαη ζηελ πεξίπησζε ηεο απιήο ηπραίαο δεηγκαηνιεςίαο, δειαδή έρνπκε: 

1

n

i

i

x

p
n  
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Ζ δηαθχκαλζε ηνπ πνζνζηνχ p φηαλ θάλνπκε επηινγή κνλάδσλ, ρσξίο επαλαηνπνζέηεζε είλαη: 

2( ) ( ) ( )
1

PQ N n
V p E p P

n N  

Όηαλ ε δηαθχκαλζε ηνπ πιεζπζκνχ 
2 PQ

είλαη άγλσζηε, κηα ακεξφιεπηε εθηίκεζε ηεο 

δηαθχκαλζεο ηνπ πνζνζηνχ p, πξνθχπηεη απφ ην δείγκα, δειαδή: 

 

2

( ) ( ) ( )
1

s N n pq N n
V p

n N n N  

 

 

3.7.6 Πιενλεθηήκαηα- Μεηνλεθηήκαηα πζηεκαηηθήο Γεηγκαηνιεςίαο 

 

Ζ ζπζηεκαηηθή δεηγκαηνιεςία ρξεζηκνπνηείηαη ζπρλά αληί ηεο απιήο ηπραίαο δεηγκαηνιεςίαο, 

ηδίσο ζε κεγάινπο πιεζπζκνχο, επεηδή ε δηαδηθαζία επηινγήο ηνπ δείγκαηνο είλαη πνιχ απιή. 

Ζ επθνιία ζηελ εθαξκνγή ηεο ζπλεπάγεηαη κείωζε ζθαικάηωλ ζπιινγήο θαζψο επίζεο θαη 

πεξηνξηζκό ηεο κεξνιεπηηθήο επηινγήο ηωλ δεηγκαηνιεπηηθώλ κνλάδωλ, κε απνηέιεζκα ηε 

κεγαιχηεξε δπλαηφηεηα γηα αληηπξνζσπεπηηθφ δείγκα. 

Δπίζεο, ε ζπζηεκαηηθή δεηγκαηνιεςία κπνξεί λα δψζεη πιεξνθνξίεο, ζε δεδνκέλν θαηά κνλάδα 

θφζηνο, δηφηη έλα ζπζηεκαηηθφ δείγκα θαηά θαλφλα είλαη δηεζπαξκέλν κε κεγαιχηεξε 

νκνηνγέλεηα ζηνλ εξεπλψκελν πιεζπζκφ. 

Δπηπιένλ, ε ζπζηεκαηηθή δεηγκαηνιεςία είλαη πην απνηειεζκαηηθή απφ ηελ απιή ηπραία 

δεηγκαηνιεςία, εάλ ε δηαθχκαλζε κέζα ζηα ζπζηεκαηηθά δείγκαηα είλαη κεγαιχηεξε απφ ηε 

δηαθχκαλζε ηνπ πιεζπζκνχ. Γειαδή ε ζπζηεκαηηθή δεηγκαηνιεςία είλαη πεξηζζφηεξν αθξηβήο 

φηαλ νη κνλάδεο ησλ ζπζηεκαηηθψλ δεηγκάησλ είλαη αλνκνηνγελείο. Όηαλ ε δηαθχκαλζε ησλ 

ζπζηεκαηηθψλ δεηγκάησλ είλαη πνιχ κηθξή ή κεδέλ, ε εθαξκνγή ηεο ζπζηεκαηηθήο 

δεηγκαηνιεςίαο γηα ηελ επηινγή ηνπ δείγκαηνο πξέπεη λα απνθεχγεηαη. Μηα ηέηνηα πεξίπησζε 

είλαη φηαλ νη κνλάδεο ηνπ εξεπλψκελνπ πιεζπζκνχ παξνπζηάδνπλ πεξηνδηθφηεηα. 

Γηα παξάδεηγκα αλ νη κνλάδεο πνπ έρνπλ επηιεγεί ζε κηα ζπζηεκαηηθή δεηγκαηνιεςία 

2 12 22, 32, , ...x x x x
 

παξνπζηάδνπλ πεξηνδηθφηεηα, ηφηε ζα παξέρνπλ ηελ ίδηα πιεξνθνξία θαη ζα έρνπλ: 

2 12 22 ...x x x x
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δειαδή ε εθηίκεζε ηνπ κέζνπ κ ηνπ πιεζπζκνχ απφ έλα δείγκα κεγέζνπο n ζπλεπάγεηαη ηελ ίδηα 

αθξίβεηα κε κηα εθηίκεζε πνπ ζα βαζίδεηαη ζε δείγκα κεγέζνπο n = 1. Δπνκέλσο ζα έρνπκε 

ππεξεθηίκεζε ή ππνεθηίκεζε ησλ ππφ κειέηε ραξαθηεξηζηηθψλ. 

 

 

3.7.7 Παξάδεηγκα πζηεκαηηθήο Γεηγκαηνιεςίαο 

 

Ο ζηφρνο ηεο ζπγθεθξηκέλεο έξεπλαο είλαη λα εθηηκήζνπκε θαηά κέζν φξν ηνλ αξηζκφ ησλ 

αηφκσλ πνπ εηζέξρνληαη εκεξεζίσο ζε έλα θαηάζηεκα θαηά ηε δηάξθεηα 120 εκεξψλ. Δπεηδή ε 

επηινγή ηπραίσλ αξηζκψλ απαηηεί πνιχ ρξφλν ζα εθαξκφζνπκε ηελ ζπζηεκαηηθή δεηγκαηνιεςία 

ε νπνία είλαη πην εχθνιε φζνλ αθνξά  ηελ επηινγή ηνπ δείγκαηνο. Λφγσ ηεο επθνιίαο ζηελ 

εθαξκνγή ηεο, απνθεχγνληαη ηα ζθάικαηα θαη ε κεξνιεςία, κε απνηέιεζκα λα έρνπκε πην 

αληηπξνζσπεπηηθφ δείγκα ζε ζρέζε κε ηελ απιή ηπραία δεηγκαηνιεςία. 

Έηζη ιακβάλνληαο ππφςε θαη ην θφζηνο απνθαζίζακε λα θαηακεηξήζνπκε ηα άηνκα πνπ 

εηζέξρνληαη ζην θαηάζηεκα θάζε 10 εκέξεο, δειαδή ην δηάζηεκα δεηγκαηνιεςίαο είλαη: 

ι=Ν/n =120/12= 10. 

Δπνκέλσο, ν αξηζκφο ησλ αηφκσλ πνπ εηζέξρνληαη ζην θαηάζηεκα θάζε δέθαηε κέξα, κε ηπραίν 

μεθίλεκα ηε δεχηεξε κέξα δίλεηαη ζηνλ παξαθάησ πίλαθα: 

 

 

Ζκέξα Αξηζκφο αηφκσλ πνπ 

εηζέξρνληαη ζην 

θαηάζηεκα 

Ζκέξα Αξηζκφο αηφκσλ πνπ 

εηζέξρνληαη ζην 

θαηάζηεκα 

2 20 62 20 

12 18 72 22 

22 24 82 25 

32 23 92 28 

42 26 102 19 

52 17 112 22 
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Ζ εθηίκεζε ηνπ κέζνπ φξνπ ησλ αηφκσλ πνπ εηζέξρνληαη εκεξεζίσο ζην θαηάζηεκα είλαη: 

1 20 18 ... 19 22 264
22

12 12

n

ij

j

x

x
n  

Ζ δηαθχκαλζε ηνπ x  είλαη: 

2

( )
s N n

V x
n N  

Όπνπ: 

2

2 2 2
12

( )
(20 22) (18 22) ... (22 22)

11,3
1 12 1

n

i

j

x j x

s
n  

θαη 

 

2 11,3 120 12
( ) ( ) ( ) 0,85

12 120

s N n
V x

n N  

 

Δπνκέλσο ην ηππηθφ ζθάικα ηεο εθηίκεζεο είλαη: 

( ) ( ) 0,85 0.92SE x V x
 

Σν δηάζηεκα εκπηζηνζχλεο ζην νπνίν βξίζθεηαη ν κέζνο φξνο ησλ αηφκσλ κ πνπ εηζέξρνληαη ζην 

θαηάζηεκα κε πηζαλφηεηα 95% είλαη: 

/2 ( )ax z SE x
 

 

/2 ( )ax z SE x
 

 

22 1,8  

 

Γειαδή ν κέζνο αξηζκφο αηφκσλ πνπ εηζέξρνληαη ζην θαηάζηεκα εκεξεζίσο βξίζθεηαη ζην 

δηάζηεκα 20- 24, κε πηζαλφηεηα 95%. 
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3.8 ΣΡΧΜΑΣΟΠΟΗΖΜΔΝΖ ΣΤΥΑΗΑ ΓΔΗΓΜΑΣΟΛΖΦΗΑ 

3.8.1 Δηζαγσγή 

Ζ ζηξσκαηνπνηεκέλε ηπραία δεηγκαηνιεςία (stratifiedrandomsampling) ή θαηά ζηξψκαηα 

δεηγκαηνιεςία είλαη κηα κέζνδνο ηπραίαο δεηγκαηνιεςίαο θαηά ηελ νπνία πξψηα δηαηξνχκε ηνλ 

πιεζπζκφ ζε έλα ζπγθεθξηκέλν αξηζκφ ππνπιεζπζκψλ, ζηε βάζε θάπνηνπ θνηλνχ 

ραξαθηεξηζηηθνχ – φπσο είλαη ην θχιν, ε ειηθία, ν ηφπνο δηακνλήο θ.η.ι. – θαη ζηε ζπλέρεηα 

επηιέγνπκε έλα ηπραίν δείγκα απφ θάζε ππνπιεζπζκφ. Σν ζχλνιν ησλ ζηνηρείσλ φισλ ησλ 

επηκέξνπο δεηγκάησλ απνηειεί ην δείγκα. Οη ππνπιεζπζκνί, πνπ νλνκάδνληαη ζηξψκαηα (strata) 

είλαη μέλνη κεηαμχ ηνπο, δειαδή δελ έρνπλ θνηλά ζηνηρεία θαη ην ζχλνιν ησλ ζηνηρείσλ ηνπο 

απνηεινχλ ηνλ πιεζπζκφ. Δπίζεο, θάζε επηκέξνπο ζηξψκα (ππνζχλνιν) πξέπεη λα ζπκκεηέρεη κε 

ηελ πνζνζηηαία αλαινγία πνπ έρεη θαη ζηνλ πιεζπζκφ. Γηα παξάδεηγκα, αλ ζέινπκε λα πάξνπκε 

έλα δείγκα 1000 θαζεγεηψλ δεπηεξνβάζκηαο εθπαίδεπζεο γηα κηα έξεπλα, ηφηε έρνληαο φινπο 

ηνπο θαζεγεηέο ζε εηδηθφηεηεο (ζηξψκαηα) κε πνζνζηφ, 35% θηιφινγνπο, 20% καζεκαηηθνχο, 

20% θπζηθνχο, 3% ζενιφγνπο θ.ι.π ζα πξέπεη θαη ζηα δείγκαηα καο νη εηδηθφηεηεο λα 

ζπκκεηέρνπλ κε ην ίδην πνζνζηφ, δειαδή ζ‟ απηφ ζα πξέπεη λα ππάξρνπλ 350 θηιφινγνη, 200 

καζεκαηηθνί, 200 θπζηθνί θ.ι.π. Γηα λα γίλεη πην θαηαλνεηφ ζα ζέζνπκε 2 νξηζκνχο : 

Οξηζκφο 1 

Έζησ φηη θάζε έλα απφ ηα ζηξψκαηα ελφο πιεζπζκνχ επηιέγεηαη απφ έλα απιν ηπραίν δείγκα 

κεγέζνπο, 
in ,i=1,2,...,θ αλεμάξηεηα απφ ηα άιια. Σν δείγκα κεγέζνπο n=

1 2n n …+ 
kn  πνπ 

πξνθχπηεη απφ ηελ έλσζε θ αλεμάξηεησλ απιψλ ηπραίσλ δεηγκάησλ νλνκάδεηαη 

ζηξσκαηνπνηεκέλν ηπραίν δείγκα θαη ε δηαδηθαζία επηινγήο ηνπ νλνκάδεηαη ζηξσκαηνπνηεκέλε 

ηπραία δεηγκαηνιεςία. 

Οξηζκφο 2 

Τπνζέηνπκε φηη έρνπλ έλαλ πιεζπζκφ κεγέζνπο Ν πνπ κπνξεί λα δηαηξεζεί ζε θ εζσηεξηθά 

νκνηνγελείο ππεξπιεζπζκνχο κεγέζνπο 1N , 2N ,..., kN . Aλ απηνί είλαη μέλνη κεηαμχ ηνπο ψζηε 

λα ηζρχεη 1 2N N ... kN N , ηφηε νη ππνπιεζπζκνί απηνί ζα νλνκάδνληαη ζηξψκαηα (strata). 

Παξάδεηγκα :  
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Τπνζέηνπκε φηη ζθνπεχνπκε λα εθηηκήζνπκε ην ρξφλν πνπ δηαζέηεη έλαο κέζνο ζπνπδαζηήο ηεο 

ζρνιήο Α γηα ηε κειέηε ησλ καζεκάησλ ηνπ. Παξαηεξψληαο φηη ν ρξφλνο απηφο δηαθέξεη 

ζρεηηθά ιίγν κεηαμχ ησλ ζπνπδαζηψλ ηνπ ίδηνπ έηνπο ζπνπδψλ, ρσξίδνπκε ηνπο ζπνπδαζηέο ηεο 

ζρνιήο Α ζε ηφζα ζηξψκαηα φζα είλαη ηα έηε ζπνπδψλ. 4000 ζπνπδαζηέο ρσξίδνληαη ζε 4 έηε 

ζπνπδψλ (ζηξψκαηα) σο εμήο : 

Έηνο ζπνπδώλ (ζηξώκα) 
Πιεζπζκόο ζπνπδαζηώλ / έηνο ζπνπδώλ 

(πιεζπζκφο θαηά ζηξψκαηα) 

Α 

Β 

Γ 

Γ 

1500 

1000 

800 

700 

ύλνιν 4000 

 

ρεκαηίδνπκε δείγκα απφ θάζε ζηξψκα (έηνο ζπνπδψλ) κε θιάζκα δεηγκαηνιεςίαο 10% πνπ 

είλαη ίδην γηα φια ηα ζηξψκαηα. Έηζη, ην ζπλνιηθφ δείγκα ζα απνηειείηαη απφ 400 ζπνπδαζηέο 

θαη ζα απαξηίδεηαη απφ ηα επηκέξνπο δείγκαηα 4 ζηξσκάησλ σο εμήο : 

 

Με βάζε ηα παξαπάλσ, παξαηεξνχκε φηη ην δείγκα απηφ ησλ 400 ζπνπδαζηψλ αληηπξνζσπεχεη 

ηνπο ζπνπδαζηέο φισλ ησλ εηψλ ζπνπδψλ. Αληίζηνηρν δείγκα απιφ ηπραίν απφ ηνπο 400 

ζπνπδαζηέο ζα ήηαλ δπλαηφ λα απνηειείηαη κφλν απφ ηνπο ζπνπδαζηέο ηνπ Α έηνπο ή κφλν απφ 

ηνπο ζπνπδαζηέο ηνπ Β έηνπο θ.ν.θ. 

Έηνο ζπνπδώλ (ζηξώκα) 
Πιεζπζκόο ζπνπδαζηώλ / έηνο ζπνπδώλ 

(πιεζπζκφο θαηά ζηξψκαηα) 

Α 

Β 

Γ 

Γ 

150 

100 

80 

70 

ύλνιν 400 
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Ζ ζηξσκαηνπνηεκέλε δεηγκαηνιεςία ρσξίδεηαη ζε 2 θαηεγνξίεο: 

Α) Αλάινγε δεηγκαηνιεςία θαηά ζηξψκαηα 

Β) Γπζαλάινγε δεηγκαηνιεςία θαηά ζηξψκαηα 

 

3.8.2 Δθηίκεζε παξακέηξσλ ζηξσκαηνπνηεκέλεο δεηγκαηνιεςίαο 

3.8.2.1 Δθηίκεζε ηνπ κέζνπ όξνπ ηνπ πιεζπζκνύ 

Οη κέζνη φξνη ηνπ δείγκαηνο ζε θάζε ζηξψκα, αθνχ ζηαζκηζηνχλ κε ην ζρεηηθφ κέγεζνο ηνπ 

αληίζηνηρνπ ζηξψκαηνο, παξέρνπλ ακεξφιεπηε εθηίκεζε ηνπ κέζνπ φξνπ νιφθιεξνπ ηνπ 

πιεζπζκνχ: 

 

1 2
2 ... k

i k

NN N
E X X X E X

N N N  

 

ηελ πην πάλσ ζρέζε κε ηα ζχκβνια 
1
, 2 ,...,  εθθξάδνληαη ην κέγεζνο θάζε ζηξψκαηνο 

ζηνλ πιεζπζκφ κε, Ν ην κέγεζνο νιφθιεξνπ ηνπ πιεζπζκνχ θαη κε 1 , 2 ,...,  νη κέζνη φξνη 

ηεο κεηαβιεηήο Υ απφ ηηο ηηκέο ηνπ δείγκαηνο κέζα ζε θάζε ζηξψκα (νη ππνδείθηεο  1,2,...,Κ 

ζπκβνιίδνπλ θαηά ζεηξά ην πξψην, ην δεχηεξν , ... , ην ηειεπηαίν απφ ηα Κ ζηξψκαηα ηνπ 

πιεζπζκνχ). 

Ζ δηαθχκαλζε ηνπ ζηαζκηθνχ αζξνίζκαηνο ησλ κέζσλ φξσλ ησλ δεηγκάησλ (έλα δείγκα απφ 

θάζε ζηξψκα) δειαδή ηεο Υ, δίλεηαη απφ ηε ζρέζε: 

 

1 2

2 2 2

2 2 2 21 2 ...
K

K

X x x x

N N N
S

N N N  
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1 2

2 2 22 2 2

1 2

1 2

... Kx x xK

K

N N N

N n N n N n
 

ηηο πην πάλσ ζρέζεηο κε 
2
 ζπκβνιίδεηαη ε δηαθχκαλζε ηεο  ή ηεο  θάζε ζηξψκαηνο κε 

1n ,
2n ,...,

kn ,ην κέγεζνο ηνπ δείγκαηνο απφ θάζε ζηξψκα. Αλ 
2
 γηα ηε θάζε ζηξψκαηνο είλαη 

άγλσζηε (θαη απηφ ζπκβαίλεη ζπλήζσο), ζηε ζέζε ηεο ηνπνζεηνχκε 
2S , φπσο ηελ ππνινγίδνπκε 

απφ ηα ζηνηρεία ησλ δεηγκάησλ. Δπίζεο, παξαηεξνχκε φηη απφ ηηο πην πάλσ ζρέζεηο έρεη 

παξαιεηθζεί ν γλσζηφο δηνξζσηηθφο παξάγνληαο. Αλ ζπλεπψο ιάβνπκε ππφςε ηηο ηηκέο  
2S  θαη 

ηνπο δηνξζσηηθνχο  παξάγνληεο, ε 
2

x
S  παίξλεη ηελ αθφινπζε δηαηχπσζε: 

22 22
2 11 1

1 1

...
Xki K K K

X

k K

SN nN Sx N N n
S

N n N N n N
 

 

2

2
1

1
( )

i k
i

i i i

i i

S
N N n

N n  

 

Σν ηππηθφ ζθάικα ηζνχηαη κε 
x

S . 

3.8.2.2 Δθηίκεζε ηεο αλαινγίαο ηνπ πιεζπζκνύ 

Απφ ηα ζηνηρεία ησλ δεηγκάησλ ησλ ζηξσκάησλ ππνινγίδνληαη νη ιφγνη Ρ ησλ νπνίσλ ην 

ζηαζκηθφ άζξνηζκα απνηειεί ακεξφιεπηε εθηίκεζε ηεο αληίζηνηρεο αλαινγίαο απφ πιεζπζκφ 

(Ν) : 

1 2
1 2 ... ( )K

KP P P P N

 

Ζ δηαθχκαλζε ηνπ ζηαζκηθνχ αζξνίζκαηνο ησλ 
1
, 2 ,..,

k
 ππνινγίδεηαη σο εμήο : 

2 2

2 1 1 1
1

1

(1 ) (1 )
(1 ) ..... (1 )

1 1

K K K
K

K

N P P N P P
Sp f f

N n N n
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Απφ ηελ ηειεπηαία ζρέζε είλαη δπλαηφ λα παξαιεηθζνχλ νη δηνξζσηηθνί παξάγνληεο (1-f) θαη 

ζηνπο παξαλνκαζηέο λα ηεζεί ην κέγεζνο ηνπ δείγκαηνο 
in  (ζηε ζέζε ηνπ φξνπ 

in -1). Σνχην, 

φκσο ζα ζπκβεί θάησ απφ ηηο γλσζηέο πξνυπνζέζεηο. Σν ηππηθφ ζθάικα ηεο Ρ ηζνχηαη κε 
PS . 

 

3.8.3 Πιενλεθηήκαηα-Μεηνλεθηήκαηα ζηξσκαηνπνηεκέλεο δεηγκαηνιεςίαο 

3.8.3.1 Πιενλεθηήκαηα 

1. Δμαζθαιίδεη κεγαιχηεξε αθξίβεηα, αθνχ ηα δεδνκέλα ζε θάζε ζηξψκα είλαη πεξηζζφηεξν 

νκνηνγελή (ζε ζρέζε κε ηελ απιή ηπραία δεηγκαηνιεςία) απ‟ φηη ζε νιφθιεξν ηνλ πιεζπζκφ. 

Απηφ ζεκαίλεη κηθξφηεξε δηαζπνξά ζηελ εθηίκεζε ησλ παξακέηξσλ. 

2. Κάζε ζηξψκα έρεη κηθξφηεξν κέγεζνο ζε ζρέζε κε ηνλ πιεζπζκφ, κε απνηέιεζκα λα είλαη πην 

απιφ λα επηιέγεη αληηπξνζσπεπηηθφ δείγκα θαη λα γίλεη ε ζπιινγή πιεξνθνξηψλ. 

3. Δμαζθαιίδεη ηελ αχμεζε ηεο αθξίβεηαο ηνπ ζρεδίνπ, δηαηεξψληαο ζηαζεξφ ην κέγεζνο ηνπ 

δείγκαηνο πνπ νδεγεί ζηελ κείσζε ηεο ηηκήο δεηγκαηνιεπηηθνχ ζθάικαηνο. θνπφο εδψ είλαη ε 

βειηίσζε ηεο αληηπξνζσπεπηηθφηεηαο ηνπ δείγκαηνο, κε απνηέιεζκα ην θφζηνο ηεο 

δεηγκαηνιεςίαο λα κεησζεί ζεκαληηθά. 

4. Ζ ζηξσκαηνπνίεζε δηεπθνιχλεη ηελ αληηκεηψπηζε θάπνησλ δηαθνξψλ πνπ κπνξεί λα 

ππάξρνπλ κεηαμχ ησλ πιεζπζκηαθψλ νκάδσλ π.ρ ππάξρεη δηαθνξά ζην ζχλνιν ησλ νηθνλνκηθψλ 

δξαζηεξηνηήησλ κεηαμχ ησλ κεγάισλ θαη κηθξψλ επηρεηξήζεσλ. 

 

3.8.3.2 Μεηνλεθηήκαηα 

1. Ζ δηαδηθαζία πνπ αθνινπζείηαη γηα ηελ επηινγή ελφο δείγκαηνο είλαη πην πεξίπινθε. 

2. Απαηηείηαη πεξηζζφηεξε πξνθαηαξθηηθή έξεπλα γηα ην ζχλνιν ηνπ πιεζπζκνχ πνπ πξφθεηηαη 

λα κειεηεζεί. 

3. Σν θφζηνο δεηγκαηνιεπηηθνχ ζθάικαηνο είλαη πςειφηεξν, εάλ ην δείγκα δελ παξακείλεη 

ζηαζεξφ. 
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4. Σν ζχλνιν ηνπ πιεζπζκνχ πξέπεη λα πιεξεί θαη ηελ πνζνζηηαία αλαινγία πνπ ζα έρεη ην φιν 

δείγκα πξνο ηνλ πιεζπζκφ. Πξέπεη δειαδή λα θαηαηάζζεηαη βάζεη ησλ ραξαθηεξηζηηθψλ ηεο 

ζηξσκαηνπνίεζεο. 

 

3.9 ΚΑΣΑ ΟΜΑΓΔ ΓΔΗΓΜΑΣΟΛΖΦΗΑ 

 

3.9.1 Δηζαγσγή 

 

Ζ δεηγκαηνιεςία θαηά νκάδεο είλαη κηα απιή ηπραία δεηγκαηνιεςία ζηελ νπνία θάζε 

δεηγκαηνιεπηηθή κνλάδα είλαη κηα νκάδα ζηνηρείσλ ηνπ εξεπλψκελνπ πιεζπζκνχ. Γηα 

παξάδεηγκα αλ ζέινπκε λα εθηηκήζνπκε ην κέζν εηζφδεκα ησλ λνηθνθπξηψλ κηαο πφιεο, 

κπνξνχκε λα νκαδνπνηήζνπκε φια ηα λνηθνθπξηά θαηά νηθνδνκηθφ ηεηξάγσλν. Έηζη ην ζχλνιν 

ησλ λνηθνθπξηψλ ηζνδπλακεί κε ην ζχλνιν ησλ νηθνδνκηθψλ ηεηξαγψλσλ, νπφηε παίξλνπκε 

ηπραία έλαλ αξηζκφ νηθνδνκηθψλ ηεηξαγψλσλ θαη εξεπλνχκε ην ζχλνιν ησλ λνηθνθπξηψλ πνπ 

βξίζθνληαη ζηα νηθνδνκηθά ηεηξάγσλα  ηνπ δείγκαηνο. 

Με ηνλ ηξφπν απηφ ζπληνκεχεηαη ν ρξφλνο δηεμαγσγήο ηεο έξεπλαο αιιά θπξίσο κε ηε 

δεηγκαηνιεςία θαηά νκάδεο κεηψλεηαη ην θφζηνο. πλήζσο νη νκάδεο απνηεινχληαη απφ κνλάδεο 

ηνπ πιεζπζκνχ πνπ είλαη γεσγξαθηθά εληνπηζκέλεο κε απνηέιεζκα λα απαηηνχληαη ιηγφηεξεο 

κεηαθηλήζεηο θαη εξεπλεηέο γηα ηε δηεξεχλεζή ηνπο. 

Με ηελ θαηά νκάδεο δεηγκαηνιεςία ιχλνπκε πην εχθνια ην πξφβιεκα ηεο θαηαζθεπήο πιαηζίνπ. 

Γειαδή κπνξεί λα εθαξκνζηεί φηαλ δελ ππάξρνπλ ηα απαηηνχκελα δεηγκαηνιεπηηθά πιαίζηα (π.ρ 

θαηάινγνη λνηθνθπξηψλ κηαο πφιεο), ελψ αληίζεηα ππάξρνπλ πιαίζηα γηα νκάδεο ζηνηρείσλ (π.ρ 

νηθνδνκηθά ηεηξάγσλα κηαο πφιεο). 

Οκάδεο ζηνηρείσλ, κπνξεί λα απνηειέζνπλ ηα νηθνδνκηθά ηεηξάγσλα, φηαλ σο κνλάδα ηνπ 

εξεπλψκελνπ πιεζπζκνχ είλαη ην λνηθνθπξηφ, ηα ζρνιεία, ε θαηνηθία, ην άηνκν θ.ν.θ. 

Σα ζηνηρεία κέζα ζε κηα νκάδα πξέπεη ηδαληθά λα είλαη φζν ην δπλαηφλ πην εηεξνγελή. Απηφ έρεη 

ζαλ απνηέιεζκα ηε κείσζε ηεο δηαθχκαλζεο θαη ηνπ ηππηθνχ ζθάικαηνο ηεο κέζεο ηηκήο. ηελ 

πξάμε φκσο, κεηαμχ ησλ ζηνηρείσλ ησλ νκάδσλ παξνπζηάδεηαη νκνηνγέλεηα σο πξνο ηα 

ραξαθηεξηζηηθά πνπ εξεπλψληαη. Δπίζεο, νη νκάδεο ζα πξέπεη λα είλαη θαηά ην δπλαηφλ κηθξνχ 

κεγέζνπο. Δίλαη πξνηηκφηεξν δειαδή λα έρνπκε, γηα ην ίδην κέγεζνο δείγκαηνο, πνιιέο κηθξέο 
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νκάδεο, αληί γηα ιίγεο θαη κεγάιεο. Σέινο, νη νκάδεο ζα πξέπεη λα είλαη φζν ην δπλαηφλ πην 

ηζνκεγέζεηο. ε αληίζεηε πεξίπησζε, ν εθηηκεηήο ηεο κέζεο ηηκήο είλαη κεξνιεπηηθφο.  

Δίλαη ζεκαληηθφ λα κε γίλεηαη ζχγρπζε ηεο δηαίξεζεο ηνπ πιεζπζκνχ ζε ζηξψκαηα κε ηε 

δηαίξεζή ηνπ ζε νκάδεο. Έλα ζηξψκα απνηειεί έλαλ ππνπιεζπζκφ απφ ηνλ νπνίν ζα πάξνπκε κε 

ηπραίν ηξφπν νξηζκέλεο κνλάδεο. Δπηπιένλ πξέπεη λα ρξεζηκνπνηήζνπκε φια ηα ζηξψκαηα ζηα 

νπνία δηαηξέζακε ηνλ πιεζπζκφ. ηελ θαηά νκάδεο δεηγκαηνιεςία ζα θιεξψζνπκε νξηζκέλεο 

απφ ηηο νκάδεο θαη ζα δηεξεπλήζνπκε φιεο ηηο κνλάδεο ηνπο. Δπίζεο ην ζηξψκα πξνυπνζέηεη 

νκνηνγέλεηα ησλ κνλάδσλ πνπ πεξηιακβάλνληαη ζ΄απηφ, ελψ αληίζεηα ζηε δεηγκαηνιεςία θαηά 

νκάδεο, πξέπεη λα ππάξρεη κέζα ζε θάζε νκάδα ε αλνκνηνγέλεηα πνπ ππάξρεη ζηνλ εξεπλψκελν 

πιεζπζκφ, ψζηε λα πξνθχπηνπλ αμηφπηζηα απνηειέζκαηα. 

Σέινο, ζηελ θαηά νκάδεο δεηγκαηνιεςία ζθνπφο είλαη λα πεηχρνπκε ηελ κεγαιχηεξε αθξίβεηα ζε 

ζρέζε κε ην θφζηνο αλά ζηνηρεηψδε κνλάδα δείγκαηνο. 

 

3.9.2 Δθηίκεζε ηνπ Μέζνπ Πιεζπζκνύ 

ηελ νπζία ε δεηγκαηνιεςία θαηά νκάδεο είλαη κηα απιή ηπραία δεηγκαηνιεςία ζηελ νπνία θάζε 

δεηγκαηνιεπηηθή κνλάδα απνηειείηαη απφ κηα νκάδα ζηνηρείσλ ηνπ πιεζπζκνχ, έηζη, ε εθηίκεζε 

ηνπ κέζνπ πιεζπζκνχ γίλεηαη κε ηνλ ίδην ηξφπν πνπ γίλεηαη θαη ζηελ απιή ηπραία 

δεηγκαηνιεςία. Δπνκέλσο κηα ακεξφιεπηε εθηίκεζε ηνπ κέζνπ κ ηνπ πιεζπζκνχ είλαη ν κέζνο 

ηνπ δείγκαηνο θαη ζπκβνιίδεηαη κε x  

Γειαδή έρνπκε : 

1

1

n

i

i

n

i

i

x

x

m

 

Ζ δηαθχκαλζε ηεο εθηίκεζεο ηνπ x   είλαη: 

2 2 2

2 2 2

1 1 /
( )

N n

f n N NV x
nM nM nM  

2

2
( )

N n
V x

NnM  

 

Όπνπ  
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2

2 1

( )

1

N

i i

i

x m

N



,  

ζε πεξίπησζε πνπ ην 
2

  είλαη άγλσζην ηφηε ρξεζηκνπνηείηαη ε εθηηκήηξηα πνπ είλαη: 

2

2 1

( )

1

n

i i

i

x xm

S
n  

Ζ εθηίκεζε ηνπ ηππηθνχ ζθάικαηνο είλαη: 

( ) ( )SE x V x
 

 

3.9.3 Δθηίκεζε Πνζνζηνύ ελόο Πιεζπζκνύ 

 

Ζ εθηίκεζε πνζνζηνχ ελφο πιεζπζκνχ κε ηε κέζνδν ηεο δεηγκαηνιεςίαο θαηά νκάδεο, γίλεηαη 

φπσο θαη ζηελ απιή ηπραία δεηγκαηνιεςία απφ ην πνζνζηφ ησλ ζηνηρείσλ ηνπ δείγκαηνο πνπ 

αλήθνπλ ζε κηα ζπγθεθξηκέλε θαηεγνξία, ε νπνία καο ελδηαθέξεη λα κειεηήζνπκε, δειαδή 

έρνπκε:  

1

1

n

i

i

n

i

i

a

p

m

 

ηελ ζπλέρεηα ε δηαθχκαλζε ηεο εθηίκεζεο ηνπ pείλαη:  

2

2

( )
( )

N n
V p s

NnM  

Όπνπ  

2

2 1

( )

1

n

i i

i

a pm

s
n  

Ζ εθηίκεζε ηνπ ηππηθνχ ζθάικαηνο είλαη:  

( ) ( )SE p V p
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3.9.4 Πιενλεθηήκαηα- Μεηνλεθηήκαηα Γεηγκαηνιεςίαο θαηά Οκάδεο 

 

Ζ δεηγκαηνιεςία θαηά νκάδεο είλαη κηα απνηειεζκαηηθή κέζνδνο ε νπνία ζπλήζσο εθαξκφδεηαη 

φηαλ ην πιήζνο ησλ ζηνηρείσλ ηνπ πιεζπζκνχ είλαη γεσγξαθηθά εληνπηζκέλν κελ, αιιά άγλσζην 

θαη άξα νη άιιεο κέζνδνη πνπ πεξηγξάςακε παξαπάλσ δελ κπνξνχλ λα ρξεζηκνπνηεζνχλ. Δπίζεο 

δελ είλαη απαξαίηεην λα γλσξίδνπκε ην πιήζνο ησλ ζηνηρείσλ ησλ νκάδσλ, παξά κφλν απηψλ 

πνπ ζα επηιεγνχλ ηειηθά ζην δείγκα. Μπνξεί επίζεο λα εθαξκνζηεί φηαλ δελ ππάξρνπλ ηα 

απαηηνχκελα δεηγκαηνιεπηηθά πιαίζηα γηα νκάδεο ζηνηρείσλ. Με απηφλ ηνλ ηξφπν, ν ρξφλνο 

δηεμαγσγήο ηεο έξεπλαο πεξηνξίδεηαη ζεκαληηθά αιιά θπξίσο κεηψλεηαη ην θφζηνο ζε ζρέζε κε 

ηηο άιιεο κεζφδνπο. 

Σν κεηνλέθηεκα πνπ παξνπζηάδεη ε θαηά νκάδεο δεηγκαηνιεςία είλαη φηη ε νκαδνπνίεζε ηνπ 

πιεζπζκνχ έρεη ζαλ απνηέιεζκα νη κνλάδεο θάζε νκάδαο λα παξνπζηάδνπλ κεγάιε νκνηνγέλεηα, 

κε απνηέιεζκα λα απμάλεηαη ε δηαζπνξά ησλ εθηηκήζεσλ θαη έηζη ην δείγκα καο λα είλαη 

ιηγφηεξν αληηπξνζσπεπηηθφ ηνπ πιεζπζκνχ απ‟φζν ζα ήηαλ λα εθαξκφδακε νπνηαδήπνηε άιιε 

κέζνδν κε ην ίδην κέγεζνο δείγκαηνο. 

Γηα έλα δεδνκέλν φκσο πξνυπνινγηζκφ θφζηνπο, κε ηελ θαηά νκάδεο δεηγκαηνιεςία έρνπκε ηε 

δπλαηφηεηα λα κειεηήζνπκε πεξηζζφηεξεο κνλάδεο ηνπ πιεζπζκνχ. Απφ απηή ηελ άπνςε, αλ ε 

κέζνδνο ρξεζηκνπνηεζεί ζσζηά, κπνξνχκε λα έρνπκε θαιχηεξα απνηειέζκαηα, απφ φηη αλ 

εθαξκφδακε, γηα παξάδεηγκα απιή ηπραία δεηγκαηνιεςία κε απηφ ην θφζηνο.  

 

 

3.9.5 Παξάδεηγκα Γεηγκαηνιεςίαο θαηά Οκάδεο 

 

Έζησ φηη ζέινπκε λα εθηηκήζνπκε ηε κέζε κεληαία θαηαλάισζε λεξνχ ζε θπβηθά κέηξα (
3m ) 

ησλ λνηθνθπξηψλ κηαο πφιεο, φπνπ δηακέλνπλ 3.600 λνηθνθπξηά. πλήζσο είλαη αδχλαην λα 

βξεζεί έλαο θαηάινγνο κε θαηαρσξεκέλα θαη αξηζκεκέλα φια ηα λνηθνθπξηά. ε απηή ηελ 

πεξίπησζε, εθαξκφδνπκε δεηγκαηνιεςία θαηά νκάδεο. Έηζη ε ζπγθεθξηκέλε πφιε δηαηξείηαη ζε 

νηθνδνκηθά ηεηξάγσλα θαη θαζέλα απφ απηά απνηειεί κηα νκάδα λνηθνθπξηψλ. Με απηφλ ηνλ 

ηξφπν, ν ρξφλνο δηεμαγσγήο ηεο έξεπλαο πεξηνξίδεηαη ζεκαληηθά αιιά θπξίσο κεηψλεηαη ην 

θφζηνο ζε ζρέζε κε ηηο άιιεο κεζφδνπο. 
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Σν ζχλνιν ησλ νηθνδνκηθψλ ηεηξαγψλσλ ηεο πφιεο είλαη 200. Απφ ην ζχλνιν ησλ νηθνδνκηθψλ 

ηεηξαγψλσλ επειέγεζαλ 10 κε ηπραίν ηξφπν. Απφ ηελ έξεπλα πξνέθπςαλ ηα απνηειέζκαηα πνπ 

παξνπζηάδνληαη ζηνλ παξαθάησ πίλαθα. 

Οκάδα I 

(νηθνδνκηθφ ηεηξάγσλν) 

Αξηζκφο λνηθνθπξηψλ 

in

 

πλνιηθή θαηαλάισζε λεξνχ (ζε 

3m ) θαηά νκάδα ix
 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

9 

10 

10 

15 

20 

12 

25 

18 

16 

21 

24 

17 

1.200 

1.900 

2.500 

1.300 

3.000 

2.400 

1.980 

2.700 

2.900 

2.350 

χλνιν 178 22.230 

 

 

Ζ εθηίκεζε ηεο κέζεο θαηαλάισζεο λεξνχ ησλ λνηθνθπξηψλ ηεο πφιεο είλαη: 

31

1

22.230
124,88

178

n

i

i

n

i

i

x

x m

n

 

 

Ζ δηαθχκαλζε ηνπ x είλαη: 

 

2

2
( )

N n
V x

NnM  
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Δπεηδή Μ είλαη γλσζηφ έρνπκε 

 

3.600
18

200

N
M

M  

Καηαξηίδνπκε ηνλ παξαθάησ πίλαθα ππνινγηζκψλ: 

 

Οκάδα η ix
 ixn

 
2( )i ix xn
 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

9 

10 

1.200 

1.900 

2.500 

1.300 

3.000 

2.400 

1.980 

2.700 

2.900 

2.350 

1249 

1873 

2498 

1498 

3122 

2248 

1998 

2622 

2997 

2123 

2.401 

729 

4 

39.204 

14.884 

23.104 

324 

6.084 

9.409 

51.529 

χλνιν 22.230  147.672 

 

Οπφηε 

2

1

2 2

( )
200 10 147.672

( ) 4,8
1 200 10 18 10 1

n

i i

i

x xn
N n

V x
nNnM  

 

Σν ηππηθφ ζθάικα είλαη: 

 

( ) ( ) 4,8 2,2SE x V x
 

 

Ο ζπληειεζηήο κεηαβιεηφηεηαο είλαη: 
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( ) 2, 2
( ) 0.0188

124,88

SE x
CV x

x  ή 18% 

 

Σν δηάζηεκα εκπηζηνζχλεο ζην νπνίν βξίζθεηαη ε κέζε κεληαία θαηαλάισζε λεξνχ ησλ 

λνηθνθπξηψλ ηεο πφιεο κε πηζαλφηεηα 95% είλαη: 

/2 ( )ax Z SE x
 

Ή 

124,88 1,96 2,2  

Ή 

124,88 4,3  

Γειαδή ην κ βξίζθεηαη ζην δηάζηεκα απφ 120.58 έσο 129,18 κε πηζαλφηεηα 95% θαη κε ηελ 

πξνυπφζεζε φηη ε εθηίκεζε x  αθνινπζεί ηελ θαλνληθή θαηαλνκή.  

 

3.10  Γεηγκαηνιεςία πνζνζηώλ 

3.10.1 Δηζαγσγή 

Γεηγκαηνιεςία πνζνζηψλ νλνκάδεηαη ην δεηγκαηνιεπηηθφ ζρέδην πνπ κνηάδεη κε ηε 

ζηξσκαηνπνηεκέλε δεηγκαηνιεςία, αιιά ε επηινγή ησλ κνλάδσλ κέζα ζε θάζε ζηξψκα δε 

γίλεηαη ηπραία. Ζ επηινγή απηή γίλεηαη απφ ηνπο ζπλεληεπθηέο-εξεπλεηέο κε ηα δηθά ηνπο 

πξνζσπηθά θξηηήξηα. Ζ θξίζε δειαδή ηνπ εξεπλεηή παίδεη ζεκαληηθφ ξφιν ζηελ επηινγή ησλ 

κνλάδσλ πνπ καο δείρλνπλ θαηά πφζν είλαη αληηπξνζσπεπηηθφ ή κε αληηπξνζσπεπηηθφ έλα 

δείγκα. 

Ζ κέζνδνο απηή ζα κπνξνχζε λα ζεσξεζεί κηα κνξθή ζηξσκαηνπνηεκέλεο δεηγκαηνιεςίαο κε 

αλαινγηθφ θαηακεξηζκφ κηαο θαη ηα 
in  θαζνξίδνληαη έηζη ψζηε λα εθπξνζσπνχλ ην (100 /iN N ) 

ηνπ ζπλνιηθνχ δείγκαηνο. Γηαθέξεη απφ ηε ζηξσκαηνπνηεκέλε δεηγκαηνιεςία ζην φηη ε επηινγή 

ησλ 
in -κνλάδσλ απφ ην i-ζηξψκα δε γίλεηαη κε απιή ηπραία δεηγκαηνιεςία. Τπάξρεη έλα 

ζηνηρείν κε ηπραηφηεηαο πνπ εηζάγεηαη εμ αηηίαο ηνπ ηξφπνπ επηινγήο ησλ κνλάδσλ. Ζ επηινγή 

απηή γίλεηαη απφ ηνλ εξεπλεηή κε ηξφπν ψζηε ην δείγκα πνπ ζα επηιεγεί λα εθπξνζσπεί 

νξηζκέλα πξνθαζνξηζκέλα πνζνζηά. Όζνλ αθνξά δηάθνξα άιια ραξαθηεξηζηηθά εθηφο απφ ην 
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κέγεζνο ηνπ i-ζηξψκαηνο ζθνπφο ησλ εξεπλεηψλ – ζπλεληεπθηψλ είλαη ε ζπλέληεπμε πνπ ζα 

θάλνπλ ζηα άηνκα πνπ ζα ζπλαληήζνπλ λα ηειεηψζεη ην ζπληνκφηεξν δπλαηφ ρξφλν. Δπίζεο 

επηδίσμε ηνπο είλαη λα ζρεκαηίζνπλ ζηξψκαηα κε ηε κεγαιχηεξε δπλαηή εζσηεξηθή νκνηνγέλεηα 

θαη ηε κεγαιχηεξε δπλαηή δηαθνξά κεηαμχ ηνπο (σο πξνο ην ραξαθηεξηζηηθφ πνπ εξεπλνχκε). 

Παξάδεηγκα: 

Έζησ φηη ζέινπκε λα εμεηάζνπκε ην πνζνζηφ ησλ Διιήλσλ πνπ είλαη ηθαλνπνηεκέλνη απφ ηελ 

είζνδν καο ζηε ΔΟΚ. 

Γηα ην ζθνπφ απηφ ζρεκαηίδνπκε ηα εμήο ζηξψκαηα πνπ είλαη απαξαίηεην λα έρνπλ ηα εμήο 

ραξαθηεξηζηηθά γηα ηε κέγηζηε δπλαηή αληηπξνζσπεπηηθφηεηα ηνπ δείγκαηνο: 

- Φχιν ( άλδξεο, γπλαίθεο) 

- Ζιηθία (λένη, ψξηκνη, ειηθησκέλνη) 

- Απαζρφιεζε (άλεξγνη, απαζρνινχκελνη, κε νηθνλνκηθψο ελεξγνί) 

- Σνκέαο (αγξνηηθφο, αζηηθφο) 

Παξαηεξνχκε φηη νξηζκέλεο δηαθξίζεηο  (φπσο είλαη ην θχιν) δε δεκηνπξγνχλ θαλέλα ζνβαξφ 

πξφβιεκα ζηνπο ζπλεληεπθηέο θαηά ην ρξφλν δηεμαγσγήο ησλ ζπλεληεχμεσλ. Άιιεο δηαθξίζεηο 

φκσο φπσο ειηθία, απαζρφιεζε, ηνκέαο ρξεηάδνληαη πεξηζζφηεξεο δηεπθξηλήζεηο θαη εξσηήζεηο 

ψζηε λα νδεγήζνπλ ζε αληηπξνζσπεπηηθά απνηειέζκαηα (γηα παξάδεηγκα) φζνλ αθνξά ηελ 

ειηθία, εάλ είλαη παληξεκέλνο, ειεχζεξνο, ρσξηζκέλνο, κε παηδηά θ.η.ι. 

Σν πνζνζηφ ησλ κνλάδσλ απηψλ  πνπ ζα επηιεγνχλ απφ θάζε ζηξψκα πξέπεη λα αληηζηνηρεί ζηελ 

παξνχζα δνκή ηνπ πιεζπζκνχ Σν πνζνζηφ απηφ ππνινγίδεηαη απφ ηα απνηειέζκαηα ησλ 

απνγξάθσλ ηνπ πιεζπζκνχ (ειηθία, θχιν, επάγγεικα θ.η.ι.). Δθηφο απφ ηηο απνγξαθέο  (π.ρ 

θαηαζηεκάησλ). Ζ πνζνζηηαία κεηαβνιή απφ ηελ νπνία ζα πξνθχςεη ην δείγκα είλαη δπλαηφλ λα 

γίλεη γηα θάζε ραξαθηεξηζηηθφ μερσξηζηά θαη αλεμάξηεηα απφ ηα ινηπά ραξαθηεξηζηηθά ή ζε 

ζπλδπαζκφ κε απηά. 
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Αο ππνζέζνπκε ινηπφλ φηη έρνπκε 200 άηνκα κε ηα εμήο ραξαθηεξηζηηθά : 

ΥΑΡΑΚΣΖΡΗΣΗΚΑ ΑΣΟΜΑ 

1.ΦΤΛΟ 200 

1.1 Άλδξεο 110 

1.2 Γπλαίθεο 90 

2.ΖΛΗΚΗΑ 200 

2.1 15 – 30 57 

2.2 31 – 60 120 

2.3 61 & αλσ 23 

3.ΑΠΑΥΟΛΖΖ 200 

2.1 Δξγαδφκελνη 180 

2.2 Άλεξγνη 20 

 

Γηα λα επηηχρνπκε φκσο κεγαιχηεξε αληηπξνζσπεπηηθφηεηα ηνπ δείγκαηνο ζα αλαθέξνπκε θαη 

ηα πνζνζηά πνπ αληηζηνηρνχλ ζηα ινηπά ραξαθηεξηζηηθά ησλ κνλάδσλ ηνπ δείγκαηνο. 

 

Ζιηθία Δξγαδόκελνη Άλεξγνη ύλνιν 

 Άλδξεο Γπλαίθεο Άλδξεο Γπλαίθεο  

15 – 30 30 20 4 3 57 

31 – 60 60 50 4 6 120 

60 & αλσ 10 10 2 1 23 

ύλνιν 100 80 10 10 200 

 

Ο δεχηεξνο πίλαθαο ππνρξεψλεη ηνπο ζπλεληεπθηέο λα επηιέμνπλ γηα ην δείγκα ηνπ, φρη απιά 110 

άλδξεο θαη 90 γπλαίθεο αιιά ηα πξφζσπα απηά λα είλαη θαηαλεκεκέλα θαη σο πξνο ηα ινηπά 

ραξαθηεξηζηηθά κε ηνλ ηξφπν πνπ παξνπζηάδεηαη ζηνλ αλαθεξφκελν πίλαθα. Αλ δελ είλαη 

δπλαηφλ λα γίλεη ε πην πάλσ ιεπηνκεξεηαθή θαηαλνκή ησλ κνλάδσλ ηνπ δείγκαηνο, δίλνληαη 
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νδεγίεο ζηνπο ζπλεληεπθηέο λα εληάζζνπλ ζην δείγκα ηνπο πξφζσπα πνπ ζπλδπάδνπλ θαηά 

ηξφπν αληηπξνζσπεπηηθφ φια ηα ρξεζηκνπνηνχκελα ραξαθηεξηζηηθά. 

 

3.10.2 Πιενλεθηήκαηα-Μεηνλεθηήκαηα δεηγκαηνιεςίαο πνζνζηώλ 

3.10.2.1 Πιενλεθηήκαηα 

1. Δίλαη ζρεηηθά κε δαπαλεξή. Απηφ νθείιεηαη ζην γεγνλφο φηη ζε πεξίπησζε εκθάληζεο ηπρφλ 

πξνβιήκαηνο ν ζπλεληεπθηήο έρεη ηε δπλαηφηεηα ζε κηθξφ ρξνληθφ δηάζηεκα λα αληηθαηαζηήζεη 

ηνλ Υ εξσηψκελν κε θάπνηνλ Τ εξσηψκελν. Δπηπιένλ, γηα λα είλαη ην θφζηνο ζε κεησκέλν 

επίπεδν, νη ζπλεληεπθηέο θξνληίδνπλ λα εληάζζνπλ ην δείγκα ηνπο ζ‟ εθείλα ηα πξφζσπα κε ηα 

επηζπκεηά ραξαθηεξηζηηθά, ψζηε λα κελ ρξεηάδνληαη κεηαθηλήζεηο. 

2. Δίλαη δπλαηφλ λα δηεμαρζεί αθφκα θαη ζε πεξηπηψζεηο πνπ ε ηπραία ιήςε ηνπ δείγκαηνο δελ 

κπνξεί λα γίλεη επεηδή ην αλαγθαίν δεηγκαηνιεπηηθφ πιαίζην είλαη αλχπαξθην. 

3. Γίλεη ηε δπλαηφηεηα αμηνιφγεζεο ησλ πιεξνθνξηψλ πνπ πεξηέρνληαη ζην δείγκα κε 

ζηαηηζηηθέο κεζφδνπο. 

4. Γίλεη ηε δπλαηφηεηα ππνινγηζκνχ ηνπ ζθάικαηνο πνπ είλαη ζπλδεδεκέλν κε ηε 

ρξεζηκνπνηνχκελε εθηηκήηξηα. 

5. Σα δηνηθεηηθά πξνβιήκαηα ζ‟ απηήλ ηελ πεξίπησζε είλαη ιηγφηεξα. Απηφ νθείιεηαη ζηελ 

έιιεηςε ησλ πξνβιεκάησλ πνπ πξνθχπηνπλ απφ ηηο αξλήζεηο γηα ζπλεξγαζία θαη απφ ηελ 

επαλάιεςε ησλ ζπλεληεχμεσλ. πλήζσο ηα πξφζσπα πνπ παξέρνπλ αλαγθαίεο πιεξνθνξίεο 

ζηνλ ζπλεληεπθηή θαηά θαλφλα, παξακέλνπλ άγλσζηα θαη έηζη δελ είλαη δπλαηφλ λα γίλεη 

θιαζηθφο έιεγρνο ηνπ αλ έγηλε θαη πσο έγηλε ε ζπλέληεπμε (κπνξεί βεβαίσο λα γίλεη 

καγλεηνθψλεζε). 

6. Ζ κέζνδνο απηή απαηηεί ιηγφηεξν ρξφλν γηα λα νινθιεξσζεί, γη‟ απηφ είλαη θαηάιιειε γηα 

έξεπλεο πνπ πξέπεη λα δηεμαρζνχλ ζε κηθξφ ρξνληθφ δηάζηεκα. Σέηνηεο έξεπλεο είλαη φζεο 

αλαθέξνληαη ζε δεηήκαηα πνπ δελ είλαη δπλαηφλ λα θξαηεζνχλ ζηε κλήκε γηα καθξχ ρξνληθφ 

δηάζηεκα ή πνπ έρνπλ επείγνληα ραξαθηήξα ( π.ρ ζθπγκνκέηξεζε ηεο θνηλήο γλψκεο γηα 

δηακφξθσζε ζηάζεο πνπ ζα αθνινπζήζεη κηα παξάηαμε γηα έλα πνιηηηθφ ζέκα). 
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3.10.2.2 Μεηνλεθηήκαηα 

1. Ο ππνινγηζκφο ησλ ηππηθψλ ζθαικάησλ είλαη δχζθνινο, ιφγσ έιιεηςεο ηπραηφηεηαο θαηά ηελ 

επηινγή ησλ κνλάδσλ ηνπ δείγκαηνο. Γειαδή ηα απνηειέζκαηα ελφο κε ηπραίνπ δείγκαηνο 

ηζρχνπλ κφλν γηα ην δείγκα απφ ην νπνίν ππνινγίζζεθαλ θαη δελ είλαη δπλαηφλ λα εληαρζνχλ κε 

ζηαηηζηηθφ ηξφπν ζηνλ αληίζηνηρν πιεζπζκφ. Δίλαη δπλαηφλ φκσο λα ππνινγηζζνχλ, εάλ ην 

ζπλνιηθφ δείγκα δηαηξείηαη ζε κηθξφηεξα, άιια αλεμάξηεηα δείγκαηα πνπ αληινχληαη απφ ηνλ 

ίδην πιεζπζκφ. Καηφπηλ, ηα κηθξφηεξα απηά δείγκαηα πξνζεγγίδνληαη σο δείγκαηα πνζνζηψλ 

απφ ηνπο ζπλεληεπθηέο θαη παξέρνπλ ηφζεο αλεμάξηεηεο εθηηκήζεηο γηα ην ζπγθεθξηκέλν 

ραξαθηεξηζηηθφ φζα είλαη ηα κηθξφηεξα αλεμάξηεηα δείγκαηα. Ζ κεηαβιεηηθφηεηα ησλ 

εθηηκήζεσλ απηψλ ρξεζηκνπνηείηαη γηα λα ππνινγηζζεί ε κεηαβιεηηθφηεηα ηεο δεηγκαηνιεςίαο 

πνζνζηψλ. 

2. Ζ πξνζσπηθή επηινγή κπνξεί λα είλαη ζνβαξά κεξνιεπηηθή. 

3. Ζ δεηγκαηνιεςία πνζνζηψλ δελ κπνξεί λα απαιιαγεί απφ ηε κεξνιεςία επηινγήο ησλ 

κνλάδσλ ηνπ δείγκαηνο πνπ ίζσο δεκηνπξγνχλ νη ζπλεληεπθηέο. 

4. Γελ κπνξνχκε λα ειέγμνπκε ζνβαξά ηνλ ζπλεληεπθηή θαηά ην ρξφλν δηεμαγσγήο ηεο έξεπλαο 

ησλ κνλάδσλ ηνπ δείγκαηνο θαη ζπιινγήο πιεξνθνξηψλ. 
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4.  ΔΜΠΔΗΡΗΚΔ  ΚΑΣΑΝΟΜΔΤΥΝΟΣΖΣΧΝ 

4.1 Αζπλερείο θαη πλερείο θαηαλνκέο ζπρλνηήησλ 

Μεηά ηεζπγθέληξσζε ησλ ζηαηηζηηθψλ ζηνηρείσλ πνπ αλαθέξνληαη ζε κηα κφλν ηδηφηεηαελφο 

πιεζπζκνχ, ην πξψην βαζηθφ βήκα είλαη ε θαηάιιειε θαηάηαμε θαη ε ζπζηεκαηηθε 

νκαδνπνίεζε ησλ ηηκψλ ηεο κεηαβιεηήο, κε αληηθεηκεληθφ ζθνπφ ηελ παξνπζίαζε ησλ 

ζηνηρείσλ θαηά ηξφπν πνπ λαδίλεη πιεξνθνξίεο γηα ηε δνκή ηνπ πιεζπζκνχ πνπ εξεπλάηαη θαη 

λαδηεπθνιχλεη ην έξγν ηεο ζηαηηζηηθήο αλάιπζεοθαη εμαγσγήο ρξήζηκσλ ζπκπεξαζκάησλ. Γηα 

ηελ νκαδνπνίεζε ησλ ηηκψλ ηεο κεηαβιεηήορξεζηκνπνηνχληαηεηδηθέο θαηαηάμεηο πνπ ηηο 

νλνκάδνπκε θαηαλνκέο ζπρλνηήηωλ  ή πίλαθεο ζπρλνηήηωλ. 0 ηξφπνο θαηαζθεπήο ησλ 

θαηαλνκψλ ζπρλνηήησλ εμαξηάηαη απφ ην είδνο ηεο κεηαβιεηήο. 

1. Όηαλ ε κεηαβιεηή είλαη αζπλερήο 

Αλ ε κεηαβιεηή είλαη αζπλερήο θαη ην εχξνο ησλ ηηκψλ ηεο κεηαβιεηήο είλαη κηθξφ, ηφηε 

αζξνίδνπκε ηηο παξαηεξήζεηο (ζπρλνηήησλ) πνπ αλαθέξνληαη ζηελ ίδηα ηηκή ηεο κεηαβιεηήο θαη 

παξνπζηάδνπκε ηα δεδνκέλα ζε έλαλ πίλαθα απιήοεηζφδνπ, φπνπ ζηελ πξψηε 

ζηήιεηνπνζεηνχκε ηηο ηηκέο ηεο κεηαβιεηήο θαη ζηε δεχηεξε ζηήιε ηνλ αξηζκφ ησλ 

παξαηεξήζεσλ πνπ αληηζηνηρεί ζε θάζε ηηκή ηεο κεηαβιεηήο. ηελ πεξίπησζε απηή ηεο 

αζπλερνχο κεηαβιεηήο, ν πίλαθαο ζπρλνηήησλπαίξλεη ηε κνξθή ηνπ πίλαθα Α. ηνλ πίλαθα 

απηφ: 

( 1 )  
1x . . . ,

2x . . . , x . . . , x είλαη νη ηηκέο ηεο αζπλερνχο κεηαβιεηήο,ηηο νπνίεο έρνπκε 

ηνπνζεηήζεηθαηα θπζηθή αχμνπζα ηάμε κεγέζνπο, απφ ηε κηθξφηεξε σο ηε κεγαιχηεξε. 

(2) 
1f ,

2f ...,
if ..., f  είλαη νη αληίζηνηρεο ζπρλφηεηεο ηεο κεηαβιεηήο ρ,  δειαδή πφζεο 

θνξέο  εκθαλίδεηαη, ζην ζπλνιηθφ πιεζπζκφ, θάζε ηηκή ηεοκεηαβιεηήο ρ 
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Πίλαθαο Α 

 

 

Σηκέο κεηαβιεηήο  Αξηζκφο παξαηεξήζεσλ  

(xi)  ή ζπρλφηεηεο (f,)  

Υη  
1f  

Υ2  f2  

Υ3  f3  

Υ4  

.  

.  

.  

 

4f  

.  

.  

.  

 

 

 

Xi 

.  

.  

.  

fi
 

.  

.  

.  

Υλ  fv 

χλνιν  
if  
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Όηαλ εηηκε
ix  ηεο κεηαβιεηήο Υ εκθαλίδεηαη

if  θνξέο, ιέκε φηη ην
if είλαη ε απφιπηε 

ζπρλφηεηα ηεο ηηκήο
ix ελψ ε ηηκή ηνπ πειίθνπ /i if f νλνκάδεηαη ζρεηηθή ζπρλφηεηα ηεο

ix . 

Ο ζπκβνιηζκφο if ζεκαίλεηην αζξνηζκα νισλ ησλ
if  δειαδε: 

1 2 3

1

...
v

i v

i

f f f f f  

Γηα ηελ θαιχηεξε θαηαλφεζε ηνπ ηξφπνπ παξνπζίαζεο ησλ αξηζκεηηθψλ δεδνκέλσλ ελφο 

πιεζπζκνχ κε κνξθή αζπλερνχο θαηαλνκήο ζπρλνηήησλ, δίλνπκε ην παξαθάησ παξάδεηγκα. 

Καζέλαο απφ ηνπο 30 ππαιιήινπο ηεο επηρείξεζεο Α έιαβε γηα ζεξηλή άδεηα ην 1977 ηνλ 

παξαθάησ αξηζκφ εκεξψλ: 

 

25,26,24,22,21,25,26,26,24,22,21,26,26,25,27 

24,24,27,22,23,23,26,25,25,24,25,25,27,24,25 

 

Εεηείηα ν πίλαθαο θαηαλνκήο ησλ πην πάλσ παξαηεξήζεσλ θαηά ζπρλφηεηεο. 

 

Λχζε: 

Σνπνζεηνχκε πξψηα ηηο παξαηεξήζεηο θαηά θπζηθά αχμνπζα ηάμε κεγέζνπο: 

21,21,22,22,22,23,23,24,24,24,24,24,24,25,25 

25,25,25,25,25,25,26,26,26,26,26,26,27,27,27  

Μεηά ππνινγίδνπκε ην εχξνο ηεο κεηαβνιήο ησλ παξαηεξήζεσλ, δειαδή ηε δηαθνξά αλάκεζα 

ζηε κεγαιχηεξε θαη κηθξφηεξε ηηκή ησλ παξαηεξήζεσλ.Δπεηδή ε δηαθνξά απηή είλαη πνιχ 

κηθξή, R=27-21=6, ε παξνπζίαζε γίλεηαη κε κνξθή αζπλερνχο θαηαλνκήο, φπσο δείρλεη ν 

παξαθάησ πίλαθαο. 
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Πίλαθαο 

2. Όηαλ ε κεηαβιεηή είλαη ζπλερήο 

ηελ πεξίπησζε ησλ ζπλερψλ κεηαβιεηψλ πνπ ε κεηαβιεηή x  κπνξεί λα πάξεη νπνηαδήπνηε 

ηηκή ζε έλα δηάζηεκα κεηαμχ δχν πξαγκαηηθψλ αξηζκψλ [α, β], θαηαθεχγνπκε ζηελ 

νκαδνπνίεζε ησλ παξαηεξήζεσλ ζε κνξθή θαηαλνκήο ζπρλνηήησλ.Γηα ην ζθνπφ απηφ, 

δηαηξείηαη φιε ε έθηαζε ηεο κεηαβνιήο ησλ ηηκψλ ησλ ζηαηηζηηθψλ δεδνκέλσλ ζε έλαλ νξηζκέλν 

αξηζκφ δηαδνρηθψλ δηαζηεκάησλ ( ίζσλ ή θαη άληζσλ ηάμεσλ) θαη ηνπνζεηνχκε ζε θάζε ηάμε 

(δηάζηεκα) ην πιήζνο ησλ παξαηεξήζεσλ (
if ) πνπ πεξηέρνληαη ζε απηή. Απηφ θαίλεηαη θαη 

θαιχηεξα ζην πην θάησ ζρήκα: 

Σηκέο κεηαβιεηεο  πρλφηεηεο (
if ) 

(Xi)  

21 2 

22 3 

23 2 

24 6 

25 8 

26 6 

27 3 

χλνιν 30 
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1f 2f      ...           
if      ...        

nf  

 

0a 1a 2 1... ia a 1...i na a na
 

 

Κάζε ηάμε δηαθξίλεηαη απφ ηα φξηά ηεο, δειαδή απφ ην θαηψηεξν φξην α,-η θαη απν ην αλψηεξν 

φξην (
ia ). 

ε θάζε ηάμε (
1,i ia a ) αληηζηνηρνχκε ηελ νλνκαδφκελε θεληξηθή ηηκή

ix  απηήο, γχξσ απφ ηελ 

νπνία ζεσξνχκε φηη ζπγθεληξψλνληαη νη παξαηεξήζεηο θάζε ηάμεο. Ζ θεληξηθή ηηκή θάζε ηάμεο 

ππνινγίδεηαη απφ ηε ζρέζε: 

ix = 1

2

i ia a
 

Οη θεληξηθέο ηηκέο ησλ ηάμεσλ κηαο ζπλερνπο κεηαβιεηεο έρνπλ ηελίδηα έλλνηα θαη ρξήζε πνπ 

έρνπλ νη αζπλερείο ηηκέο κηαο κεηαβιεηήο. 

Μηα κεγάιε δπζθνιία πνπ παξνπζηάδεηαη ζηελ νκαδνπνίεζε ησλ παξαηεξήζεσλ κηαο ζπλερνχο 

κεηαβιεηήο ζε κνξθή θαηαλνκήο ζπρλνηήησλ,είλαη ν πξνζδηνξηζκφο ηνπ αξηζκνχ ησλ ηάμεσλ. 

Γεληθφο θαλφλαο γηα ηνλ αξηζκφ ησλ ηάμεσλ θάζε θαηαλνκήο δελ ππάξρεη, κπνξνχκε φκσο λα 

ρξεζηκνπνηήζνπκε έλαλ εκπεηξηθφ ηχπν πνπ δίλεη θαηά πξνζέγγηζε ηνλ αξηζκφ ησλ ηάμεσλ 

απηφο είλαη: 

K= 1 + 3,322
10log Ν (θαλφλαο ηνπ Sturges) 

φπνπ k ν αξηζκφο ησλ ηάμεσλ θαη Ν ν αξηζκφο ησλ παξαηεξήζεσλ. 
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ηελ πξάμε φκσο ν αξηζκφο ησλ ηάμεσλ πξνζδηνξίδεηαη κε βαζε ην θξηηήξην ηεο 

νκνηνγέλεηαοθαη ην θξηηήξην ηεο απιφηεηαο. 

Σν πξψην θξηηήξην ρξεηάδεηαη ηε δηαίξεζε ηνπ ζπλνιηθνχ εχξνπο ηεο κεηαβνιήο ζε πνιιέο 

ηάμεηο κηθξνχ πιάηνπο.  

Αληίζεηα, κε θξηηήξην ηελ απιφηεηα ηεο εκθάληζεο ησλ δεδνκέλσλ, δηαηξνχκε ην ζπλνιηθφ 

εχξνο ζε ιίγεο κφλν ηάμεηο ίζνπ ή άληζνπ πιάηνπο.  

Πνιινί ζπγγξαθείο δέρνληαη φηη ν αξηζκφο ησλ ηάμεσλ γηα ηελ νκαδνπνίεζε ησλ δεδνκέλσλ 

δελ πξέπεη, αλάινγα κε ην ζθνπν πνπ επηδηψθνπκε, λα είλαη κηθξφηεξνο απφ 5 ή κεγαιχηεξνο 

απφ 20. 

Ζ δηαθνξά κεηαμχ θαηψηεξνπ θαη αλψηεξνπ νξίνπ θάζε ηάμεο νλνκάδεηαη πιάηνο  απηήο θαη 

ζπκβνιίδεηαη κε δ.  ηηο πεξηζζφηεξεο πεξηπηψζεηο ην πιάηνο (δ) φισλ ησλ ηάμεσλ ηεο 

θαηαλνκήο είλαη ην ίδην. 

Οη θαηαλνκέο ζπρλνηήησλ ίζνπ πιάηνπο εθαξκφδνληαη ζπλήζσο ζηηο πεξηπηψζεηο εθείλεο πνπ 

ην εχξνο κεηαβνιήο ηεο κεηαβιεηήο είλαη κηθξφ. 

ε νξηζκέλεο φκσο πεξηπηψζεηο, είλαη αλαγθαίν ην πιάηνο ησλ ηάμεσλ λα είλαη άληζν. Απηφ 

ζπκβαίλεη φηαλ ην ζπλνιηθφ εχξνο είλαη αξθεηά κεγάιν ή άπεηξν. 

 πλεζηζκέλε πεξίπησζε ζηελ πξάμε είλαη νη θαηαλνκέο εηζνδεκάησλ ή δαπαλψλ. 

Γεληθά, είηε πξφθεηηαη γηα θαηαλνκή ίζνπ πιάηνπο, είηε άληζνπ πιάηνπο, ν πίλαθαο ζπρλνηήησλ 

ζηελ πεξίπησζε κηαο ζπλερνχο κεηαβιεηήο έρεη ηε κνξθή ηνπ παξαθάησ πίλαθα. 
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Ζ θαηαλνκή ηνπ παξαπάλσ πίλαθα νλνκάδεηαη θιεηζηή,γηαηίδελιείπεηνχηε ην θαηψηεξν φξην 

ηεο πξψηεο ηάμεο νχηε ην αλψηεξν ηεο ηειεπηαίαο ηάμεο. Αλ ε θαηαλνκή ζπρλνηήησλζηεξείηαη 

είηε ηνπ θαηψηεξνπ νξίνπ ηεο πξψηεο ηάμεο, είηε ηνπ αλψηεξνπ νξίνπ ηεο ηειεπηαίαο ηάμεο ή 

θαη ησλ δχν καδί, νλνκάδεηαη αλνηθηή θαηαλνκή.  Οη αλνηθηέο θαηαλνκέο παξνπζηάδνπλ 

νξηζκέλα πξνβιήκαηα θαηά ηνλ ππνινγηζκφ ησλ ζηαηηζηηθψλ παξακέηξσλ, φπσο ζα δνχκε 

αξγφηεξα. 

Γηα ηελ θαηαλφεζε ηνπ ηξφπνπ θαηαζθεπήο κηαο θαηαλνκήο θαηά ζπρλφηεηεο δίλνπκε ην 

παξαθάησ παξάδεηγκα Β. 

Σάμεηο  πρλφηεηεο (fj)  Κεληξηθεο ηηκέο ησλ 

ηάμεσλ (Υη)  

0 1a a  

 

1f  Υη 

1 2a a  

 

2f  Υ2 

2 3a a  

. 

. 

. 

 

3f  

. 

. 

. 

Υ3 

. 

. 

. 

1i ia a  

. 

. 

. 

1n na a  

if  

. 

. 

. 

 

nf  

Xi 

. 

. 

. 

 

 

nx  

χλνιν 
if   
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Παξάδεηγκα Β 

Ζ σξηαία απνδεκίσζε (ζε επξψ) ηνπ θαζελφο απνηνπο40 ππάιιεινπο κηαο επηρείξεζεο έρεη σο 

εμήο: 

31 34 45 46 42 44 50 53 

54 55 56 57 60 61 62 63 

64 65 66 67 68 75 74 76  

59 85 85 84 86 90 99 88  

78 87 92 93 94 95 96 89 

Να γίλεη νκαδνπνίεζε ησλ παξαπάλσ παξαηεξήζεσλ κε κνξθή θαηαλνκήο ζπρλνηήησλ ζε 

ηάμεηο θαη λα ππνινγηζηνχλ νη θεληξηθέο ηηκέο ησλ ηάμεσλ. 

Λχζε 

 

Γηα λα δηεπθνιχλνπκε ηελ ηαμηλφκεζεησλ παξαηεξήζεσλ ηηο θαηαηάζζνπκε θαηά Φπζηθή 

αχμνπζαηάμε κεγέζνπο, φπσο παξαθάησ: 

 

 

31 50 59 65 76 87 94  

34 53 60 66 78 88 95 

42 54 61 67 84 89 96 

44 55 62 68 85 90 99 

45 56 63 74 85 92 

46 57 64 75 86 93 

 

ηε ζπλέρεηα, βξίζθνπκε ηε δηαθνξά αλάκεζα ζηε κεγαιχηεξε (Μ = 99) θαη ηε κηθξφηεξε 

ηηκε (Ε = 31),  ε νπνία νλνκάδεηαη  εύξνο ηεο θαηαλνκήο,  δειαδεR = Μ - Ε = 99 - 

31 = 68. Δπεηδή ην εχξνοR  είλαη ζρεηηθά κηθξφ, επηά π.ρ. ηάμεηο είλαη αξθεηέο γηα λα 

ηθαλνπνηήζνπλ ην θξηηήξην ηεο απιφηεηαοθαηηεο νκνηνγέλεηαο, ην εχξνο θάζε ηάμεο ζα είλαη: 

δ  =  6 8 :  1 0 .  
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Καηά ζπλέπεηα, ζα έρνπκε ηηο 40 παξαηεξήζεηο πνπ καο δφζεθαλ, κε κνξθή θαηαλνκήο θαηά 

ζπρλφηεηεο, νπσο θαηλνληαη ζηνλ πίλαθα. 

 

εκείσζε:Σα αλψηεξα φξηα ησλ ηάμεσλ δελ πεξηέρνληαη ζε απηέο. 

4.2 Ηζηόγξακκα ζπρλνηήησλ 

Σν ηζηφγξακκα ρξεζηκνπνηείηαη θαηά θαλφλα γηα ηε γξαθηθή απεηθφληζε ησλ θαηαλνκψλ 

ζπρλνηήησλ φηαλ έρνπκε δηαζηήκαηα ηάμεσλ ίζνπ ή άληζνπ πιάηνπο. 

Σν δηάγξακκα απηφ είλαη κηα ζεηξά εθαπηφκελσλ νξζνγσλίσλ παξαιιεινγξάκκσλ πνπ έρεη 

βάζε ηνλ νξηδφληην άμνλα ησλ νξζνγσλίσλ ζπληεηαγκέλσλ, ην δε χςνο ησλ νξζνγσλίσλ είλαη 

αλάινγν κε ηε ζπρλφηεηα ηελ νπνία αληηπξνζσπεχνπλ. 

Παξάδεηγκα 

ηελ πεξίπησζε απηή, παίξλνπκε ην ζχζηεκα ησλ νξζνγσλίσλ ζπληεηαγκέλσλ θαη ηνπνζεηνχκε 

ζηνλ άμνλα ησλ ρ (ηεηκεκέλσλ) ηα δηαζηήκαηα ηάμεσλ ηεο θαηαλνκήο, αθνχ δηαηξέζνπκε ηνλ 

Σάμεηο  πρλφηεηεο(

if ) 

Κεληξηθέο ηηκέο ησλ 

ηάμεσλ (
ix ) 

30-40 2 35 

40-50 4 45 

50-60 7 55 

60-70 9 65 

70-80 4 75 

80-90 7 85 

90-100 7 95 

χλνιν 40  
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άμνλα ησλ ρ ζε ίζα ηκεκαηα, ελψ ζηνλ θάζεην άμνλα (ηεηαγκέλσλ) ηνπνζεηνχκε ηηο ζπρλφηεηεο 

(
if ). 

Μεηά, απφ ηα φξηα ησλ ηάμεσλ (
1i ia a ) θέξλνπκε θαηαθνξχθσο χςε ίζα πξνο ηε ζπρλφηεηά 

ηνπο (
if ) θαη πξνθχπηεη έηζη έλαο αξηζκφο αιιεινεθαπηφκελσλ νξζνγσλίσλ, ηα νπνία καο 

δίλνπλ ην ηζηφγξακκα ηάμεσλ κε ίζν πιάηνο πνπ ζέινπκε λα θαηαζθεπάζνπκε. 

 

ηνλ παξαθάησ πίλαθα δίλεηαη ε θαηαλνκή ησλ εκεξήζησλ απνδνρψλ 290 εξγαδνκέλσλ ζε κηα 

επηρείξεζε. 

 

 

 

Σάμεηο απνδνρψλ πρλφηεηεο (
if ) 

3500-4000 15 

4000-4500 35 

4500-5000 50 

5000-5500 95 

5500-6000 45 

6000-6500 40 

6500-7000 10 

χλνιν 290 

 

 

 

Να παξαζηαζνχλ ηα δεδνκέλα ηνπ πίλαθα απηνχ ζε κνξθή ηζηνγξάκκαηνο. 
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Με ηελ έλσζε ησλ κέζσλ ησλ άλσ βάζεσλ ησλ νξζνγσλίσλ ηνπ ηζηνγξάκκαηνο ζρεκαηίδεηαη 

κηα ηεζιαζκέλε γξακκή πνπ νλνκάδεηαη πνιπγσληθή γξακκή ή πνιχγσλν ζπρλνηήησλ. 

 

4.3 Αζξνηζηηθέο θαηαλνκέο ζπρλνηήησλ 

Πνιιέο θνξέο ρξεηάδεηαη λα γλσξίδνπκε πφζεο ή ηη πνζνζηφ ησλ πεξηπησζεσλ κηαο κεηαβιεηήο 

πεξηιακβάλεηαη κέρξη ελφο νξηζκέλνπ δηαζηήκαηνο ηάμεο, ή ελδηαθεξφκαζηε λα γλσξίζνπκε ην 

πιήζνο ησλ παξαηεξήζεσλ πνπ νη ηηκέο ηνπο είλαη κηθξφηεξεο ή ίζεο κε νξηζκέλε ηηκή ρ,  ηεο 

κεηαβιεηήο Υ. Απάληεζε ζην παξαπάλσ εξψηεκα δίλνπλ νη θαινχκελεο αζξνηζηηθέο 

ζπρλφηεηεο
iF Δπηπιένλ, ε αζξνηζηηθή ζπρλφηεηα νλνκάδεηαη θαη δεμηόζηξνθε αζξνηζηηθή 

ζεηξά.  
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Αλ ν πίλαθαο ζπρλνηήησλ ησλ ηηκψλ ηεο κεηαβιεηήο Υ είλαη φπσο δείρλεη ν θάησζη πίλαθαο, ε 

αζξνηζηηθή ζπρλφηεηα ηεο ηηκήο 
ix , ζα είλαη: 

1 2 3 ...i iF f f f f  

Απν ηνλ πίλαθα θαηαλνκήο ζπρλνηήησλ κπνξνχκε λα θαηαζθαπαζνπκε ηνλ πίλαθα αζξνηζηηθψλ 

ζπρλνηήησλ. 

Πίλαθαο Καηαλνκήο πρλνηήησλ 

 

Γηα ηε γξαθηθή απεηθφληζε αζξνηζηηθψλ ζπρλνηήησλ ρξεζηκνπνηνχληαη ηα θαινχκελα 

αζξνηζηηθά δηαγξάκκαηα.  Ζ θαηαζθεπή ησλ δηαγξακκάησλ απηψλ δελ παξνπζηάδεη θακηά 

δπζθνιία, απαηηείηαη φκσο ε δηάθξηζε κεηαμχ ζπλερψλ θαη αζπλερψλ θαηαλνκψλ. 

 

Παξάδεηγκα 

Γίλεηαη ε θαηαλνκή ηεο ειηθίαο 70 αηφκσλ, φπσο θαίλεηαη ζηνλ πίλαθα. 

 

iX  
1X  

2X  
3X  ... 

iX  ... 
nX  

if  
1f  

2f  
3f  ... 

if  ... 
nf  

iF  
1F  

2F  
3F  ... 

iF  ... 
nF  
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Πίλαθαο 

 

Εεηείηαη: 

 

Α)Ζ αζξνηζηηθε ζεηξά ζπρλνηήησλ  

Β)Σν αζξνηζηηθφ δηάγξακκα 

Λχζε 

α) Όηαλ ε θαηαλνκή καο εκθαλίδεηαη ζε κνξθή ηάμεσλ, γηα λα ζρεκαηηζouκε ηελ  

 

αζξνηζηηθή ζεηξά εξγαδφκαζηε φπσο θαίλεηαη ζηνλ πίλαθα. 

 

Σάμεηο  Αξηζκφο αηφκσλ  (
if ) 

20-25 4 

25-30 5 

30-35 10 

35-40 28 

40-45 12 

45-50 6 

50-55 3 

55-60 2 

χλνιν 70 
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Πίλαθαο 

 

 

Σάμεηο  fi  Πεξηνρή 

ειηθηψλ  

Γεμηφζηξνθε 

αζξνηζηηθή ζεηξά 

(
iF ) 

20 25 4 2 0 -2 5  4 

2 5 -3 0  5 2 0 -3 0  9 

3 0 -3 5  10 2 0 -3 5  19 

3 5 -4 0  28 2 0 -4 0  47 

4 0 -4 5  12 2 0 -4 5  59 

45 - 50 6 2 0 -5 0  65 

5 0 -5 5  3 2 0 -5 5  68 

55 - 60 2 2 0 -6 0  70 

χλνιν 70   
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5.  ΠΑΡΑΜΔΣΡΟΗ ΜΟΝΟΜΔΣΑΒΛΖΣΧΝ ΠΛΖΘΤΜΧΝ 

θνπφο ηεο εκθάληζεο ησλ ζηαηηζηηθψλ δεδνκέλσλ κε κνξθή ζπλνπηηθψλ πηλάθσλ ζπρλνηήησλ 

είλαη ν πεξηνξηζκφο ηνπ φγθνπ ησλ ζηνηρείσλ πνπ ζπγθεληξψζεθαλ θαη ε εχθνιε κειέηε θαη 

πεξηγξαθή ηεο δνκήο ηνπ πιεζπζκνχ πνπ εξεπλνχκε. Γηα ην ιφγν απηφ, ζεσξείηαη πνιιέο θνξέο 

αλαγθαία κηα παξαπέξα ζπκπχθλσζε θαη ζπγθεθαιαίσζε ησλ πηλάθσλ ζπρλνηήησλ. 

 

5.1 ηαηηζηηθά Πεξηγξαθηθά Μέηξα 

 Υξεζηκνπνηνχληαη γηα πνζνηηθά δεδνκέλα 

 Έλα πεξηγξαθηθφ κέηξν είλαη έλαο αξηζκφο ν νπνίνο καο δίλεη θάπνηα πιεξνθνξία γηα ηε 

κνξθή θαη ηε δνκή ησλ δεδνκέλσλ. 

 Υξεζηκνπνηνχληαη σο βάζε γηα ηε ζηαηηζηηθή ζπκπεξαζκαηνινγία (εθηηκεηηθή, έιεγρνο 

ππνζέζεσλ). 

 

5.1.1 Μέηξα 

 Μέηξα θεληξηθήο ηάζεο (αξηζκεηηθφο, γεσκεηξηθφο, αξκνληθφο κέζνο). 

 Μέηξα ζέζεο (δηάκεζνο, κέζε ηηκή, επηθξαηνχζα ηηκή, πνζνζηεκφξηα). 

 

 

5.1.1.1 Μέηξα θεληξηθήο ηάζεο  

I.   Μέζνο αξηζκφο. 

πκβνιηζκνί: 

Α. Πιεζπζκηαθφο Μέζνο  

Έζησ έλαο πιεζπζκφο  κε Ν κνλάδεο 1 2, ,..., Nx x x  

Ο πιεζπζκηαθφο κέζνο είλαη: 
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f(a)=
2 2

1

1

[(log ) (log ) 2log log ]
n

i

i

x x 2 2

1 1

(log ) (log ) 2 log log .
n n

i i

i i

x N x  

 

Β. Αλ επηιέμνπκε έλα δείγκα
1, , nX X Μεγέζνπο n, 

Ο δεηγκαηηθφο κέζνο ζα είλαη: x = 1 2 1...

n

i

n i

X
x x x

n n
.  

 

ΗΓΗΟΣΖΣΔ 

 Αλ 
1X =a γηα φια ηα i= 1,2,…,n, ηφηε X =a. 

 

 Ζ ηηκή ηνπ αξηζκεηηθνχ κέζνπ βξίζθεηαη πάληα κεηαμχ ηεο ειάρηζηεο                  θαη 

ηεο κέγηζηεο ηηκήο ηεο κεηαβιεηήο min maxX X X . 

 

 

Πξάγκαηη ηζρχεη γηα θάζε i, minX Xi , δειαδή 
1minX X , 

2minX X ,…, min nX X . 

Πξνζζέηνληαο φιεο απηέο ηηο αληζφηεηεο θαηά κέιε παίξλνπκε min

1

n

i

i

nx X . 

Καη δηαηξψληαο δηα n πξνθχπηεη φηη: minx X . 

      Παξφκνηα απνδεηθλχεηαη θαη ην maxX x . 

 

 Σν άζξνηζκα ησλ απνθιίζεσλ ησλ ηηκψλ ηεο κεηαβιεηήο είλαη πάληα ίζν κε κεδέλ, 

δειαδή 
1

( ) 0
n

i

i

X X . 
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Πξάγκαηη κε βάζε ηηο ηδηφηεηεο ησλ αζξνηζκάησλ έρνπκε: 

1 1 1 1

( ) 0
n n n n

i i i

i i i i

X X X X X nX . 

Απφ ηνλ νξηζκφ ηνπ αξηζκεηηθνχ κέζνπ. 

 

 Σν άζξνηζκα ησλ ηεηξαγψλσλ ησλ απνθιίζεσλ ησλ ηηκψλ ηεο κεηαβιεηήο απφ κηα 

πνζφηεηα α, δειαδή ην 
2

1

( )
n

i

i

X a , γίλεηαη ειάρηζην σο πξνο α, φηαλ α= X . 

 

Γηα ηελ απφδεημε ζεσξψ ηε ζπλάξηεζε f(α)=
2

1

( )
n

i

i

X a .Γηα λα είλαη έλα ζεκείν αθξφηαην 

ηεο f, πξέπεη λα κεδελίδεη ηελ παξάγσγν ηεο, δειαδή λα ηζρχεη f’(α)=0. Αιιά γηα ηελ 

παξάγσγν έρσ: 

f’(α)= -2
1 1

( ) 2 2
n n

i i

i i

X a X na . 

Θέηνληαο ηελ πνζφηεηα απηή ίζε κε κεδέλ, παίξλσ α= 1

n

i

i

X

X
n

. 

 

Γηα λα απνδείμσ φηη πξφθεηηαη γηα ειάρηζην, βξίζθσ ην πξφζεκν ηεο 2
εο

 παξαγψγνπ f’’(α)= 

2n>0, άξα πξάγκαηη ε ζπγθεθξηκέλε ηηκή ειαρηζηνπνηεί ηε ζπλάξηεζε. 

 

 Αλ ζε φιεο ηηο ηηκέο ελφο ζπλφινπ δεδνκέλσλ πξνζζέζσ κηα πνζφηεηα α, ν λένο 

αξηζκεηηθφο κέζνο απμάλεηαη θαηά α. Γειαδή, αλ νη ηηκέο 1 2,, ......, NX X X έρνπλ   = X , 

ηφηε νη ηηκέο 1 2, ,..., nx a x a x a  έρνπλ κέζν X a .Απηφ πξνθχπηεη επεηδή:. 
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1 2 1

1

...
( )

n

in
n i

i

i

x
x x x na

x a a X a
n n

 

 Αλ πνιιαπιαζηάζσ φιεο ηηο ηηκέο ελφο ζπλφινπ δεδνκέλσλ κε α, ν αξηζκεηηθφο κέζνο 

πνιιαπιαζηάδεηαη επίζεο επί α. Γηα ηελ απφδεημε, έζησ φηη ηα αξρηθά δεδνκέλα είλαη 

1, , nX X , πνιιαπιαζηάδνληαο επί α, ηα λέα δεδνκέλα είλαη:
1,..., nax ax  θαη ν 

αξηζκεηηθφο κέζνο γηα ηα δεδνκέλα απηά ζα  

 

είλαη: 1 1

( * )

*

n n

i i

i i

a X a X

X a
n n

. 

 

 Αλ έρσ k ζχλνια δεδνκέλσλ 

 

1 2 1, ,..., nx x x κε κέζν 1X  

1 1 2 2 1 2, ,...,n n n nx x x κε κέζν 2X  

1 1 1 2 2 2 1 2 3, ,...,n n n n nx x x κε  κέζν 3X  

 

Σφηε γηα ηνλ αξηζκεηηθφ κέζν φισλ ησλ παξαηεξήζεσλ έρσ: 

 

1 2 1 1 2 1 2 3 1 2 ...

1 2

... ... ... ...

...

n n n n n n n n nk

k

x x x x x x
X

n n n
= 

 

1 1 2 2

1 2

...

...

k k

k

n X n X n X
X

n n n
. 
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Ή γηα ζπληνκία 1

1

n

i i

i

n

i

i

n X

X

n

 . 

 

Έκκεζε κέζνδνο ππνινγηζκνχ ηνπ κέζνπ αξηζκεηηθνχ 

Ο ππνινγηζκφο ηνπ κέζνπ αξηζκεηηθνχ κε ηελ άκεζε κέζνδν παξνπζηάδεη δπζθνιία ζηηο 

πξάμεηο, φηαλ νη θεληξηθέο ηηκέο ησλ ηάμεσλ θαη νη ζπρλφηεηεο (Λ) είλαη κεγάινη αξηζκνί. 

ηηο πεξηπηψζεηο απηέο, ρξεζηκνπνηνχκε αληί ηεο άκεζεο κεζφδνπ ηελ έκκεζε κέζνδν 

ππνινγηζκνχ ηνπ κέζνπ αξηζκεηηθνχ.Γηα ηελ εθαξκνγή ηεο κεζφδνπ απηήο, ππνζέηνπκε φηη 

κηα απφ ηηο θεληξηθέο ηηκέο ησλ ηάμεσλ παίξλεηαη σο κέζνο αξηζκεηηθφο θαη ζπκβνιίδεηαη κε 

0x . Χο 
0x  παίξλνπκε κηα νπνηαδήπνηε απφ ηηο θεληξηθέο ηηκέο ησλ ηάμεσλ, ζπλήζσο 

παίξλνπκε εθείλε πνπ αληηζηνηρεί ζηε κεγαιχηεξε ζπρλφηεηα ή θαηέρεη ηελ θεληξηθή ζέζε. 

ηε ζπλέρεηα, ππνινγίδνπκε ηηο απνθιίζεηο θάζε θεληξηθήο ηηκήο απφ ηνλ πξνζσξηλφ κέζν 

αξηζκεηηθφ ζε κνλάδεο δηαζηεκάησλ ηάμεσλ. Οη απνθιίζεηο απηέο ζπκβνιίδνληαη κε 
i
 θαη 

δίλνληαη απφ ηελ παξαθάησ ζρέζε: 

0i
i

x x
 

Όπνπ δ ην πιάηνο ηεο ηάμεο. 

ηε ζπλέρεηα, ππνινγίδνπκε ην κέζν αξηζκεηηθφ κε ηελ έκκεζε κέζνδν, ρξεζηκνπνηψληαο 

ηνλ ηχπν: 

0

i

i

f
x

f
 

Παξάδεηγκα 

Οη ειηθίεο κηαο νκάδαο 264 αηφκσλ παξνπζηάδεηαη ζηνλ παξαθάησ πίλαθα. 
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Πίλαθαο 

Ζιηθία (ζε ρξφληα) Αξηζκφο αηφκσλ (
if ) 

15-25 

25-35 

35-45 

45-55 

55-65 

65-75 

75-85 

34 

38 

53 

55 

46 

27 

11 

χλνιν 264 

 

Να ππνινγηζηεί ε κέζε ειηθία κε ηελ έκκεζε κέζνδν. 

Λχζε: 

Γηα ηνλ ππνινγηζκφ ηεο κέζεο ειηθίαο κε ηελ έκκεζε κέζνδν θαηαξηίδνπκε ηνλ παξαθάησ 

πίλαθα 

Πίλαθαο  

Σάμεηο 
ix  

if  
0ix x

 i if  

15-25 

25-35 

35-45 

45-55 

55-65 

65-75 

75-85 

20 

30 

40 

50 

60 

70 

80 

34 

38 

53 

55 

46 

27 

11 

-3 

-2 

-1 

0 

1 

2 

3 

-102 

-76 

-53 

0 

46 

54 

33 

χλνιν  264  -98 
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Ζ κέζε αξηζκεηηθή ηηκή ζα είλαη: 

0

98
50 46,3

264

i

i

f
x

f
έηε 

 

II. Γεσκεηξηθφο κέζνο. 

πκβνιηζκνί: 

Α. Πιεζπζκηαθφο Μέζνο  

Έζησ έλαο πιεζπζκφο  κε Ν κνλάδεο 
1 2, ,..., Nx x x . 

Ο πιεζπζκηαθφο κέζνο είλαη: 

1/ 1/

1 2 1 1( * *...* ) ( )N N N

N iG x x x x .  

Β. Αλ επηιέμνπκε έλα δείγκα 
1 2, ,..., nx x x .Μεγέζνπο n, ν γεσκεηξηθφο κέζνο ηνπ δείγκαηνο είλαη: 

κέζνο 
1/ 1/

1 2 1 1( * *...* ) ( )n n n

n ig x x x x . 

 

ΗΓΗΟΣΖΣΔ 

 

 Αλ πάξνπκε ινγαξίζκνπο ζηε ζρέζε 
1/ 1/

1 2 1 1( * *...* ) ( )N N N

N iG x x x x , βιέπνπκε φηη 

1/

1 1

1

1 1
log log( ) log( ) log( )

n
N N N

i i i i i

i

G x x x
N N

, δειαδή ν ινγάξηζκνο ηνπ 

γεσκεηξηθνχ κέζνπ είλαη ν αξηζκεηηθφο κέζνο ησλ ινγαξίζκσλ ησλ ηηκψλ ηεο 

κεηαβιεηήο. 
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 Αλ ζέζσ i
i

x
u

G
, ηφηε ηζρχεη πάληα 1 1 2... 1N

i i Nu u u u . Ζ απφδεημε είλαη απιή, εθφζνλ 

1 1 2
1 1/

1 2

* *...*
1

[( * *...* ) ]

N
N i N
i i N N N

N

x x x
u

G x x x
, ρξεζηκνπνηψληαο ηνλ νξηζκφ ηνπ γεσκεηξηθνχ 

κέζνπ. 

 

 Σν άζξνηζκα ηεηξαγψλσλ 
2

1

[log( ) ]
n

i

i

x

a
, γίλεηαη ειάρηζην σο πξνο α, φηαλ α=G. 

Γηα ηελ απφδεημε νξίδσ ηε ζπλάξηεζε 
2 2

1 1

( ) [log( ) ] [(log log ) ].
n n

i
i

i i

x
f x

a
 

Παίξλνληαο ην αλάπηπγκα 

έρσ:
2 2 2 2

1 1 1

( ) [log( ) (log ) 2log log ] (log ) (log ) 2 log log .
n n n

i i i i

i i i

f x x x N x  

 

Ζ παξάγσγνο ηεο ζπλάξηεζεο είλαη: 1

log
2 log

'( ) .

n

i

i

x
N

f
a a

 

Ζ παξάγσγνο κεδελίδεηαη φηαλ ηζρχεη: 
1

log log
n

i

i

N x , δειαδή 1

log

log

n

i

i

x

N
ην νπνίν 

ζχκθσλα κε ηελ ηδηφηεηα 1, ζπκβαίλεη φηαλ ην α ζπκπίπηεη κε ην γεσκεηξηθφ κέζν, δειαδή 

φηαλ α=G. 

(a) Οη παξαπάλσ ηδηφηεηεο αλαθέξνληαη ζηνλ πιεζπζκφ επεηδή ρξεζηκνπνηνχλ ην 

G. 

(b) Οη ίδηεο ηζρχνπλ αθφκα θαη γηα ην δεηγκαηηθφ κέζν g. 
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ΗΗΗ. Αξκνληθφο κέζνο. 

O αξκνληθφο κέζνο Η γηα ηνλ πιεζπζκφ νξίδεηαη σο εμήο: 
11 2

1 1 1 1
...

1

n

iN ix x x x

H N N
ή 

Ηζνδχλακα, 

1

1n

i i

N
H

x

, δειαδή ν αληίζηξνθνο ηνπ αξκνληθνχ κέζνπ είλαη ν αξηζκεηηθφο 

κέζνο ησλ αληίζηξνθσλ ησλ ηηκψλ ηεο κεηαβιεηήο. 

Αληίζηνηρα γηα έλα δείγκα κεγέζνπο n ν αξκνληθφο κέζνο είλαη:

1

1n

i i

n
h

x

,ν αληίζηξνθνο ηνπ 

αξηζκεηηθνχ κέζνπ ησλ αληίζηξνθσλ ησλ ηηκψλ ζην δείγκα. 

 

Ηδηόηεηεο ηνπ αξκνληθνύ κέζνπ.  

1. Αλ ζέζσ 
1 1

i

i

u
x H

, ηφηε ηζρχεη πάληα
1

N

i

i

u =0. 

Απηφ πξνθχπηεη εχθνια, επεηδή 
1 1 1

1 1 1
( ) )

N N N

i

i i ii i

N
u

x H x H
, κε βάζε ηηο ηδηφηεηεο 

ησλ αζξνηζκάησλ. Σν παξαπάλσ ηζνχηαη κε κεδέλ, αθνχ απφ ηνλ νξηζκφ ηνπ Η έρνπκε: 

1

1

1

1 1
.

N

N
i i

i i

x N

H N H x
 

 

2. Σν άζξνηζκα ηεηξαγψλσλ 2

1

1 1
( )

N

i ix
. Γίλεηαη ειάρηζην σο πξνο α φηαλ α=Η.  

 Ζ απφδεημε είλαη παξφκνηα κε αληίζηνηρεο γηα ηνλ αξηζκεηηθφ θαη ην 

γεσκεηξηθφ κέζν. 
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IV. ηαζκηθφο κέζνο αξηζκεηηθφο. 

Όηαλ ηα ζηαηηζηηθά δεδνκέλα δίλνληαη ζε κνξθή θαηαλνκήο ζπρλνηήησλ, δηαθξίλνπκε δχν 

πεξηπηψζεηο ππνινγηζκνχ ηνπ κέζνπ αξηζκεηηθνχ. 

a. Όηαλ ε κεηαβιεηή είλαη αζπλερήο. 

 

ηελ πεξίπησζε θαηά ηελ νπνία ε κεηαβιεηή είλαη αζπλερήο θαη θάζε ηηκή ηεο εκθαλίδεηαη 

πνιιέο θνξέο, δειαδή παξνπζηάδεη ζπρλφηεηα, γηα ηνλ ππνινγηζκφ ηνπ κέζνπ αξηζκεηηθνχ 

πνιιαπιαζηάδνπκε θάζε ηηκή ηεο κεηαβιεηήο κε ην αληίζηνηρν αξηζκφ ζπρλνηήησλ θαη 

δηαηξνχκε ην άζξνηζκα ησλ γηλνκέλσλ κε ην ζπλνιηθφ αξηζκφ ησλ ζπρλνηήησλ. Απηφ θαίλεηαη 

αλ εθαξκφζνπκε ηνλ ηχπν ηνπ κέζνπ αξηζκεηηθνχ ζηα δεδνκέλα ηνπ πίλαθα 5.1 

 

Σηκέο κεηαβιεηήο ( )ix  πρλφηεηεο ( )if  i if x  

1x  

2x  

3x  

. 

. 

. 

kx  

1f  

2f  

3f  

. 

. 

. 

kf  

1 1f x  

2 2f x  

3 3f x  

. 

. 

. 

k kf x  

χλνιν 
if  i if x  

 



89 
 

Ο κέζνο αξηζκεηηθφο ζα δίλεηαη απφ ηνλ ηχπν: 1 1 2 2 3 3

1 2 3

...

... ...

i i k k

i k

x f x f x f x f x f

f f f f f
 

Αλ ζπκβνιίζνπκε κε: 

1 1 2 2 3 3 ... ...i i i i k kf x x f x f x f x f x f  

Καη κε: 1 2 ... ...i i kf f f f f  ηφηε ν ηχπνο ηνπ κέζνπ αξηζκεηηθνχ κπνξεί λα 

γξάθεη:
i i

i

f x

f

 

Ζ παξαπάλσ κέζνδνο ππνινγηζκνχ ηνπ ζηαζκηθνχ κέζνπ αξηζκεηηθνχ νλνκάδεηαη άκεζε 

κέζνδνο. 

Παξάδεηγκα 

Ζ πνζνζηηαία θαηαλνκή ησλ λνηθνθπξηψλ ησλ αζηηθψλ πεξηνρψλ ηεο ρψξαο, σο πξνο ηνλ αξηζκφ 

ησλ δσκαηίσλ, έρεη φπσο δείρλεη ν παξαθάησ πίλαθαο, Εεηείηαη ν κέζνο αξηζκεηηθφο. 

Πίλαθαο  

Αξηζκφο δσκαηίσλ(
ix ) Αλαινγία λνηθνθπξηψλ( %if ) i if x  

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

17 

35 

26 

14 

5 

2 

1 

17 

70 

78 

56 

25 

12 

7 

χλνιν 100 265 
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Ο κέζνο αξηζκεηηθφο ζα είλαη: 

265
2.65

100

i i

i

f x

f
 

Ο αξηζκφο 2,65 ζεκαίλεη φηη θάζε λνηθνθπξηφ πνπ θαηνηθεί ζε κηα αζηηθή πφιε δηαζέηεη θαηά 

κέζν φξν 2,65 δσκάηηα. 

 

b. Όηαλ ηα δεδνκέλα εκθαλίδνληαη κε κνξθή θαηαλνκήο ζπρλνηήησλ θαηά ηάμεηο 

(πεξίπησζε ζπλερνύο κεηαβνιήο) 

 

ηελ πεξίπησζε απηή, γηα ηνλ ππνινγηζκφ ηνπ κέζνπ αξηζκεηηθνχ κε ηελ άκεζε κέζνδν, 

βξίζθνπκε ηηο θεληξηθέο ηηκέο φισλ ησλ ηάμεσλ ζηε ζπλέρεηα πνιιαπιαζηάδνπκε ηηο θεληξηθέο 

ηηκέο κε ηηο αληίζηνηρεο ζπρλφηεηεο θάζε ηάμεο, πξνζζέηνπκε ηα γηλφκελα θαη δηαηξνχκε ην 

άζξνηζκα ηνπο κε ην άζξνηζκα ησλ ζπρλνηήησλ. Έηζη, απφ ηα δεδνκέλα ηνπ πίλαθα ζπρλνηήησλ 

ηεο γεληθήο κνξθήο (βι. πίλαθα), ν κέζνο αξηζκεηηθφο ππνινγίδεηαη κε ηελ άκεζε κέζνδν απφ 

ηνλ ηχπν:
i i

i

f x

f

 

Πίλαθαο  

 

Σάμεηο πρλφηεηεο ( )if  

(απφιπηεο ή ζρεηηθέο) 

Κεληξηθέο ηηκέο 

ησλ ηάμεσλ 

( )ix  

i if x  

0 1
 

1 2  

1f  

2f  

1x  

2x  

1 1f x  

2 2f x  
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2 3
 

. 

. 

. 

1i i
 

. 

. 

. 

 

1
 

3f  

. 

. 

. 

if  

. 

. 

. 

 

kf  

 

 

3x  

. 

. 

. 

ix  

. 

. 

. 

 

kx  

3 3f x  

. 

. 

. 

i if x  

. 

. 

. 

 

k kf x  

χλνιν 
if  

 
i if x  

 

 

Παξάδεηγκα 

Έλα εξγνζηάζην απαζρνιεί 80 εξγάηεο. Ζ θαηαλνκή ησλ εκεξνκεζζίσλ έρεη σο εμήο: 
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Πίλαθαο 

Σάμεηο 

εκεξνκηζζίσλ 

Αξηζκφο 

εξγαηψλ(
if ) 

Κεληξηθέο ηηκέο(
ix ) i if x  

70-80 

80-90 

90-100 

100-110 

110-120 

4 

8 

18 

20 

30 

75 

85 

95 

105 

115 

300 

680 

1,710 

2,100 

3,450 

χλνιν 80  8,240 

 

Να ππνινγηζηεί ην κέζν εκεξνκίζζην κε ηελ άκεζε κέζνδν. 

Λχζε: 

Αλ νη εξγάηεο θάζε ηάμεο έπαηξλαλ σο εκεξνκίζζην ηνλ θεληξηθφ φξν ηεο, ηφηε ην ζπλνιηθφ 

πνζφ ηεο εκεξήζηαο κηζζνδνζίαο ζα ήηαλ 8,240 επξψ. Οπφηε, αλ θάζε έλαο έπαηξλε ην ίδην 

αθξηβψο εκεξνκίζζην, απηφ ζα ήηαλ : 

8.240
103

80

i i

i

f x

f
επξψ. 

Δπνκέλσο, ην κέζν εκεξνκίζζην ησλ 103 επξψ εκεξεζίσο είλαη θαηά θάπνην ηξφπν ην 

εκεξνκήζζην πνπ ζα έπαηξλε θαζέλαο  απφ ηνπο 80 εξγάηεο, αλ ε ακνηβή ήηαλ γηα φινπο ε ίδηα. 

 

5.1.1.2 Μέηξα ζέζεο   

I.Γηάκεζνο 

Ζ δηάκεζνο απνηειεί ηε ραξαθηεξηζηηθφηεξε παξάκεηξν ζέζεσο θαη ρξεζηκνπνηείηαη ζπρλφηαηα, 

καδί κε ηνλ αξηζκεηηθφ κέζν, πξνθεηκέλνπ λα εμαρζνχλ ζπκπεξάζκαηα ζε κηα ζηαηηζηηθή 

κειέηε. Αλ νη ηηκέο κηαο κεηαβιεηήο ηνπνζεηεζνχλ θαηά θπζηθή αχμνπζα ηάμε κεγέζνπο, ηφηε 

δηάκεζνο ηηκή νλνκάδεηαη ε ζηαηηζηηθή εθείλε παξάκεηξνο ε νπνία ρωξίδεη ηηο ηηκέο ηεο 
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κεηαβιεηήο ζε δπν ίζεο νκάδεο, δειαδή ν φξνο, πξηλ θαη κεηά ηνλ νπνίν ηζνθαηαλέκνληαη νη 

ππφινηπνη φξνη ηεο ηάμεο. 

Ζ δηάκεζνο ζπκβνιίδεηαη κε ην γξάκκα Μ. 

Γηα ηνλ ππνινγηζκφ ηεο ηηκήο ηεο δηακέζνπ δηαθξίλνπκε δχν πεξηπηψζεηο. 

a) Πεξίπησζε αηαμηλόκεησλ παξαηεξήζεσλ 

 

ηελ πεξίπησζε ησλ αηαμηλφκεησλ παξαηεξήζεσλ, δειαδή φηαλ ην πιήζνο ησλ 

παξαηεξήζεσλ δελ εκθαλίδεηαη ζε κνξθή θαηαλνκψλ ζπρλνηήησλ, γηα ηνλ ππνινγηζκφ ηεο 

δηακέζνπ δηαθξίλνπκε δχν πεξηπηψζεηο. 

1. Όηαλ ην πιήζνο ηωλ παξαηεξήζεωλ είλαη αξηζκόο πεξηηηόο. 

 

Σφηε σο δηάκεζν παίξλνπκε ηελ ηηκή εθείλε ηεο κεηαβιεηήο πνπ βξίζθεηαη αθξηβψο 

ζην θέληξν, αθνχ πξνεγνπκέλσο νη ηηκέο ηεο κεηαβιεηήο ηνπνζεηνχλ θαηά θπζηθή 

αχμνπζα ηάμε κεγέζνπο. 

Π.ρ. κηα κεηαβιεηή Χ παίξλεη ηηο ηηκέο: 

5,2,3,13,7 

Σηο ηηκέο απηέο ηηο ηνπνζεηνχκε πξψηα θαηά θπζηθή αχμνπζα ηάμε: 2,3,5,7,13. Ζ 

ζέζε ηεο δηακέζνπ θαζνξίδεηαη απφ ηνλ αξηζκφ: 

 

1 5 1
3

2 2

N
 

 

Όπνπ Ν ην πιήζνο ησλ παξαηεξήζεσλ, δειαδή ν ηξίηνο φξνο είλαη ε δηάκεζνο. 

Δπνκέλσο :Μ=5. 
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2. Όηαλ ην πιήζνο ηωλ ηηκώλ ηεο κεηαβιεηήο είλαη αξηζκόο άξηηνο. 

 

Σφηε ε δηάκεζνο νξίδεηαη σο ν κέζνο αξηζκεηηθφο ησλ ηηκψλ ησλ δχν θεληξηθψλ 

φξσλ. 

Π.ρ. Ζ δηάκεζνο ησλ παξαθάησ παξαηεξήζεσλ: 

6,8,12,10,19,15 ππνινγίδεηαη σο εμήο: 

Σνπνζεηνχκε πξψηα ηηο παξαηεξήζεηο θαηά θπζηθή αχμνπζα ζεηξά:6,8,10,12,15,19. 

Ζ ζέζε ηεο δηακέζνπ θαζνξίδεηαη απφ ηνλ αξηζκφ: 

1 6 1
3,5

2 2

N
. 

Γειαδή ε δηάκεζνο ζα είλαη ε ηηκή εθείλε πνπ έρεη ηελ 3,5 ζέζε. Δπνκέλσο, ε 

δηάκεζνο πεξηιακβάλεηαη κεηαμχ ηνπ ηξίηνπ θαη ηνπ ηεηάξηνπ φξνπ ηεο ζεηξάο ησλ 

παξαηεξήζεσλ θαη δίλεηαη απφ ην κέζν αξηζκεηηθφ ησλ θεληξηθψλ ηηκψλ, δειαδή: 

10 12
11

2
. 

Δπνκέλσο: Μ=11. 

b) Πεξίπησζε ηαμηλνκεκέλσλ δεδνκέλσλ 

 

ηελ πεξίπησζε απηή, νη ηηκέο ηεο κεηαβιεηήο εκθαλίδνληαη κε κνξθή θαηαλνκήο 

ζπρλνηήησλ. Γηα ηνλ ππνινγηζκφ ηεο δηακέζνπ δηαθξίλνπκε δπν πεξηπηψζεηο. 

o Όηαλ ε θαηαλνκή είλαη ζπλερήο. 

Γηα ηνλ ππνινγηζκφ ηεο δηακέζνπ ζρεκαηίδνπκε ηε δεμηφζηξνθε αζξνηζηηθή ζεηξά 

F1,F2,…FNησλ ζπρλνηήησλ. Μεηά δηαηξνχκε ην ζχλνιν ησλ παξαηεξήζεσλ κε ην 2, 

δειαδή Ν/2, θαη βξίζθνπκε έηζη ην κέζν ηεο ζπλνιηθήο ζπρλφηεηαο, ην νπνίν αληηζηνηρεί 

ζε θάπνηα ηάμε ηεο θαηαλνκήο. Ύζηεξα ρξεζηκνπνηνχκε ηνλ ηχπν: 
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1 1( )
2

i i

i

N
M F

f
. 

Όπνπ Μ ε δηάκεζνο πνπ δεηνχκε 

1i
ην θαηψηεξν φξην ηεο ηάμεο ζηελ νπνία εληνπίδεηαη ε δηάκεζνο  

if . Ζ ζπρλφηεηα ηεο ηάμεο ζηελ νπνία εληνπίδεηαη ε δηάκεζνο  

1iF ε δεμηφζηξνθε αζξνηζηηθή ζπρλφηεηα ηεο ηάμεο πνπ πξνεγείηαη εθείλεο ζηελ νπνία 

εληνπίδεηαη ε δηάκεζνο  

δ  ην πιάηνο ηνπ δηαζηήκαηνο ηάμεο ζηελ νπνία εληνπίδεηαη ε δηάκεζνο  

Ν  ν ζπλνιηθφο αξηζκφο ζπρλνηήησλ ηεο θαηαλνκήο. 

Παξάδεηγκα 

ηνλ παξαθάησ πίλαθα δίλεηαη ε ηαρχηεηα 100 απηνθηλήησλ κε ηελ νπνία πέξαζαλ απφ 

κηα δηαζηαχξσζε 

Πίλαθαο  

Σάμεηο 
if  

iF  

30-40 

40-50 

50-60 

60-70 

70-80 

80-90 

90-100 

5 

12 

19 

30 

17 

10 

7 

5 

17 

36 

66 

83 

93 

100 

χλνιν 100  

 

Να ππνινγηζηεί ε δηάκεζνο ηαρχηεηα. 
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Λχζε: 

Γηα ηνλ ππνινγηζκφ ηεο δηακέζνπ φηαλ ε θαηαλνκή παξνπζηάδεη ζπρλφηεηα, θάλνπκε ηηο 

παξαθάησ εξγαζίεο: 

1. ρεκαηίδνπκε ηε δεμηφζηξνθε αζξνηζηηθή ζεηξά ησλ ζπρλνηήησλ (
iF ). 

2. Πξνζδηνξίδνπκε ηελ ηηκή Ν/2, φπνπ Ν ην ζχλνιν ησλ ζπρλνηήησλ, δειαδή 

100/2=50. 

3. Ζ ηηκή Ν/2=50 βξίζθεηαη αλάκεζα ζε δηαδνρηθνπο φξνπο ηεο αζξνηζηηθήο ζεηξάο 

iF  (εδψ αλάκεζα ζην 36 θαη ζην 66). Ο πξνεγνχκελνο φξνο, δειαδή ν 36, είλαη ν 

1iF . 

4. Παξαηεξνχκε φηη ν επφκελνο φξνο, δειαδή ν 66, αλήθεη ζην ηαμηθφ δηάζηεκα 60-

70, ην θαηψηαην φξην ηνπ νπνίνπ ην ζπκβνιίδνπκε κε 
1i
, δειαδή 

1i
=60. 

5. Πεγαίλνπκε ζηελ ηάμε απφ ηελ νπνία πξνζδηνξίζακε ηελ ηηκή 
1i
 θαη 

παξαηεξνχκε πφζεο ζπρλφηεηεο έρεη. Απηή είλαη ε ηηκή ηνπ 
if , εδψ 

if =30 

6. δ είλαη ην πιάηνο ηεο ηάμεο ζηελ νπνία αλήθεη ην 
1i
, νπφηε έρνπκε: 

1 1

10 14
60 (50 36) 60 64.6

2 30 3
i

i

N
M a F

f
 

 

o Όηαλ ε θαηαλνκή ζπρλνηήησλ είλαη αζπλερήο. 

 

Γηα ηνλ ππνινγηζκφ ηεο δηακέζνπ φηαλ ε θαηαλνκή παξνπζηάδεη ζπρλφηεηεο αιιά φρη 

ηάμεηο, θάλνπκε ηηο παξαθάησ ελέξγεηεο: 

 ρεκαηίδνπκε ηε δεμηφζηξνθε αζξνηζηηθή ζεηξά ζπρλνηήησλ (Fi) 

 Πξνζδηνξίδνπκε ηελ ηηκή Ν/2, φπνπ Ν ην ζχλνιν ησλ ζπρλνηήησλ. 

 Ζ ηηκή Ν/2 πεξηέρεηαη αλάκεζα ζε δπν δηαδνρηθνχο φξνπο ηεο αζξνηζηηθήο 

ζεηξάο (Fi), δειαδή κεηαμχ 
1iF  θαη 

1( / 2i i iF F N F . Ζ ηηκή ηεο 

κεηαβιεηήο πνπ αληηζηνηρεί ζηελ ηηκή (Fi) είλαη ε ηηκή ηεο δηακέζνπ, δειαδή 

Μ = ix . 
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Έλα θείκελν ππαγνξεχηεθε ζε 100 καζεηέο. Ο αξηζκφο ησλ νξζνγξαθηθψλ ζθαικάησλ δίλεηαη 

ζην πίλαθα πνπ αθνινπζεί. 

Πίλαθαο  

Αξηζκνο ζθαικάησλ(
ix ) Αξηζκφο καζεηψλ(

if ) Γεμηφζηξνθε αζξνηζηηθε ζεηξα(Fi) 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

12 

27 

29 

19 

8 

4 

1 

12 

39 

68 

87 

95 

99 

100 

χλνιν 100  

 

Εεηείηαη ε δηάκεζνο. 

Λχζε: 

Γηα ηνλ ππνινγηζκφ ηεο δηακέζνπ, γλσξίδνληαο φηη ε θαηαλνκή είλαη αζπλερήο: α) ζρεκαηίδνπκε 

ηελ αζξνηζηηθή ζεηξά Fi, β) ππνινγίδνπκε ηελ ηηκή Ν/2=100/2=50 θαη γ) παξαηεξνχκε φηη ε ηηκή 

Ν/2=50 βξίζθεηαη αλάκεζα ζηνπο αξηζκνχο 39 θαη 68 ηεο αζξνηζηηθήο ζεηξάο. Ο κεγαιχηεξνο 

αξηζκφο (68) αληηζηνηρεί ζηελ ηηκή ηεο κεηαβιεηήο x=2, επνκέλσο Μ=2. 

 

III Δπηθξαηνχζα ηηκή 

Δπηθξαηνχζα ηηκή νλνκάδεηαη εθείλε ε ηηκή ηεο κεηαβιεηήο πνπ παξνπζηάδεη ηε κεγαιχηεξε 

ζπρλφηεηα, ρξεζηκνπνηείηαη γηα λα δειψζεη ηελ θεληξηθή ηάζε ησλ δεδνκέλσλ θαη νξίδεηαη σο ε 

ηηκή πνπ εκθαλίδεηαη κε ηε κεγαιχηεξε ζπρλφηεηα θαη ζπκβνιίδεηαη κε oM . Αλ ππάξρνπλ πάλσ 

απφ κηα ηέηνηεο ηηκέο, ηφηε φιεο ζεσξνχληαη επηθξαηνχζεο ηηκέο. Δίλαη θαλεξφ πσο ε 

επηθξαηνχζα ηηκή δελ έρεη λφεκα φηαλ ην δείγκα δελ απνηειείηαη απφ δηαθεθξηκέλεο 

επαλαιακβαλφκελεο ηηκέο. 
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Ζ επηθξαηνχζα ηηκή ππνινγίδεηαη απφ ηνλ ηχπν : 

1
1

1 2

*
o iM  

Όπνπ :  

1i
 ην θαηψηεξν φξην ηεο ηάμεο ζηελ νπνία αλήθεη ν κεγαιχηεξνο αξηζκφο     ζπρλνηήησλ 

ζην πιάηνο ηεο ηάμεο. 

1
 ε δηαθνξά κεηαμχ ηεο κέγηζηεο ζπρλφηεηαο θαη ηεο πξνεγνχκελεο 

2
 ε δηαθνξά κεηαμχ ηεο κέγηζηεο ζπρλφηεηαο θαη ηεο επνκελεο 

Παξάδεηγκα 

Γίλεηαη ε θαηαλνκή εκεξνκηζζίσλ ζε επξψ 100 ππαιιήισλ κηαο επηρείξεζεο. 

Πίλαθαο  

Ζκεξνκίζζηα (ζε επξψ) πρλφηεηεο(
if ) 

30-40 

40-50 

50-60 

60-70 

70-80 

80-90 

90-100 

5 

12 

19 

30 

17 

10 

7 

χλνιν 100 

 

Να ππνινγηζηεί ε επηθξαηνχζα ηηκή θαη λα εξκελεπηεί ε ζεκαζία ηεο. 

Λχζε: 

Παξαηεξνχκε φηη ε κεγαιχηεξε ζπρλφηεηα (30) αληηζηνηρεί ζηελ ηάμε 60-70, επνκέλσο 

κπνξνχκε λα ζέζνπκε δ=10, 1i =60, 
1
=11, 2 =13 
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Οπφηε: 

1
1

1 2

11
60 10 64.58

11 13
o iM a επξψ. 

Λέγνληαο φηη επηθξαηέζηεξν εκεξνκίζζην είλαη 64,58 επξψ, ελλννχκε φηη, αλάκεζα ζηνπο 

εξγάηεο πνπ εξγάδνληαη ζηελ επηρείξεζε, απηνί πνπ παίξλνπλ ην εκεξνκίζζην ησλ 64,58 επξψ 

είλαη θαη νη πεξηζζφηεξνη. 

Γχν πιενλεθηήκαηα έρεη ε επηθξαηνχζα ηηκή ζε ζρέζε κε ηα άιια πεξηγξαθηθά κέηξα: 

o Μπνξεί λα ππνινγηζηεί θαη γηα θαηαλνκέο πνπ είλαη αλνηρηέο πξνο ηα πάλσ ή 

πξνο ηα θάησ. 

o Μπνξεί λα ρξεζηκνπνηεζεί θαη ζε νλνκαζηηθά δεδνκέλα. 

 

Μεηνλέθηεκα επηθξαηνχζαο ηηκήο: 

- Μπνξεί λα βξεζεί κφλν γηα κνλνθφξπθεο θαηαλνκέο. 

 

ρέζε κεηαμχ αξηζκεηηθνχ κέζνπ, δηακέζνπ θαη επηθξαηνχζαο ηηκήο. 

 

Γηα έλαλ πιεζπζκφ, ν ζπκβνιηζκφο είλαη: 

 Αξηζκεηηθφο Μέζνο       κ 

 Γηάκεζνο                        Μ 

 Δπηθξαηνχζα Σηκή       
OM  

 

Γηα ην δείγκα ν αληίζηνηρνο ζπκβνιηζκφο είλαη: 

 Αξηζκεηηθφο Μέζνο       X  

 Γηάκεζνο                        m 

 Δπηθξαηνχζα Σηκή          t 
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Γεληθά γηα έλαλ πιεζπζκφ ηζρχεη: 

 Όηαλ κ = 
OM =Τ, ηα δεδνκέλα πξνέξρνληαη απφ κηα ζπκκεηξηθή θαηαλνκή. 

 Όηαλ έρσ ζεηηθή αζπκκεηξία, ηζρχεη κ >
OM >Τ. 

 Όηαλ έρσ αξλεηηθή αζπκκεηξία, ηζρχεη αληίζηξνθα κ <
OM <Τ. 

 

Γηα κηα θαηαλνκή κε κηθξή ή κέηξηα αζπκκεηξία ηζρχεη ν εκπεηξηθφο ηχπνο: 

3( ) 3 2 .X X m m X  

Μπνξεί λα ρξεζηκνπνηεζεί, αλ γλσξίδσ ην κέζν θαη ηε δηάκεζν. 

 

Γηαθνξά κέζεο ηηκήο θαη δηακέζνπ 

Σφζν ε κέζε ηηκή φζν θαη ε δηάκεζνο απνηεινχλ κέηξα ζέζεο ηνπ θέληξνπ ηεο θαηαλνκήο. Ζ 

κέζε ηηκή εθθξάδεη ην ζεκείν ηζνξξνπίαο ηνπ ηζηνγξάκκαηνο, ελψ ε δηάκεζνο είλαη ε ηηκή πνπ 

αθήλεη κηζέο παξαηεξήζεηο αξηζηεξά ηεο (κηθξφηεξεο απφ απηήλ) θαη κηζέο δεμηά ηεο 

(κεγαιχηεξεο απφ απηήλ). 

ηνλ ππνινγηζκφ ηεο κέζεο ηηκήο ζπλεηζθέξνπλ κε ηελ ίδηα βαξχηεηα φιεο νη παξαηεξήζεηο, 

ελψ ζηνλ ππνινγηζκφ ηεο δηάκεζνπ ρξεζηκνπνηνχκε ηελ παξαηήξεζε (ή ηηο παξαηεξήζεηο αλ 

έρνπκε άξηην αξηζκφ παξαηεξήζεσλ) πνπ βξίζθνληαη αθξηβψο ζην κέζν ησλ δηαηεηαγκέλσλ 

δεδνκέλσλ. Καηά ζπλέπεηα αλ ππάξρνπλ αθξαίεο ηηκέο απηέο επεξεάδνπλ θαηά πνιχ ηελ κέζε 

ηηκή ελψ αθήλνπλ ακεηάβιεηε ηελ δηάκεζν. 

Σέινο, ε ζρεηηθή ζέζε κέζεο ηηκήο ( )X  θαη δηακέζνπ (Μ) κπνξεί λα καο πιεξνθνξήζεη γηα ηελ 

ζπκκεηξία (φηαλ )X  δεμηά αζπκκεηξία (φηαλ )X  θαη αξηζηεξή αζπκκεηξία (φηαλ 

)X  ηεο θαηαλνκήο ησλ δεδνκέλσλ. 
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IV Πνζνζηεκφξηα 

Γηα κηα νινθιεξσκέλε πεξηγξαθή ηεο θαηαλνκήο ηεο ζπλνιηθήο κνλαδηαίαο πηζαλφηεηαο θαηά 

κήθνο ηνπ άμνλα ησλx, ρξεηάδνληαη θαη νξηζκέλα άιια ζεκεία ηνπ πξαγκαηηθνχ άμνλα 

(παξάκεηξνη) γλσζηά σο πνζνζηεκφξηα. 

 

Οξηζκόο. 

Σηκή ηάμεσο k ή k-πνζνζηεκφξην κε 0<k<1 ηεο ηπραίαο κεηαβιεηήο Χ νλνκάδεηαη έλαο 

πξαγκαηηθφο αξηζκφο 
kx  (ζεκείν ηνπ πξαγκαηηθνχ άμνλα) ηέηνηνο ψζηε: 

{ } { }.K kP X x k P X x  

Αλ ε ηπραία κεηαβιεηή Χ είλαη δηαθξηηή (αληίζηνηρα ζπλερήο ), ε ηηκή ηάμεσο kαπηήο είλαη ε 

ηηκή 
ix  ηεο ΤΜΧ, γηα ηελ νπνία ηζρχεη: 

1( ) ( )i iF x k F x . 

(αληίζηνηρα ε ηηκή 
kx  είλαη ξίδα ηεο εμίζσζεο ( )

x

f x dx k  ή ( )KF x k ). 

Γεληθά, ε ηηκή ηάμεσο k δελ νξίδεηαη κνλνζήκαληα θαη ζηε δηαθξηηή ΤΜΧ δελ ππάξρεη πάληνηε. 

ηε ζπλερή ΤΜΧ πνζνζηεκφξηα θάζε ηάμεσο ππάξρνπλ εθφζνλ ε F(x) είλαη γλεζίσο αχμνπζα. 

 

Σα πνζνζηεκφξηα γηα k=25%, 50%, 75% νλνκάδνληαη ηεηαξηεκφξηα θαη ζπκβνιίδνληαη 

αληίζηνηρα σο: 

1Q :(πξψην ηεηαξηεκφξην) 

2Q : (δεχηεξν ηεηαξηεκφξην ή δηάκεζνο) 

3Q : (ηξίην ηεηαξηεκφξην). Οκνίσο νξίδνληαη δεθαηεκφξηα, εθαηνζηεκφξηα θ.ν.θ. 
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Οξηζκόο. 

Ζ δηαθνξά 
3 1Q Q (αληίζηνηρα ν ιφγνο 3 1

2

Q Q
) νλνκάδεηαη ελδνηεηαξηεκνξηαθόπιάηνο 

(αληίζηνηρα ηεηαξηεκνξηαθή απφθιηζε). Καη ηα δπν απηά πνζνηηθά κεγέζε ρξεζηκνπνηνχληαη σο 

κέηξα ηεο κεηαβιεηφηεηαο ηεο θαηαλνκήο. 

 

Σεηαξηεκόξηα  

Όπσο εμεγήζακε, ε δηάκεζνο ρσξίδεη ην ζχλνιν ησλ δεδνκέλσλ ζε δπν ππνζχλνια, ην θαζέλα 

εθ ησλ νπνίσλ πεξηιακβάλεη ην 50% ησλ παξαηεξήζεσλ. 

Δάλ, κε ηελ ίδηα ινγηθή ρσξίζνπκε ην ζχλνιν ησλ ζηαηηζηηθψλ δεδνκέλσλ ζε ηέζζεξα, 

ηζνκεγέζε ππνζχλνια, ηφηε ην θαζέλα απφ ηα ππνζχλνια απηά ζα πεξηιακβάλεη ην 25% ησλ 

ζηαηηζηηθψλ κνλάδσλ. 

1
ν
 ηεηαξηεκόξην 

1( )Q . 

Δίλαη ε ηηκή εθείλε ηεο κεηαβιεηήο θάησ απφ ηελ νπνία βξίζθεηαη ην 25% ηνπ ζπλφινπ ησλ 

παξαηεξήζεσλ θαη επάλσ απφ απηή ην 75% ησλ παξαηεξήζεσλ. 

Γηα ηνλ ππνινγηζκφ ηνπ πξψηνπ ηεηαξηεκνξίνπ δηαθξίλνπκε, φπσο θαη ζηε δηάκεζν, δπν 

πεξηπηψζεηο: 

 Όηαλ ην πιήζνο ησλ παξαηεξήζεσλ δελ εκθαλίδεηαη ζε κνξθή θαηαλνκήο 

ζπρλνηήησλ, ηφηε ε ζέζε ηνπ πξψηνπ ηεηαξηεκνξίνπ θαζνξίδεηαη απφ ηνλ αξηζκφ 

1

4

N
. 

 

 Όηαλ νη ηηκέο ησλ παξαηεξήζεσλ μεπεξλνχλ ηηο 30. 
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Σνπνζεηνχκε ηηο ηηκέο ησλ παξαηεξήζεσλ ζε κνξθή θαηαλνκήο ζπρλνηήησλ θαη κε παξεκβνιή 

ππνινγίδνπκε ηε δηάκεζν κε ηε βνήζεηα ηνπ παξαθάησ ηχπνπ, εθφζνλ ε κεηαβιεηή είλαη 

ζπλερήο. 

1 1 1( )
4

i i

i

N
Q F

f
 

Παξάδεηγκα 

Σα εκεξνκήζζηα ησλ εξγαηψλ κηαο επηρείξεζεο θαηαλέκνληαη φπσο δείρλεη ν θάησζη πίλαθαο: 

Πίλαθαο 

 

Σάμεηο 
if  

iF  

100-110 

110-120 

120-130 

130-140 

140-150 

150-160 

30 

80 

120 

150 

75 

65 

30 

110 

230 

380 

455 

520 

χλνιν 520  

 

Να ππνινγηζηεί ην πξψην ηεηαξηεκφξην. 

Λχζε: 

1 1 1

10 520
120 110 121,66

4 120 4
i i

i

N
Q a F

f
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3
ν
 ηεηαξηεκόξην (

3Q ). 

Ολνκάδεηαη ε ηηκή εθείλε ηεο κεηαβιεηήο θάησ απφ ηελ νπνία βξίζθεηαη ην 75% ηνπ ζπλφινπ 

ησλ παξαηεξεζεσλ θαη επάλσ απφ απηή ην 25%. Γηαθξίλνπκε δπo πεξηπηψζεηο: 

 Όηαλ ην πιήζνο ησλ παξαηεξήζεσλ είλαη κηθξφ. Σνηε ε ζέζε ηνπ ηξίηνπ ηεηαξηεκνξίνπ 

θαζνξίδεηαη απφ ηνλ αξηζκφ: 
3( 1)

4

N
. 

 Όηαλ νη ηηκέο ησλ παξαηεξήζεσλ μεπεξλνχλ ηηο 30. 

Σνπνζεηνχκε απηέο ηηο ηηκέο ζε κνξθή θαηαλνκήο ζπρλνηήησλ θαη εθαξκφδνπκε ηνλ παξαθάησ 

ηχπν: 3 1 1

3
( )

4
i i

i

N
Q F

f
. 

Παξάδεηγκα 

Σν χςνο ζε εθαηνζηά ηεο βξνρφπησζεο πνπ παξαηεξήζεθε θαηά ην κήλα Γεθέκβξην ηνπ 1976 

ζε 132 βαζκνχο είρε φπσο δείρλεη ν παξαθάησ πίλαθαο. 

Σάμεηο 
if  

iF  

20-25 

25-30 

30-35 

35-40 

40-45 

45-50 

50-55 

55-60 

2 

10 

25 

50 

20 

12 

8 

5 

2 

12 

37 

87 

107 

119 

127 

132 

χλνιν 132  
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Να ππνινγηζηεί ην ηξίην ηεηαξηεκφξην. 

Λχζε: 

3 1 1

3 5 132*3
40 87 43

4 20 4
i i

i

N
Q a F

f
 

 

2
ν
 ηεηαξηεκόξην (

2Q ). 

Δπεηδή ν ηχπνο ηεο δηακέζνπ είλαη ίδηνο κε ηνλ ηχπν ηνπ 2  ηεηαξηεκνξίνπ :  

1 1 2
2

i i

i

M a F Q
f

 

Άξα : 

Το 2
ο
 ηεηαρηημόριο ζσμπίπηει με ηη διάμεζο. 

Γεθαηεκόξηα-Δθαηνζηεκόξηα. 

Δάλ ην πιήζνο ησλ ζηαηηζηηθψλ δεδνκέλσλ είλαη κεγάιν, ελδηαθέξνλ παξνπζηάδεη πνιιέο θνξέο 

ν ππνινγηζκφο θαη άιισλ παξακέηξσλ ζέζεσο εθηφο απφ ηε δηάκεζν Μ θαη ηα δπν ηεηαξηεκφξηα 

1Q  θαη 
3Q . Οη παξάκεηξνη απηέο  είλαη ηα δεθαηεκφξηα 

kD  θαη ηα εθαηνζηεκφξηα 
kC . 

Δάλ ρσξίζνπκε ην πιήζνο ησλ (δηαηεηαγκέλσλ θαηά ηάμε απμαλφκελνπ κεγέζνπο) δεδνκέλσλ, 

ζε 10 δηαδνρηθά ππνζχλνια, ην θάζε έλα απφ ηα ππνζχλνια απηά ζα πεξηιακβάλεη ην 10% ησλ 

φξσλ ηεο ζεηξάο (ή θαηαλνκήο). 

 Σν πξψην δεθαηεκφξην 1D  βξίζθεηαη ζηελ ζέζε θάησ απφ ηελ νπνία ππάξρεη ην 10% ησλ φξσλ 

θαη πάλσ απφ ηελ νπνία, ην ππφινηπν 90% ησλ φξσλ. Οκνίσο ην 
2D βξίζθεηαη ζηελ ζέζε θάησ 

απφ ηελ νπνία ππάξρεη ην 20% ησλ φξσλ θαη πάλσ απφ ηελ νπνία ην ππφινηπν 80% θ.ν.θ. 

Σα δεθαηεκφξηα είλαη ζπλνιηθά ελλέα, κε ηειεπηαίν (κεγαιχηεξν) ην 
9D . Γειαδή 

kD , 

k=1,2,3,…,9. 
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χκθσλα κε ηα παξαπάλσ, ν γεληθφο ηχπνο ππνινγηζκνχ ησλ δεθαηεκνξίσλ κηαο θαηαλνκεο, 

είλαη: 

1 1

*
( )

10
k i i

i

k N
D d F

f
 

Όπνπ k=1,2,3,…,9. 

Παξάδεηγκα 

αξάληα καζεηέο έιαβαλ ηνπο βαζκνχο πνπ δείρλεη ν παξαθάησ πίλαθαο ζε έλα test εμππλάδαο. 

Πίλαθαο  

Σάμεηο (
if ) (

iF ) 

30-40 

40-50 

50-60 

60-70 

70-80 

80-90 

90-100 

2 

5 

7 

8 

4 

8 

6 

2 

7 

14 

22 

26 

34 

40 

χλνιν 40  

 

Να ππνινγηζηεί ην 6
ν
 δεθαηεκφξην. 

Λχζε: 

Δθαξκφδνπκε ηνλ ηχπν: 

6 1 1

6 10
( ) 70 (24 22) 75

10 4
i i

i

N
D d F

f
 

Με εληειψο αλάινγν ηξφπν ππνινγίδνπκε ηα εθαηνζηεκφξηα κηαο θαηαλνκήο, ρσξίδνληαο ην 

πιήζνο ησλ φξσλ ζε 100 ηζνπιεζή ππνζχλνια. 
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Ο γεληθφο ηχπνο ππνινγηζκνχ ηνπ θάζε εθαηνζηεκνξίνπ είλαη: 

1 1

*
( )

100
k i i

i

k N
C d F

f
. 

Παξάδεηγκα 

Σν χςνο ζε εθαηνζηά ηεο βξνρφπησζεο πνπ παξαηεξήζεθε θαηά ην κήλα Ννέκβξην ηνπ 1973 ζε 

100 ζηαζκνχο είρε σο εμήο: 

Πίλαθαο  

Σάμεηο (
if ) (

iF ) 

0-10 

10-20 

20-30 

30-40 

40-50 

50-60 

60-70 

70-80 

80-90 

90-100 

17 

16 

14 

15 

12 

10 

9 

4 

2 

1 

17 

33 

47 

62 

74 

84 

93 

97 

99 

100 

χλνιν 100  

 

Να ππνινγηζηεί ην 5
ν
 εθαηνζηεκφξην. 

Λχζε: 

5 1 1

5 10
( ) 0 (5 0) 2.94
100 17

i i

i

N
C d F

f
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*Παξαηήξεζε 

Όινη νη ηχπνη ππνινγηζκνχ ηεο δηάκεζνπ θαη ησλ ηεηαξηεκνξίσλ, δεθαηεκνξίσλ θαη 

εθαηνζηεκνξίσλ κηαο θαηαλνκήο, έρνπλ γεληθά, ηελ ίδηα «δνκή». Σν κφλν ζεκείν ζην νπνίν 

δηαθέξνπλ είλαη ν κεησηένο ζηελ παξέλζεζε, ν νπνίνο θαζνξίδεη θαη ηελ ζέζε πνπ έρεη ε 

δεηνχκελε παξάκεηξνο, κέζα ζην πιήζνο ησλ ζηαηηζηηθψλ δεδνκέλσλ, πνπ κειεηάκε. 

Ζ παξαηήξεζε απηή, καο νδεγεί ζην ζπκπέξαζκα, φηη κπνξνχκε λα ππνινγίζνπκε ηελ ηηκή 

νπνηνπδήπνηε φξνπ κηαο θαηαλνκήο, ρσξίο ν φξνο απηφο ππνρξεσηηθά λα είλαη ε δηάκεζνο ή 

θάπνην ηεηαξηεκφξην δεθαηεκφξην ή εθαηνζηεκφξην. 
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6.  ΓΗΑΠΟΡΑ 

6.1 ΔΝΝΟΗΑ ΣΖ ΓΗΑΠΟΡΑ 

Ο κέζνο αξηζκεηηθφο , ν κέζνο γεσκεηξηθφο, ε δηάκεζνο, ε επηθξαηνχζα ηηκή θαη ηα ππφινηπα 

άιια κέηξα ηα νπνία εμεηάδνπκε έρνπλ σο αληηθεηκεληθφ ζθνπφ λα αληηπξνζσπεχνπλ έλα 

πιεζπζκφ κε κηα κφλν παξάκεηξν, ε νπνία καο δίλεη ην ζεκείν ζην νπνίν ηείλνπλ λα 

ζπγθεληξσζνχλ νη ηηκέο ηεο κεηαβιεηήο ηνπ πιεζπζκνχ πνπ εξεπλνχκε. 

 Ζ αληηπξνζψπεπζε φκσο ελφο πιεζπζκνχ κε κηα απφ ηηο πην πάλσ παξακέηξνπο έρεη αμία 

εθφζνλ ν πιεζπζκφο παξνπζηάδεη κεγάιε νκνηνγέλεηα. Αληίζεηα, αλ ν πιεζπζκφο παξνπζηάδεη 

κεγάιε αλνκνηνγέλεηα, ηφηε ηα κέηξα ηεο θεληξηθήο ηάζεο θαη ζέζεο ζα πξέπεη λα κε 

ρξεζηκνπνηνχληαη σο αληηπξνζσπεπηηθνί αξηζκνί ελφο πιεζπζκνχ. 

Ο βαζκφο θαηά ηνλ νπνίν νη δηάθνξεο ηηκέο ελφο πιεζπζκνχ ηείλνπλ λα είλαη δηεζπαξκέλεο γχξσ 

απφ ηνλ κέζν αξηζκεηηθφ νλνκάδεηαη δηαζπνξά. 

   Τπνζέηνπκε φηη νη κεηαβιεηέο Υ θαη Τ παίξλνπλ ηηο ηηκέο: 

ix :10,40,43,46,47,48,50,50,52,52,54 

iy :7,14,15,23,38,48,50,50,75,85,90 

 

 Παξαηεξνχκε φηη θαη ζηηο δπν κεηαβιεηέο ν κέζνο αξηζκεηηθφο είλαη 45 θαη ε δηάκεζνο 48, ε 

κηα φκσο κεηαβιεηή έρεη δηάθνξε κνξθή απφ ηελ άιιε. 

ηε κεηαβιεηή Υ νη ηηκέο ησλ παξαηεξήζεσλ θπκαίλνληαη κέζα ζηνπο αξηζκνχο 10 θαη 45, ελψ 

ζηε κεηαβιεηή Τ νη ηηκέο θπκαίλνληαη αλάκεζα ζηνπο αξηζκνχο 7 θαη 90. 

Δπνκέλσο, νη πιεξνθνξίεο πνπ καο δίλνπλ νη παξάκεηξνη πνπ ραξαθηεξίδνπλ ηελ ηάζε θαη νη 

παξάκεηξνη πνπ ραξαθηεξίδνπλ ηε ζέζε κηαο θαηαλνκήο είλαη αλεπαξθείο, γηαηί δε καο δίλνπλ 

ελδείμεηο γηα ηνλ ηξφπν ζπγθέληξσζεο ησλ ηηκψλ ηεο κεηαβιεηήο γχξσ απφ ηνπο θεληξηθνχο 

κέζνπο φξνπο θαη, γηα ην ιφγν απηφ, είλαη αλαγθαία ε ρξεζηκνπνίεζε ελφο δείθηε πνπ καο δίλεη 

ην βαζκό ζπγθέληξωζεο ήδηαζπνξάο ησλ ηηκψλ ηεο κεηαβιεηήο απφ ην κέζν αξηζκεηηθφ. Ζ 
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παξάκεηξνο πνπ καο πιεξνθνξεί αλ νη ηηκέο ησλ παξαηεξήζεσλ είλαη ζπγθεληξσκέλεο ή 

δηαζθνξπηζκέλεο ζε ζρέζε κε ην κέζν αξηζκεηηθφ νλνκάδεηαη δηαζπνξά ήδηαθύκαλζε.  

 

6.2 Μέηξα Γηαζπνξάο  

Σα κέηξα δηαζπνξάο πνπ ζπλήζσο ρξεζηκνπνηνχκε ζηελ ηαηηζηηθή είλαη: ην εχξνο κεηαβνιήο, 

ην εκηελδνηεηαξηεκνξηαθφ εχξνο, ε κέζε απφθιηζε, ε ηππηθή απφθιηζε θαη ν ζπληειεζηήο 

κεηαβιεηφηεηαο. 

 

6.2.1 ΣΟ ΔΤΡΟ ΜΔΣΑΒΟΛΖ 

Δίλαη κηα παξάκεηξνο πνπ καο δίλεη ηε δηαθνξά αλάκεζα ζηε κεγαιχηεξε θαη κηθξφηεξε ηηκή 

κηαο ζεηξάο παξαηεξήζεσλ. Πρ ε κέζε εκεξήζηα ζεξκνθξαζία ζε 18 πφιεηο ηεο ρψξαο ζηηο 25 

Απγνχζηνπ ηνπ 1978 είρε σο εμήο: 19,20,20,23,24,24,25,25,26,28,29,30,31,32,33,34,35. Σν 

εχξνο κεηαβνιήο ησλ πην πάλσ παξαηεξήζεσλ ζα είλαη ε δηαθνξά αλάκεζα ζηε κεγαιχηεξε θαη 

κηθξφηεξε ζεξκνθξαζία, δειαδή:  

R = M-E = 35-19 = 16 

Ζ παξάκεηξνο φκσο απηή δελ είλαη ηθαλνπνηεηηθή, γηαηί εμαξηάηαη κφλν απφ ηηο αθξαίεο ηηκέο 

ηεο ζεηξάο ησλ παξαηεξήζεσλ πνπ καο δφζεθε. Αλ φκσο νη δπν αθξαίεο ηηκέο είλαη αξθεηά 

απνκαθξπζκέλεο απφ ηα ζχλνια ησλ άιισλ παξαηεξήζεσλ, καο δίλνπλ ςεχηηθε εηθφλα ηεο 

έληαζεο ηεο δηαζπνξάο. 

Σν εχξνο κεηαβνιήο ρξεζηκνπνηείηαη θπξίσο ζηε Μεηεσξνινγία θαη ζηα ρξεκαηηζηήξηα. 

 

6.2.2Δλδνηεηαξηεκνξηαθό εύξνο. 

Δίλαη ε δηαθνξά ηνπ πξψηνπ ηεηαξηεκνξίνπ 
1Q  απφ ην ηξίην ηεηαξηεκφξην 3Q . ην κεηαμχ ηνπο 

δηάζηεκα πεξηιακβάλεηαη ην 50% ηνπ δείγκαηνο. Δπνκέλσο, φζν κηθξφηεξν ζα είλαη απηφ ην 

δηάζηεκα, ηφζν κεγαιχηεξε ζα είλαη ε ζπγθέληξσζε ησλ ηηκψλ θαη άξα κηθξφηεξε ε δηαζπνξά 
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ησλ ηηκψλ ηεο κεηαβιεηήο. Σν κηζφ ηεο δηαθνξάο 
3 1Q Q  είλαη ην ιεγφκελν 

εκηελδνηεηαξηεκνξηαθφ εχξνο θαη ζπκβνιίδεηαη κεQ, δειαδή: 

3 1

2

Q Q
Q  

Σν Q κεηξηέηαη κε ηηο ίδηεο κνλάδεο ηεο κεηαβιεηήο θαη δελ εμαξηάηαη απφ φιεο ηηο ηηκέο, αιιά 

κφλν απφ εθείλεο πνπ πεξηιακβάλνληαη ζηνλ ππνινγηζκφ ησλ 
1Q  θαη 

3Q . 

Παξάδεηγκα 

ηνλ παξαθάησ πίλαθα δίλεηαη ε θαηαλνκή θαηά ειηθία ηνπ ειιεληθνχ πιεζπζκνχ ζε 10εηείο 

νκάδεο ειηθηψλ, ζχκθσλα κε ηελ απνγξαθή ηνπ 1971. 

Εεηείηαη λα ππνινγηζηεί ην εκηελδνηεηαξηεκνξηαθφ εχξνο. 

Πίλαθαο  

Σάμεηο ειηθηψλ Πνζνζηφ (
if ) iF  

0-10 

10-20 

20-30 

30-40 

40-50 

50-60 

60-70 

70-80 

80-90 

90-100 

17 

16 

14 

15 

12 

10 

9 

4 

2 

1 

17 

33 

47 

62 

74 

84 

93 

97 

99 

100 

χλνιν 100  

 

Λχζε: 

1
ν
 ηεηαξηεκφξην: 
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1 1 1

10
( ) 10 (25 17) 15

4 16
i i

i

N
Q F

f
 

3
ν
 ηεηαξηεκφξην: 

3 1 1

3 10
( ) 50 (75 74) 51

4 10
i i

i

N
Q F

f
 

Σν εκηελδνηεηαξηεκνξηαθφ εχξνο ζα είλαη: 

3 1 51 15
18

2 2

Q Q
Q  

 

6.2.3 ΜΔΖ ΑΠΟΚΛΗΖ 

 Ζ κέζε απφθιηζε νξίδεηαη σο ν κέζνο αξηζκεηηθφο φισλ ησλ δηαθνξψλ ησλ ηηκψλ κηαο 

κεηαβιεηήο απφ ην κέζν αξηζκεηηθφ ηεο κεηαβιεηήο απηήο. 

α)Αηαμηλφκεηεο παξαηεξήζεηο  

ηελ πεξίπησζε αηαμηλφκεησλ ζηνηρείσλ, ε κέζε απφθιηζε δίλεηαη απφ ηνλ ηχπν: 

 

    Μ * Α

| |iX

N
 

Όπνπ νη θάζεηεο γξακκέο ζεκαίλνπλ φηη παίξλνπκε ηελ απφιπηε δηαθνξά αλάκεζα ζηηο ηηκέο ηεο 

κεηαβιεηήο θαη ηνπ κέζνπ αξηζκεηηθνχ θαη Ν ην πιήζνο ησλ παξαηεξήζεσλ ηεο κεηαβιεηήο Υ. 

Π.ρ δίλνληαη νη παξαηεξήζεηο :3,5,7,9,16. 

Ο κέζνο αξηζκεηηθφο ζα είλαη: 

κ = 3+5+7+9+16/5 = 40/5 = 8 
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Ζ κέζε απφθιηζε ζα είλαη : 

Μ*Α

| |iX

N
=

| 3 8 | | 5 8 | | 7 8 | | 9 8 | |16 8 | 18
3.6

5 5
 

  

  

β)Σαμηλνκεκέλα ζηνηρεία ζε κνξθή θαηαλνκψλ ζπρλνηήησλ 

ηελ πεξίπησζε ηαμηλνκεκέλσλ ζηνηρείσλ, ε κέζε απφθιηζε δίλεηαη απφ ηνλ ηχπν: 

 

                                         Μ*Α=

| |i i

i

f X

f

 

ΠΑΡΑΓΔΗΓΜΑ 

ηνλ  παξαθάησ πίλαθα δίλεηαη ε θαηαλνκή ησλ εκεξψλ απνπζίαο 21 εξγαδνκέλσλ ινγσ 

αζζελείαο. 

Σάμεηο fi Κεληξηθέο 

ηηκέο  

Απνθιίζεηο  Απνθιίζεηο  Απνθιίζεηο  

   fixi |xi-κ| fi|xi-κ| 

1 - 3 

3 - 5 

5 - 7 

7 - 9 

9 - 11 

2 

5 

7 

5 

2 

2 

4 

6 

8 

10 

4 

20 

42 

40 

20 

4 

2 

0 

2 

4 

 

8 

10 

0 

10 

8 

χλνιν 21  126  36 
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Να ππνινγηζηεί ε κέζε απφθιηζε. 

Λύζε: 

Ο κέζνο αξηζκεηηθφο είλαη κ = 
126

6
21

i i

i

f X

f

 

Ζ κέζε απφθιηζε ζα είλαη Μ.Α =

| |i i

i

f X

f

=
36

1.7
21

 

Παξαηεξνχκε φηη γηα ηνλ ππνινγηζκφ ηεο κέζεο απφθιηζεο δελ ιακβάλνπκε ππφςε καο ηα 

ζεκεία ησλ απνθιίζεσλ αιιά κνλφ ηηο απφιπηεο ηηκέο ησλ δηαθνξψλ. Απηφ γίλεηαη απφ αλάγθε, 

γηαηί αλ ιάβνπκε ην άζξνηζκα ησλ απνθιίζεσλ κεηαμχ ησλ ηηκψλ κηαο κεηαβιεηήο θαη ηνπ 

κέζνπ αξηζκεηηθνχ, απηφ είλαη πάληνηε κεδέλ, δειαδή: 

( ) * * * 0i iX X  

 

6.2.4 ΓΗΑΚΤΜΑΝΖ ΚΑΗ ΣΤΠΗΚΖ ΑΠΟΚΛΗΖ 

Γηα λα απνθχγνπκε ηε δηαδηθαζία εθείλε θαηά ηελ νπνία δελ ιακβάλνπκε ππφςε ζεκεία ησλ 

αξλεηηθψλ δηαθνξψλ κεηαμχ ηνπ κέζνπ αξηζκεηηθνχ θαη ησλ ηηκψλ ηεο κεηαβιεηήο, κπνξνχκε 

λα πςψζνπκε ηηο δηαθνξέο ζην ηεηξάγσλν γηα λα κελ έρνπκε λα απαζρνιεζνχκε κε ζεηηθά ή 

αξλεηηθά ζεκεία ησλ απνθιίζεσλ. 

Ο κέζνο αξηζκεηηθφο ησλ ηεηξαγψλσλ ησλ απνθιίζεσλ είλαη επίζεο κέηξν δηαζπνξάο θαη 

νλνκάδεηαη δηαθύκαλζε. 

Δπνκέλσο, δηαθχκαλζε ελφο πιήζνπο παξαηεξήζεσλ νλνκάδεηαη ν κέζνο αξηζκεηηθφο ησλ 

ηεηξαγψλσλ ησλ απνθιίζεσλ ησλ ηηκψλ ησλ παξαηεξήζεσλ απφ ηνλ αξηζκεηηθφ κέζν. 
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Ζ δηαθχκαλζε εθθξάδεηαη ζε κνλάδεο, νη νπνίεο είλαη ηα ηεηξάγσλα ησλ αξρηθψλ κνλάδσλ, π.ρ 

αλ ην εηζφδεκα είλαη ζε επξψ, ε δηαθχκαλζε εθθξάδεηαη κε κνλάδα ην επξψ ζην ηεηξάγσλν, 

νκνίσο αλ ε κεηαβιεηή εθθξάδεηαη ζε εθαηνζηά, ε δηαθχκαλζε εθθξάδεηαη ζε εθαηνζηά ζην 

ηεηξάγσλν θ.ι.π. Γηα λα έρνπκε φκσο έλα δείθηε ν φπνηνο λα κεηξά ηε δηαζπνξά θαη λα 

εθθξάδεηαη ζηηο ίδηεο κνλάδεο πνπ εθθξάδεηαη ε κεηαβιεηή καο, παίξλνπκε ηελ ηεηξαγσληθή 

ξίδα ηεο δηαθχκαλζεο. Σν κέηξν απηφ νλνκάδεηαη ηππηθή απόθιηζε θαη είλαη ην κέηξν δηαζπνξάο 

πνπ ρξεζηκνπνηνχκε ζπλήζσο ζηελ πξάμε. 

 Όζν κεγαιχηεξε είλαη ε ηππηθή απφθιηζε, ηφζν κεγαιχηεξε είλαη ε δηαζπνξά ησλ 

παξαηεξήζεσλ απφ ην κέζν αξηζκεηηθφ. 

Γηαθνξά κεηαμύ δηαθύκαλζεο θαη ηππηθήο απόθιηζεο. 

Ζ δηαθχκαλζε είλαη ην ηεηξάγσλν ηεο ηππηθήο απφθιηζεο. πλήζσο ρξεζηκνπνηνχκε ηελ ηππηθή 

απφθιηζε δηφηη απηή εθθξάδεηαη ζηηο κνλάδεο ηεο κεηαβιεηήο, ελψ ε δηαθχκαλζε ζηα 

ηεηξάγσλα ησλ κνλάδσλ απηψλ θαη θαηά ζπλέπεηα δελ είλαη εξκελεχζηκε. 

6.2.4.1 ΤΠΟΛΟΓΗΜΟ ΣΖ ΓΗΑΚΤΜΑΝΖ ΚΑΗ ΣΖ ΣΤΠΗΚΖ ΑΠΟΚΛΗΖ 

   Ζ δηαθχκαλζε ζπκβνιίδεηαη κε 
2
 θαη ε ηππηθή απφθιηζε κε ζ. 

 

α) Αηαμηλφκεηεο παξαηεξήζεηο 

Τπνζέηνπκε φηη έρνπκε  παξαηεξήζεηο 1, 2 ,..., ,...,i Nx x x x , πνπ ν κέζνο αξηζκεηηθφο ηνπο είλαη ν κ. 

   Ζ δηαθχκαλζε ησλ παξαπάλσ παξαηεξήζεσλ δίλεηαη απφ ηνλ ηχπν: 

 

2

2

( )iX
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Καη ε ηππηθή απφθιηζε απφ ηνλ ηχπν: 

 

2

2( )iX

 

 

                     ΠΑΡΑΓΔΗΓΜΑ 

Να ππνινγηζηεί ε δηαθχκαλζε θαη ε ηππηθή απφθιηζε ζηηο παξαθάησ παξαηεξήζεηο: 

 

 :2,3,5,8,12 

Λύζε: 

Δπεηδή νη παξαηεξήζεηο δελ παξνπζηάδνπλ ζπρλφηεηα, ζα ρξεζηκνπνηήζνπκε ηνλ παξαθάησ 

ηχπν γηα ηνλ ππνινγηζκφ ηεο δηαθχκαλζεο: 

2

2

( )iX

 

Τπνινγίδνπκε πξψηα ην κέζν αξηζκεηηθφ: 

 

2 3 5 8 12
6

5

X

 

 

Μεηά ζρεκαηίδνπκε ηνλ πίλαθα 6.2 

 



117 
 

                                                  Πίλαθαο 6.2 

 

xi xi-κ (xi-κ)ηεηξάγσλν 

2 

3 

5 

8 

12 

-4 

-3 

-1 

2 

6 

 

16 

9 

1 

4 

36 

χλνιν  66 

 

Οπφηε έρνπκε:

2

2

( )iX

=
66

13,2
5

 

Ζ ηππηθή απφθιηζε ζα είλαη: 

 

2( )
66

13,2 3,63
5

iX

 

 

β)Οκαδνπνηεκέλεο παξαηεξήζεηο 

 ηελ πεξίπησζε θαηά ηελ νπνία νη παξαηεξήζεηο δίλνληαη ζε κνξθή θαηαλνκήο ζπρλνηήησλ, ε 

δηαθχκαλζε ππνινγίδεηαη κε ηνπο παξαθάησ ηχπνπο: 
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2

2

( )i i

i

f x

f

 

 

2

2 2
i i

i

f x

f

 

 

2

2

2 2
i i i i

i i

f f

f f

 

Παξάδεηγκα 

ηνλ παξαθάησ πίλαθα δίλεηαη ε ηαρχηεηα κε ηελ νπνία 10 απηνθίλεηα πέξαζαλ απφ κηα 

επηθίλδπλε δηαζηαχξσζε. 

 

Πίλαθαο  

Σάμεηο 
if  

0-10 

10-20 

20-30 

30-40 

4 

3 

2 

1 

χλνιν 10 
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Εεηείηαη ε δηαθχκαλζε θαη ε ηππηθή απφθιηζε κε ηξεηο δηαθνξεηηθνχο ηξφπνπο. 

Λχζε: 

1
νο

 ηξφπνο 

Τπνινγηζκφο ηεο δηαθχκαλζεο θαη ηππηθήο απφθιηζεο κε ηνλ ηχπν: 

2

2

( )i i

i

f x

f

 

ρεκαηίδνπκε ηνλ πίλαθα 

Πίλαθαο  

 

Σάμεηο 
if

 

ix

 

ix

 

2( )ix

 

2( )i if x

 

if ix
 

0-10 

10-20 

20-30 

30-40 

4 

3 

2 

1 

5 

15 

25 

35 

-10 

0 

10 

20 

100 

0 

100 

400 

400 

0 

200 

400 

20 

45 

50 

35 

χλνιν 10    1000 150 
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Ο κέζνο αξηζκεηηθφο είλαη: 
150

15
10

 

Ζ δηαθχκαλζε ζα είλαη: 

2

2

( )
1000

100
10

i i

i

f x

f

 

Καη ε ηππηθή απφθιηζε: 

100 10  

2
νο

 ηξφπνο  

Τπνινγηζκφο ηεο δηαθχκαλζεο κε ηνλ ηχπν: 

2

2 2
i i

i

f x

f

 

Πίλαθαο  

 

Σάμεηο  
if

 

ix

 

i if x  2

ix  
2

i if x  

0-10 

10-20 

20-30 

30-40 

4 

3 

2 

1 

5 

15 

25 

35 

20 

45 

50 

35 

25 

225 

625 

1225 

100 

675 

1250 

1225 

χλνιν 10  150  3250 
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150
15

10

i i

i

f x

f

 

Δπνκέλσο: 

2

2 2 23250
15 100

10

i i

i

f x

f

 

Καη 

100 10  

Καη 3
νο

 ηξφπνο  

Τπνινγηζκφο ηεο δηαθχκαλζεο κε ηνλ ηχπν: 

 

2

2

2 2
i i i i

i i

f f

f f

 

ρεκαηίδνπκε ηνλ παξαθάησ πίλαθα: 

Σάμεηο 
ix  

if  
i
 2

i  i if  2

i if  

0-10 

10-20 

20-30 

30-40 

5 

15 

25 

35 

4 

3 

2 

1 

-1 

0 

1 

2 

 

1 

0 

1 

4 

-4 

- 

2 

2 

4 

- 

2 

4 

χλνιν  10   0 10 

 



122 
 

Έηζη: 

2

2

2 2 2

2

10 0
10 100

10 10

i i i i

i i

f f

f f

 

Καη  

100 10 . 

 

6.2.5 ΤΝΣΔΛΔΣΖ ΜΔΣΑΒΛΖΣΗΚΟΣΖΣΑ 

 Ζ ηππηθή απφθιηζε, ε νπνία ζεσξείηαη σο ην θπξίσο ρξεζηκνπνηνχκελν κέηξν γηα ηε κέηξεζε 

ηεο δηαζπνξάο, εθθξάδεηαη ζηηο ίδηεο κνλάδεο κε ηηο νπνίεο εθθξάδεηαη ε ηπραία κεηαβιεηή θαη 

καο δίλεη ηε απφιπηε δηαζπνξά ησλ ηηκψλ ηεο ηπραίαο κεηαβιεηήο απφ ην κέζν αξηζκεηηθφ. 

 Ζ ρξεζηκνπνίεζε φκσο ηεο ηππηθήο απφθιηζεο  θαη ησλ άιισλ κέηξσλ δηαζπνξάο είλαη ζε 

αξθεηέο πεξηπηψζεηο αδχλαηε θαη ζε άιιεο πεξηπηψζεηο πνιχ πεξηνξηζκέλε. Απηφ ζπκβαίλεη 

φηαλ ζέινπκε λα ζπγθξίλνπκε δπν θαηαλνκέο νη νπνίεο εθθξάδνληαη ζε δηαθνξεηηθέο κνλάδεο 

(κέηξα, θηιά, επξψ, εθαηνζηά ,θ.ι.π), ή φηαλ νη κέζνη αξηζκεηηθνί δπν δηαθνξεηηθψλ ηπραίσλ 

κεηαβιεηψλ, έζησ θαη αλ εθθξάδνληαη ζηηο ίδηεο κνλάδεο, δηαθέξνπλ πάξα πνιχ κεηαμχ ηνπο. 

Σφηε ηα κέηξα ηεο απφιπηεο δηαζπνξάο δελ καο εμππεξεηνχλ θαη ρξεζηκνπνηνχκε ηε ζρεηηθή 

δηαζπνξά. Σν βαζηθφ κέηξν ηεο ζρεηηθήο δηαζπνξάο είλαη ζπληειεζηήο κεηαβιεηηθφηεηαο.Ο 

ζπληειεζηήο απηφο είλαη αλεμάξηεηνο απφ ηηο κνλάδεο κέηξεζεο πνπ ρξεζηκνπνηνχκε θαη, 

επνκέλσο, επηηξέπεη ηε ζχγθξηζε ηφζν ησλ νκνεηδψλ φζν θαη ησλ εηεξνεηδψλ θαηαλνκψλ.Ο 

ζπληειεζηήο κεηαβιεηηθφηεηαο δίλεηαη απφ ηνλ ηχπν: 

  

( )CV X       ή        ( ) *100%CV X  
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Παξάδεηγκα: 

Γίλνληαη νη παξαθάησ παξαηεξήζεηο ησλ κεηαβιεηψλ Υ θαη Τ,νη νπνίεο εθθξάδνληαη ζηελ ίδηα 

κνλάδα κέηξεζεο. 

i
 : 44,37,36,46,42 

i
 : 88,79,86,75,84 

Πνηά απν ηηο δχν κεηαβιεηέο παξνπζηάδεη κεγαιχηεξε νκνηνγέλεηα; 

Λχζε 

Απάληεζε ζα δψζεη ν ζπληειεζηήο κεηαβιεηηθφηεηαο. 

Γηα ην ιφγν απηφ ζρεκαηίδνπκε ηνλ παξαθάησ πίλαθα: 

Πίλαθαο 

 

 
i
 

i
 

i
-  2

i  i yy  2

i yy  

 44 88 3 9 6 36 

 37 79 -4 16 -3 9 

 36 86 -5 25 4 16 

 46 75 5 25 -7 49 

 42 82 1 1 0 0 

χλνιν 205 410  76  110 

 

x
=

205

5
=41 

y =
410

5
=82 
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2
=

2

i
=

76

5
=15,2  θαη =3,9 

2

2 110

5

i y

y

y
=22 θαη y =4,69 

Δπνκέλσο, ν ζπληειεζηήο κεηαβιεηηθφηεηαο ζα είλαη : 

3,9
*100% *100% 9,5%

41

x

x

CV x  

4,69
*100% *100% 5,7%

82

y

y

CV y  

Δπνκέλσο ε κεηαβιεηή Τ παξνπζηάδεη ηε κηθξφηεξε δηαζπνξά. 

Άξα, ν ζπληειεζηήο κεηαβιεηηθφηεηαο είλαη ην πειίθν ηεο ηππηθήο απφθιηζεο κηαο θαηαλνκήο 

πξνο ηνλ αξηζκεηηθφ κέζν απηήο θαη εθθξάδεη ηελ ηππηθή απφθιηζε σο πνζνζηφ επί ηηο εθαηφ 

ηνπ κέζνπ αξηζκεηηθνχ κ. 
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7. ΑΤΜΔΣΡΗΑ – ΚΤΡΣΧΖ 

7.1 Μέηξα ινμόηεηαο ή αζπκκεηξίαο  

I. πληειεζηήο αζπκκεηξίαο ηνπ Pearson 

Ζ θαηαλνκή ελφο πιεζπζκνχ κπνξεί λα είλαη είηε ζπκκεηξηθή είηε κε ζπκκεηξηθή. 

ηελ πξψηε πεξίπησζε ε θνξπθή, ε δηάκεζνο θαη ε κέζε ηηκή ζπκπίπηνπλ. ηηο άιιεο 

πεξηπηψζεηο έλα απφ ηα ηκήκαηα ζηα νπνία ρσξίδεη ηελ θαηαλνκή ε θνξπθή πεξηέρεη 

πεξηζζφηεξεο παξαηεξήζεηο, θαζψο επίζεο θαη ε δηάκεζνο θαη ε κέζε ηηκή, βξίζθνληαη δεμηά ηεο 

θνξπθήο θαη ζηελ πεξίπησζε απηή κάιηζηα ηζρχεη 
0M x x , θαη ε αξλεηηθή αζπκκεηξία 

ζηελ νπνία νη πεξηζζφηεξεο παξαηεξήζεηο, φπσο ε δηάκεζνο θαη ε κέζε ηηκή, βξίζθνληαη 

αξηζηεξά ηεο θνξπθήο θαη ζηελ πεξίπησζε απηή κάιηζηα ηζρχεη 
0x x M .  

αλ αξηζκεηηθφ κέηξν θαζνξηζκνχ ηεο αζπκκεηξίαο ην ζπλεζέζηεξν είλαη ν ζπληειεζηήο 

αζπκκεηξίαο ηνπ Pearson: 

0
k

M
s . 

Άιινο δείθηεο αζπκκεηξίαο δίλεηαη απφ ηνλ ηχπν: 

3 1

3 1

  (Γείθηεο ηνπ Bowley)k

Q M M Q
s

Q M M Q  

Ζ ηηκή ηνπ Sk θπκαίλεηαη αλάκεζα ζην -1 θαη +1, δειαδή: 

1 1kS  

Με ην Sk=0 ε θαηαλνκή είλαη ζπκκεηξηθή, φζν δε ε ηηκή ηνπ Sk απνκαθξχλεηαη απφ ην κεδέλ θαη 

ηείλεη πξνο ην 1, ηφζν ε αζπκκεηξία είλαη εληνλφηεξε. Αλ Sk>0, έρνπκε ζεηηθή αζπκκεηξία, 

ελψ αλ Sk<0, έρνπκε αξλεηηθή αζπκκεηξία. 

Αλ ε ηηκή ηνπ Sk είλαη κεηαμχ ηνπ κεδελφο θαη ηνπ 0.1 , ε αζπκκεηξία είλαη κηθξή. 

Μεηαμχ 0.1 θαη 0.3  ε αζπκκεηξία είλαη κέηξηα. 
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Πάλσ απφ ην 0.3  ε αζπκκεηξία είλαη έληνλε. 

Δπίζεο, ε αζπκκεηξία δηαθξίλεηαη ζε ζεηηθή θαη αξλεηηθή. 

ε κηα ζπκκεηξηθή θαηαλνκή, ν κέζνο αξηζκεηηθφο ηζνχηαη κε ηε δηάκεζν θαη ηελ επηθξαηνχζα 

ηηκή θαη ηζρχεη ε ζρέζε 
1 3 2Q Q M

 

7.2 Μέηξα Κύξησζεο  

I. πληειεζηήο Κχξησζεο. 

Ζ θχξησζε ραξαθηεξίδεη ηελ αηρκεξφηεηα ηεο θακπχιεο κηαο θαηαλνκήο. 

Με βάζε ηελ θχξησζε, νη θαηαλνκέο δηαθξίλνληαη ζε: 

• ιεπηφθπξηεο 

• κεζφθπξηεο 

• πιαηχθπξηεο 

Ο ζπληειεζηήο θχξησζεο β2 νξίδεηαη απφ ηε ζρέζε 

 

4

4

1

2 4
1

1 1

n
i

n
ii

i

x x

sx x

n s n s
 

Παξαηεξνχκε θαη πάιη φηη αλ  

 i
i

x x
z

s
 

είλαη νη ηππνπνηεκέλεο ηηκέο πνπ αληηζηνηρνχλ ζηα δεδνκέλα, ηφηε  

 
4

2

1

1 n

i

i

z
n

 

Γηα νκαδνπνηεκέλα δεδνκέλα, ν ζπληειεζηήο θχξησζεο β2 γξάθεηαη  

 

4

1
2 4

( )
1

k

i i

i

f w x

n s  

 

Έλαο αθφκε ηχπνο γηα ην βαζκφ θχξησζεο δίλεηαη απν ηνλ Pearson: 
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4

2 2

2

 ή 4
2 4

 

Ο βαζκφο θχξησζεο δίλεηαη επίζεο θαη απφ ηνλ ηχπν ηνπ Fisher: 

4
2 2 4

3 3  

Καη ν νπνίνο γηα κεζφθπξηε θακπχιε είλαη 0. 

• ε αληίζεζε κε ην ζπληειεζηή αζπκκεηξίαο, ν ζπληειεζηήο θχξησζεο παίξλεη κφλν ζεηηθέο 

ηηκέο. 

 Γηα κεζφθπξηεο θαηαλνκέο, φπσο π.ρ. ε θαλνληθή, ηζρχεη β2 = 3. 

 Όηαλ ε ηηκή ηνπ ζπληειεζηή είλαη β2 < 3, ηφηε ε θαηαλνκή είλαη πιαηχθπξηε. 

 Όηαλ ε ηηκή ηνπ ζπληειεζηή είλαη β2 > 3, ηφηε ε θαηαλνκή είλαη ιεπηφθπξηε. 

 

Παξάδεηγκα 

 

Έζησ φηη έρνπκε ηα δεδνκέλα 10, 12, 17, 21, 23, 27, 30 

• Ζ κέζε ηηκή είλαη x = 20. 

• Γηα ηε δηαθχκαλζε θαη ηνπο ζπληειεζηέο αζπκκεηξίαο θαη θχξησζεο, θαηαζθεπάδνπκε ηνλ 

πίλαθα. 

 

 
ix   

ix x   
2

ix x  
3

ix x  
4

ix x  

10 -10 100 -1000 10000 

12 -8 64 -512 4096 

17 -3 9 -27 81 

21 1 1 1 1 

23 3 9 27 81 

27 7 49 343 2401 

30 10 100 1000 10000 
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Απφ ηνλ πίλαθα, βξίζθνπκε φηη 

7
2

1

7
3

1

7
4

1

332

168

26660

i

i

i

i

i

i

x x

x x

x x

 

πλεπψο έρνπκε, πξψηα γηα ηε δηαθχκαλζε  

 

7
2

2 1

( )
332

55.33
6 6

i

i

x x

s  

άξα ε ηππηθή απφθιηζε είλαη 

 
2 7.44s s  

Ο ζπληειεζηήο αζπκκεηξίαο είλαη 

 

3

1
1 3 3

( )
1 1 ( 168)

0.06
7 (7.44)

n

i

i

x x

n s
 

 Σα δεδνκέλα είλαη πηζαλφ λα πξνέξρνληαη απφ θάπνηα ζπκκεηξηθή θαηαλνκή. Ζ κηθξή 

αξλεηηθή αζπκκεηξία ζην δείγκα θαίλεηαη λα νθείιεηαη ζηελ ηπραηφηεηα ηνπ δείγκαηνο. 

 

Ο ζπληειεζηήο θχξησζεο είλαη  

 

4

1
2 4 4

( )
1 1 26660

1.244
7 (7.44)

n

i

i

x x

n s
 

Σα δεδνκέλα πξνέξρνληαη απφ κηα πιαηχθπξηε θαηαλνκή. 

 

Οη ζπληειεζηέο αζπκκεηξίαο θαη θχξησζεο ρξεζηκνπνηνχλ ηα αζξνίζκαηα 

 
3 4

1 1

( )   ,   ( )
n n

i i

i i

x x x x  

Σα αζξνίζκαηα απηά είλαη παξαδείγκαηα ξνπψλ γηα έλα ζχλνιν δεδνκέλσλ. 
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Ρνπέο θαηαλνκήο ζπρλνηήησλ 

 

Ο φξνο ξνπή έρεη εηζαρζεί απφ ηε Μεραληθή, φπνπ ρξεζηκνπνηείηαη γηα ηε κέηξεζε ηεο ηάζεο 

κηαο δχλακεο λα παξάγεη πεξηζηξνθή. 

Ζ δχλακε ηεο ηάζεο απηήο εμαξηάηαη ηφζν απφ ην κέγεζνο ηεο δχλακεο φζν θαη απφ ηελ 

απφζηαζε απφ ηελ αξρή ηνπ ζεκείνπ πάλσ ζην νπνίν  αζθείηαη ε δχλακε. Έηζη, αλ ππνζέζνπκε 

φηη έρνπκε αλαξηήζεη κία νκνηνγελή ζηδεξέληα ξάβδν απφ ην θέληξν βάξνπο ηεο, απηή ζα 

ηζνξξνπεί. Αλ ηψξα, ζε απφζηαζε δχν κνλάδσλ κήθνπο, αλαξηήζνπκε βάξνο π.ρ 5kgr, ζα 

αλαπηπρζεί ξνπή 2 5 10 κνλάδσλ, ε νπνία ζα ηείλεη λα πεξηζηξέθεη ηε ξάβδν γχξσ απφ ην 

ζεκείν εμάξηεζήο ηεο. Γηα λα ηζνξξνπήζεη, ζα πξέπεη λα αλαπηπρζεί κηα ξνπή ίζε θαη αληίζεηε 

κε ηελ πξψηε. 

Απηφ ζα γίλεη αλ, ζε απφζηαζε -1 κνλάδαο κήθνπο, ηνπνζεηήζνπκε βάξνο 10kgr, νπφηε ζα 

αλαπηπρζεί ξνπή 1 10 10  κνλάδεο. 

Αλάινγε είλαη ε ζεκαζία ηεο ξνπήο θαη ζηε ηαηηζηηθή. 

Σν ηζηφγξακκα κηαο θαηαλνκήο κπνξεί λα ζεσξεζεί σο θάηη ην ζηέξεν θαη φηη θάζε ζηήιε ηνπ 

αζθεί πίεζε πάλσ ζηνλ άμνλα ησλ ηεηκεκέλσλ ίζε κε ηελ αληίζηνηρε ηεο ζηήιεο ζπρλφηεηαο. 

Ζ ξνπή θάζε ζηήιεο κεηξηέηαη απφ ην γηλφκελν ηεο ζπρλφηεηαο ηεο ηάμεο θαη ηεο αληίζηνηρεο 

απφζηαζεο απφ ην ζεκείν ηεο κεηαβιεηήο 
ix  , ην νπνίν πήξακε σο αξρή. 

 

Οξηζκφο:Γεληθά ε ξνπή ηάμεο r γχξσ απφ ην ζεκείν x0 κηαο θαηαλνκήο είλαη ην άζξνηζκα  

 
0

1

( )
n

r

i

i

x x

n
 

Γχν εηδηθέο πεξηπηψζεηο είλαη: 

Α. x0 = 0, ηφηε έρνπκε ξνπέο γχξσ απφ ηελ αξρή (γχξσ απφ ην κεδέλ) − ε ξνπή ηάμεο r είλαη  

1

n
r

i

i
r

x

v
n  
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Ζ θαηαλνκή πνπ καο δόζεθε δελ παξνπζηάδεη ζπρλόηεηεο:
 

 

Γηα r = 1, έρνπκε:   1
1

n

i

i

x

v
n

   − ν αξηζκεηηθφο κέζνο 

Γηα r = 2, έρνπκε: 

2

1
2

n

i

i

x

v
n  

Ζ θαηαλνκή παξνπζηάδεη ζπρλόηεηεο: 

 

Γηα r=1, έρνπκε:     

 

1

i i

i

f x

f  

 

Γηα r=2, έρνπκε:  

 

2

2

i i

i

f x

f  

 

Γηα r=3, έρνπκε:  

 

3

3

i i

i

f x

f  

 

Γηα r=t, έρνπκε: 

t

i i

t

i

f x

f
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B. x0 = x, νπφηε έρνπκε ηελ θεληξηθή ξνπή (ξνπή γχξσ απφ ην κέζν) ηάμεο r, 

 
1

1
( )

rn

r i

i

x x
n  

Αλ ε θαηαλνκή δελ παξνπζηάδεη ζπρλόηεηεο: 

Γηα r = 1 παίξλνπκε:  

 
1

1 1

1 1
( ) 0

n n

i i

i i

x x x nx
n n

 

Γηα r = 2 παίξλνπκε: 

  

2

2

1

1
( )

n

i

i

x x
n

 

Γηα r = 3 παίξλνπκε: 

  

3

3

1

1
( )

n

i

i

x x
n

 

Κηι… 

Αλ ε θαηαλνκή παξνπζηάδεη ζπρλόηεηεο: 

Γηα r=1, έρνπκε:  

1

i i

i

f x

f  

Γηα r=2, έρνπκε:   

2

2

i i

i

f x

f  

Γηα r=3, έρνπκε:  

3

3

i i

i

f x

f  
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Γηα r=t, έρνπκε:  

t

i i

t

i

f x

f  

Γηα ηνλ πξαθηηθφ ππνινγηζκφ ησλ ξνπψλ, θάλνπκε αιιαγή ησλ ηηκψλ xiκε ηηο: 

i
i

x
 

Οπφηε απηέο εθθξάδνληαη ζε κνλάδεο ηάμεο δηαζηήκαηνο δ. 

'

1

i i

i

f

f  

2

'

2

i i

i

f

f  
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8.ΒΑΗΚΔ ΑΡΥΔ ΣΖ ΘΔΧΡΗΑ ΣΧΝ ΠΗΘΑΝΟΣΖΣΧΝ 

 

8.1 ΒΑΗΚΔ ΔΝΝΟΗΔ :ΣΤΥΑΗΑ ΠΔΗΡΑΜΑΣΑ-ΓΔΗΓΜΑΣΟΥΧΡΟΗ-

ΔΝΓΔΥΟΜΔΝΑ 

Ζ έλλνηα ηνπ ηπραίνπ πεηξάκαηνο είλαη βαζηθή ζηε ζεσξία ησλ πηζαλνηήησλ. Σν ηπραίν πείξακα 

ζα πξέπεη λα ην αληηδηαζηείινπκε κ‟ απηφ πνπ ζπλήζσο ελλννχκε ζαλ πείξακα. Γηαηζζεηηθά ζαλ 

πείξακα ελλννχκε κηα ελέξγεηα πνπ εθηειείηαη θάησ απφ νξηζκέλεο ζπλζήθεο, κπνξεί λα 

αλαιπζεί νζεζδήπνηε θνξέο θάησ απφ ηηο ίδηεο πάληνηε ζπλζήθεο θαη κεηά ηε ζπκπιήξσζε ηεο 

παξαηεξνχληαη θάπνηα απνηειέζκαηα. Έηζη 300 επξψ θαηαηηζέκελα ζηελ ηξάπεδα κε επηηφθην 

100% πνπ θεθαιαηνπνηνχληαη εηήζηα, γίλνληαη 100(1+α)ⁿ  επξψ ζε n ρξφληα. Δπίζεο αλ 

ζπξψμνπκε έλα αληηθείκελν, απηφ ζα απνθηήζεη θάπνηα επηηάρπλζε. Πεηξάκαηα φπνπ νη γλψζεηο 

ησλ ζπλζεθψλ πνπ εθηεινχληαη καο επηηξέπνπλ λα γλσξίδνπκε πιήξσο ην απνηέιεζκα, 

νλνκάδνληαη αηηηνθξαηηθά. Δλψ ζ‟ αληίζεζε ζαλ ηπραία πεηξάκαηα (η.π.) ζα ραξαθηεξίδνληαη 

εθείλα φπνπ νη γλψζεηο ησλ ζπλζεθψλ πνπ εθηεινχληαη, καο θαζνξίδνπλ έλα ζχλνιν δπλαηψλ 

απνηειεζκάησλ γηα θάζε πείξακα. Σέηνηα κπνξεί λα είλαη: 

 

1. Όηαλ παξαηεξνχκε ην εηζφδεκα ησλ εξγαδνκέλσλ ζε κηα πεξηνρή. 

2. Ζ ηηκή κηαο κεηνρήο θαηά κηα νξηζκέλε ρξνληθή δηάξθεηα. 

3. Ζ πξνηίκεζε ελφο αγνξαζηή γηα έλα πξντφλ. 

4. Ζ θαηαγξαθή ησλ κεληαίσλ εμφδσλ ελφο άηνκνπ γηα ηξνθή ή ςπραγσγία θ.ιπ.  

5. Ζ ξίςε ελφο λνκίζκαηνο. 

6. Οη αξηζκνί ηνπ Λφηην πνπ θιεξψλνληαη θάζε άββαην. 

7.Ζ θαηαγξαθή ησλ ειαηησκαηηθψλ αληηθεηκέλσλ πνπ παξάγνληαη απφ κηα βηνκεραληθή κνλάδα. 

8.Σν πιήζνο ησλ αηφκσλ πνπ θζάλνπλ ζ‟ έλα θαηάζηεκα θ.ιπ. 

9.Ζ δήηεζε ελφο ηχπνπ πνξηνθαιάδαο αλά εβδνκάδα θ.ιπ. 
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Σν ζχλνιν φισλ ησλ δπλαηψλ απνηειεζκάησλ ελφο ηπραίνπ πεηξάκαηνο ζα ην νλνκάδνπκε 

Γεηγκαηνρψξν („ή πιεζπζκφ)θαη ζα ζπκβνιίδεηαη κε Χ. Σα ζηνηρεηά ηνπ Χ ζα ηα νλνκάδνπκε 

δεηγκαηνζεκεία θαη γεληθά έλα ηέηνην ζα ζπκβνιίδεηαη κε ην γξάκκα σ.Καζε σ είλαη ην 

απνηέιεζκα ελφο ηπραίνπ πεηξάκαηνο πνπ εθηειέζηεθε. 

                                                                                             Χ 

 

 

Παξάδεηγκα 8.1.1 

Να βξεζνχλ νη Γεηγκαηνρψξνη ησλ  πξνεγνχκελσλ ηπραίσλ  πεηξακάησλ. 

1)Δδψ βαζηθά είλαη ν Χ=[m,M], φπνπ m ην ειάρηζην θαη  εηζφδεκα πνπ κπνξεί λα παξαηεξεζεί 

ζ‟ απηή ηελ πεξηνρή, θαη Μ ην κέγηζην. 

2)Δδψ, Χ=[0,Μ], φπνπ ην 0 ζα ζεκαίλεη φηη πηψρεπζε ε εηαηξία πνπ έδσζε απηέο ηηο κεηνρέο, Μ 

ε κεγίζηε ηηκή πνπ κπνξεί λα πάξεη απηή ε κεηνρή. 

3)Δδψ, Χ={π,α}, φπνπ π ζεκαίλεη πξνηηκψ ην ελ ιφγσ πξντφλ, ελψ α απνξξίπησ ην ελ ιφγσ 

πξντφλ. ‟ απηφ ην παξάδεηγκα κπνξνχκε λα ζεκεηψζνπκε φηη έλαο Γεηγκαηνρψξνο  κπνξεί λα 

παξαζηαζεί κε δηαθφξνπο ηξφπνπο. Έηζη αλ ζεκεηψζνπκε κε 1 φηαλ ν αγνξαζηήο  πξνηίκα ην ελ 

ιφγσ πξντφλ, θαη φηαλ ην απνξξίπηεη κε 0,ν Γεηγκαηνρψξνο γξάθεηαη Χ={0,1}. 

4) π.ρ. κπνξεί λα είλαη απφ 300 επξψ έσο 440. 

5)Δδψ , Χ={Κ,Γ},φπνπ Κ ζεκαίλεη έξρεηαη θνξψλα, ελψ Γ έξρεηαη γξάκκα. 

Όπσο ζην 3)‟ κπνξνχκε λα αληηζηνηρίζνπκε ζην Κ ην 0,θαη ζην Γ ην 1, θαη λα πάξνπκε S={0,1}. 

6)Δδψ Χ=‟‟ην πιήζνο  φισλ ησλ εμάδσλ πνπ ζρεκαηίδνληαη απφ ην 1 έσο ην 

49‟‟={(ρ1,…,ρ6)‟:φπνπ ρ1,…ρ6 αξηζκνί απφ ην 1 έσο ην 49}. 

 

 ω 
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7)Αλάινγν ηνπ 3)‟ θαη ηνπ 5)‟. 

8)Δδψ , Χ={0,1,2,3,…,Μ},φπνπ,0, ζεκαίλεη θαλέλαο δελ κπαίλεη ζην θαηάζηεκα ,1, έλα άηνκν 

κπαίλεη ζην θαηάζηεκα. 

9)Δδψ , Χ={0,1,2,3,…,Μ}, φπνπ,0,ζεκαίλεη δελ δεηήζεθε θακία πνξηνθαιάδα,1, δεηήζεθε κηα 

πνξηνθαιάδα θ.ιπ. 

Κάζε ππνζχλνιν ηνπ Γεηγκαηηθνχ ρψξνπ Χ ζα νλνκάδεηαη ελδερόκελν, θαη ζα ζπκβνιίδεηαη κε 

θεθαιαία γξάκκαηα. Σα δεηγκαηνζεκεία απφ κνλά ηνπο, ζεσξνχληαη ελδερφκελα θαη κάιηζηα ζα 

θαινχληαη απιά. Πνιιά δεηγκαηνζεκεία καδί καο δίλνπλ ηα ζύλζεηα ελδερόκελα. 

Παξάδεηγκα 8.1.2  

Να βξεζεί ν Γεηγκαηνρψξνο θαηά ηε ξίςε 3 λνκηζκάησλ. Πνηφ είλαη ην ελδερφκελν φηη 

εκθαλίδεηαη ηνπιάρηζηνλ κηα θνξψλα (απφ κηα θαη πάλσ);Πνηφ είλαη ην ελδερφκελν φηη 

εκθαλίδνληαη 2 θνξψλεο θαη έλα γξακκα; Πνηφ είλαη ην ελδερφκελν φηη εκθαλίδνληαη 3 θνξψλεο; 

Απάληεζε:  

Δδψ , Χ={(Κ,Κ,Κ),(Κ,Κ,Γ),(Κ,Γ,Κ,),(Γ,Κ,Κ),(Κ,Γ,Γ),(Γ,Κ,Γ),(Γ,Γ,Κ),(Γ,Γ,Γ)}. 

Αλ ζπκβνιίζνπκε ην ελδερφκελν αθξηβψο 2 θνξψλεο κε Α ηφηε 

Α={(Κ,Κ,Γ),(Κ,Γ,Κ),(Γ,Κ,Κ)} 

Δλψ αλ Β ζπκβνιίδεη ην ελδερφκελν ηνπιάρηζηνλ κηα θνξψλα ηφηε,  

Β={(Κ,Κ,Κ),(Κ,Κ,Γ),(Κ,Γ,Κ,),(Γ,Κ,Κ),(Κ,Γ,Γ),(Γ,Κ,Γ),(Γ,Γ,Κ)}, επίζεο αλ ην ελδερφκελν 

εκθαλίδνληαη 2 θνξψλεο θαη έλα γξάκκα ζπκβνιίδεηαη κε Γ, ηφηε 

Γ={(Κ,Κ,Γ),(Κ,Γ,Κ),(Γ,Κ,Κ)},θαη ηέινο κε 

Δ={(Κ,Κ,Κ)} εκθαλίδνληαη 3 θνξψλεο. 

Σν ηειεπηαίν ελδερφκελν είλαη απιφ, ελψ ηα άιια ζχλζεηα. 
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Θα ιέκε φηη έλα ελδερόκελν Α ζπκβαίλεη  αλ ε εθηέιεζε ηνπ ππφ ζπδήηεζε ηπραίνπ πεηξάκαηνο 

θαηαιήμεη ζε θάπνην δεηγκαηνζεκείν σ έηζη ψζηε ην σ λα βξίζθεηαη ζην Α. ην πξνεγνχκελν 

παξάδεηγκα ζα ιέκε φηη ζπκβαίλεη ην Α, αλ π.ρ. σ=(Κ,Κ,Γ), ή σ=(Γ,Κ,Κ) θ.ιπ. 

Θα ιέκε φηη έλα ελδερόκελν Α δελ ζπκβαίλεη αλ ε εθηέιεζε ηνπ ππφ ζπδήηεζε ηπραίνπ 

πεηξάκαηνο θαηαιήμεη ζε θάπνην σ πνπ δελ βξίζθεηαη ζην Α. Έηζη αλ π.ρ. σ=(Γ,Γ,Γ),ζην 

πξνεγνχκελν παξάδεηγκα θαλέλα απφ ηα ελδερφκελα Α,Β,Γ,Γ,Δ δελ ζπκβαίλεη. Απηφ πνπ 

ζπκβαίλεη ζηελ πξνθεηκέλε πεξίπησζε, είλαη φηη πξαγκαηνπνηνχληαη ηα ζπκπιεξσκαηηθά 

ελδερφκελα ησλ Α,Β,Γ,Γ,Δ πνπ αληίζηνηρα είλαη:  

 

A‟={(K,K,K),(K,Γ,Γ),(Γ,Κ,Γ),(Γ,Γ,Κ),(Γ,Γ,Γ)}, 

Β‟={(Γ,Γ,Γ)}, 

Γ‟={(Κ,Κ,Κ),(Κ,Γ,Γ),(Γ,Κ,Γ),(Γ,Γ,Κ),(Γ,Γ,Γ)}, 

Δ‟={(Κ,Κ,Γ),(Κ,Γ,Κ),(Γ,Κ,Κ),(Κ,Γ,Γ),(Γ,Κ,Γ),(Γ,Γ,Κ),(Γ,Γ,Γ)}. 

 

Σν ελδερφκελν‟‟ εκθαλίδνληαη 4 γξάκκαηα‟‟ δελ πξαγκαηνπνηείηαη πνηέ, αλ εθηειέζνπκε ην 

ηπραίν πείξακα ηνπ πξνεγνχκελνπ παξαδείγκαηνο. Έλα ηέηνην ελδερφκελν ζα ην νλνκάδνπκε 

αδύλαην, θαη ζα ζπκβνιίδεηαη κε ην Ø (ζχκβνιν θελνχ ζπλφινπ), ελψ ην ελδερφκελν‟‟ 

εκθαλίδνληαη νη ηξεηο φςεηο ηξηψλ λνκηζκάησλ‟‟ ζα ζπκβαίλεη πάληνηε θαη είλαη ην βέβαην 

ελδερόκελν πνπ ζην εμήο ζα ζπκβνιίδεηαη φπσο ν Γεηγκαηνρψξνο Χ. 

 

Γεληθά γηα ηα ελδερφκελα ηζρχνπλ φιεο νη πξάμεηο πνπ έρνπκε ζηα ζχλνια. Ο παξαθάησ πίλαθαο 

δίλεη αλαιπηηθά απηέο ηηο ηδηφηεηεο. 
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          Δλδερόκελα Λεθηηθή πεξηγξαθή πκβνιηζκνί κε ζύλνια 

1.Σν ελδερφκελν Α ζπκβαίλεη 

ζίγνπξα. 

2.Σν Α δελ ζπκβαίλεη πνηέ. 

3.Οηαλ ζπκβαίλεη ην Α, 

ζπκβαίλεη θαη ην Β. 

4.Οηαλ ζπκβαίλεη ην Α, 

ζπκβαίλεη θαη ην Β, θαη 

αληίζηξνθα. 

5.Οηαλ ζπκβαίλεη ην Α, δελ 

ζπκβαίλεη θαη ην Β. 

6.Οηαλ δελ ζπκβαίλεη ην Α 

αιιά ζπκβαίλεη ην Β. 

7.πκβαίλεη ην Α φηαλ 

ηνπιάρηζηνλ έλα απφ ηα 

ελδερφκελα Α1,Α2, 

ζπκβαίλεη( ζπκβαίλεη ην Α1 ή 

ην Α2 ή ην Α3 …). 

8.πκβαίλεη ην Α φηαλ φια ηα 

ελδερφκελα 

Α1,Α2,ζπκβαίλνπλ(ζπκβαίλεη 

θαη ην Α1 θαη ην Α2 θαη ην 

Α3…).  

Α είλαη αβέβαην 

ελδερφκελν. 

Α είλαη αδχλαην 

ελδερφκελν. 

Α είλαη κεξηθφ ελδερφκελν 

ηνπ Β. 

Α θαη Β είλαη ηζνδχλακα. 

 

Α θαη Β είλαη μέλα. 

 

Α θαη Β είλαη 

ζπκπιεξσκαηηθά. 

Σν Α είλαη ε έλσζε ησλ 

Α1,Α2,… 

 

 

 

Σν Α είλαη ε ηνκή ησλ 

Α1,Α2,… 

Α=Χ 

 

Α=Ø 

A Β 

 

Α=Β 

 

 

Α∩Β=Ø 

 

Β=Α′ 

 

Α=
1A 2A 3A … 

 

 

 

 

Α= 1A 2A 3A … 
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8.2 ΟΡΗΜΟ ΣΖ ΠΗΘΑΝΟΣΖΣΑ 

Όπσο θαη ζην πξνεγνχκελν εδάθην φηαλ εθηειείηαη έλα ηπραίν πείξακα δελ γλσξίδνπκε 

επαθξηβψο ην απνηέιεζκα απηνχ, παξά έλα ζχλνιν δπλαηψλ απνηειεζκάησλ . Δίλαη θπζηθφ 

επφκελν,ινηπνλ, εθφζνλ έρνπκε δηάθνξα ελδερφκελα ζ‟ απηφ λα ξσηήζνπκε κε πνηα βεβαηφηεηα 

κπνξεί λα ζπκβεί απηφ. Κάζε ελδερφκελν, θπζηθά, κπνξεί λα κελ έρεη ηνλ απηφ βαζκφ 

βεβαηφηεηαο γηα λα πξαγκαηνπνηεζεί. Θα πξνζπαζήζνπκε λα κεηξήζνπκε ηνλ βαζκφ 

βεβαηφηεηαο θάζε ελδερφκελνπ. Απηφ ζα γίλεη κε ηε βνήζεηα κηαο λέαο έλλνηαο πνπ ζα 

εηζάγνπκε, „‟ηελ πηζαλφηεηα „‟ λα ζπκβεί έλα ελδερφκελν, ε νπνία ζα καο δίλεη ην πνζνζηφ 

πξαγκαηνπνίεζεο απηνχ ζην ππφ ζπδήηεζε ηπραίν πείξακα. 

ΚΛΑΗΚΟ ΟΡΗΜΟ ΣΖ ΠΗΘΑΝΟΣΖΣΑ 

Θεσξνχκε φηη ν Γεηγκαηνρψξνο καο έρεη πεπεξαζκέλν ην πιήζνο Γεηγκαηνζεκεία,θαη φηη ην 

θάζε έλα απφ απηά έρεη ηνλ απηφ βαζκφ βεβαηφηεηαο γηα λα πξαγκαηνπνηεζεί. Π.ρ. θαηά ηε ξίςε 

ελφο ηίκηνπ δαξηνχ, ν Γεηγκαηνρψξνο είλαη 

Χ={1,2,3,4,5,6}, θαη εθφζνλ ην δάξη είλαη ηίκην θάζε φςε ηνπ δαξηνχ γηα λα εκθαληζηεί έρεη ηνλ 

απηφ βαζκφ βεβαηφηεηαο.ε ηέηνηεο πεξηπηψζεηο ε πηζαλόηεηαελόο ελδερόκελνπ Α ζα είλαη έλαο 

αξηζκφο, πνπ ζα ζπκβνιίδεηαη κε Ρ(Α), θαη ζα νξίδεηαη σο εμήο:  

Ρ(Α)=
επλντθέο πεξηπηψζεηο γηα λα πξαγκαηνπνηεζεί ην Α

ζχλνιν φισλ ησλ δπλαηψλ απνηειεζκάησλ
. 

Έηζη ζηελ πεξίπησζε ηεο ξίςεο ελφο δαξηνχ αλ ζέινπκε λα βξνχκε ηελ πηζαλφηεηα ηνπ 

ελδερφκελνπ Α= λα έξζεη δπγφο αξηζκφο ={2,4,6}, έρνπκε 

Ρ(Α)=
3 1

6 2
. 

Παξάδεηγκα 8.2.1 

Ο δηεπζπληήο κηαο εηαηξείαο ζέιεη λα πξνζιάβεη ζ‟απηή δπν άηνκα,απν ηα ηέζζεξα πνπ έρνπλ 

θάλεη αίηεζε. Αλ ζεσξήζνπκε φηη δελ είλαη ζε ζέζε λα απνθαζίζεη ζσζηά,θαη δηαιέγεη ζηελ 

ηχρε ηα δχν άηνκα,ηνηε  
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Α) πνηά είλαη ε πηζαλφηεηα λα έρνπλ επηιεγεί νη δπν θαιχηεξνη; 

Β) πνηά είλαη ε πηζαλφηεηα φηη επηιέγεηαη ηνπιάρηζηνλ κηα θνξά ν θαιχηεξνο; 

 

Λχζε:Σν ηπραίν πείξακα είλαη λα επηιεγνχλ νη δπν θαιχηεξνη απφ ηνπο ηέζζεξηο. Θεσξνχκε φηη 

ηα άηνκα είλαη δηαθνξεηηθήο ηθαλφηεηαο, θαη ζπκβνιίδνπκε ηνλ θαιχηεξν κε 1, ηνλ επφκελν 

θαιχηεξν κε 2, ην κεζεπφκελν θαιχηεξν κε 3, θαη ην άηνκν κε ηηο ιηγφηεξεο ηθαλφηεηεο κε 4. 

Σφηε ν Γεηγκαηνρψξνο καο είλαη 

 

Χ={(1,2), (1,3), (1,4), (2,3), (2,4), (3,4)} ή Χ={
1
,

2
,

3
,

4
,

5
,

6
}, 

Όπνπ ην 
1
=(1,2),

I 2
=(1,3),θιπ. Κάζε δεηγκαηνζεκείν γηα λα πξαγκαηνπνηεζεί έρεη 

πηζαλφηεηα
1

6
.πλνςίδνληαο έρνπκε ηνλ αθφινπζν πίλαθα. 

Γεηγκαηνζεκεία Εεπγάξη Πηζαλόηεηα 

1
 

 

2
 

 

3  

 

4  

 

5  

 

6  

(1,2) 

 

(1,3) 

 

(1,4) 

 

(2,3) 

 

(2,4) 

 

 

(3,4) 

 

 

1

6
 

1

6
 

1

6
 

1

6
 

1

6
 

1

6
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Α) Α= επηιέγνληαη νη δπν θαιχηεξνη = {
1
}, Ρ(Α)=ξ({

1
}) = 

1

6
 

Β) Β= επηιέγεηαη ηνπιάρηζηνλ κηα θνξά ν έλαο θαιχηεξνο 

={
1
} {

2
} {

3
} {

4
} {

5
}, θαη Ρ(Β)= 

5

6
. 

Απηφο ν νξηζκφο φκσο δελ κπνξεί λα εθαξκνζηεί φηαλ ν Γεηγκαηνρψξνο δελ είλαη πεπεξαζκέλνο, 

θαη ηα ζεκεία δελ έρνπλ ηνλ απηφ βαζκφ βεβαηφηεηαο .Π.ρ αλ ην δάξη είλαη δνπιεπκέλν γηα λα 

θέξλεη ζπρλφηεξα {6}. Απηή ε παξαηήξεζε θαη κε ην γεγνλφο φηη έλα ηπραίν πείξακα 

επαλαιακβάλεηαη νζεζδήπνηε θνξέο θάησ απφ ηηο ίδηεο ζπλζήθεο, νδεγνχλ ζηνλ επφκελν 

νξηζκφ. 

 

ΟΡΗΜΟ ΣΖ ΠΗΘΑΝΟΣΖΣΑ ΑΝ ΥΔΣΗΚΖ ΤΥΝΟΣΖΣΑ 

Όηαλ επαλαιακβάλνπκε έλα ηπραίν πείξακα n- θνξέο, ηφηε ε ζρεηηθή ζπρλφηεηα ηνπ 

ελδερνκέλνπ Α γηα λα ζπκβεί, νξίδεηαη απφ ηε ζρέζε     

nf (Α) =  
1

n
(πιήζνο εκθαλίζεσλ ηνπ Α) 

Όηαλ ην n απμάλεη (ηείλεη ζην άπεηξν) αλακέλεη θαλείο φηη ε αξηζκεηηθή αθνινπζία 
nf (A) 

ζηαζεξνπνηείηαη νξηαθά ζην P(A), δει.  

nf (A)  ηείλεη ζην P(A), φηαλ n ηείλεη ζην άπεηξν (n→∞). 

Ιδηόηεηεο ηεο Σρεηηθήο Σπρλόηεηαο  

1. 0≤)
nf (A)  ≤1,γηα θάζε ελδερφκελν Α. 

2. 
nf (A Β) =

nf (A)  + nf (Β)  , αλ Α θαη Β είλαη μέλα κεηαμχ ηνπο. 

3. nf (A)′=1- nf (A), Α′ ην ζπκπιεξσκαηηθφ ηνπ Α. 

4. 
nf (A)  ≤

nf (Β)  , αλ Α Β.   
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Παξάδεηγκα 8.2.2. 

Οη αξκφδηεο αξρέο κηαο ρψξαο δηαπίζησζαλ φηη απφ ηα 400 εηζαγφκελα δψα, ηα 50 ήηαλ ζεηηθά 

ζην test
1K φηη πεξηέρνπλ νξκφλεο, 40 ήηαλ ζεηηθά ζην test

2K  φηη πεξηέρνπλ αληηβηνηηθά, ελψ 20 

βξέζεθαλ ζεηηθά θαη ζηα δπν test. Να ππνινγηζηνχλ νη πηζαλφηεηεο ησλ ελδερνκέλσλ 
iA :‟‟ ην 

απνηέιεζκα είλαη ζεηηθφ ζην test
iK ‟‟, i=1,2. 

Απάληεζε:  

1 2 1 2

50 1 40 1 20 1
( ) , ( ) , ( )

400 80 400 10 400 20
P A P A P A A  

Γεληθά φκσο θαη απηφο νξηζκφο έρεη αδπλακίεο, ηδηαίηεξα φηαλ θαλείο ζέιεη λα αζρνιεζεί κε ηελ 

έλσζε ελδερνκέλσλ πνπ είλαη ζην πιήζνο κε πεπεξαζκέλνο. Γη‟απηφ ην ιφγν αλαδεηήζεθε έλαο 

πην ηζρπξφο νξηζκφο ηεο πηζαλφηεηαο, πνπ είλαη ν αθνιoπζνο: 

 

ΑΞΗΧΜΑΣΗΚΟ ΟΡΗΜΟ ΣΖ ΠΗΘΑΝΟΣΖΣΑ 

Ο αξηζκφο P(A) πνπ κεηξά ην βαζκφ βεβαηφηεηαο ηνπ ελδερνκέλνπ Α, δει. ε πηζαλφηεηα ηνπ 

Α,είλαη ζεηηθφο αξηζκνο,γηα ην ζρεδφλ βέβαην ελδερφκελν Χ γίλεηαη 1, ελψ ε πηζαλφηεηα ηεο 

έλσζεο μέλσλ κεηαμχ ησλ ελδερνκέλσλ ηζνχηαη κε ην άζξνηζκα ησλ πηζαλνηήησλ απηψλ. Έηζη 

έρνπκε:  

1.P(A)≥0, γηα θάζε Α. 

2.P(Χ)=1. 

3.P(
1 2 3A A A …)=

1 2 3( ) ( ) ( ) ...P A P A P A  

Όηαλ ηα ελδερφκελα είλαη μέλα κεηαμχ ηνπο αλά δπν, δει. 

i JA A , γηα i≠j, θαη I,j=1,2,3,…….. 
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Οη παξαπάλσ πξνυπνζέζεηο πνπ ζέζακε γηα ηνλ νξηζκφ ηεο πηζαλφηεηαο απνηεινχλ ηα ιεγφκελα 

Αμηψκαηα ησλ Πηζαλνηήησλ.ε θάζε Γεηγκαηνρψξν Χ ελφο ηπραίνπ πεηξάκαηνο, κπνξνχκε λα 

νξίζνπκε κηα ζπλάξηεζε P, πνπ γηα θάζε ελδερφκελν Α λα καο δίλεη ηελ πηζαλφηεηα P(A) έηζη 

ψζηε ηα ηξία αμηψκαηα λα ηθαλνπνηνχληαη.Ζ ζπλάξηεζε P(∙) νλνκάδεηαη κέηξν πηζαλφηεηαο, θαη 

έρεη φιεο ηηο ηδηφηεηεο άιισλ κέηξσλ, φπσο ηνπ κήθνπο   ελφο δηαζηήκαηνο [α,β] γηα ην νπνίν 

έρνπκε    

([α,β])=β-α. Π.ρ. ην κήθνο   ηνπ[5,7] είλαη l ([5,7])=7-5=2 θ.ι.π. 

 

ΚΑΝΟΝΔ ΠΗΘΑΝΟΣΖΣΧΝ 

Θεσξνχκε ηα ελδερφκελα Α,B,
1A ,

2A ,
3A ,….. ηνπ Χ, θαη ηελ πηζαλφηεηα P ζηνλ Χ. 

 Σφηε ηζρχνπλ: 

1.   0≤P(A)≤1,Κάζε ελδερφκελν πξαγκαηνπνηείηαη κε πηζαλφηεηα ην πνιχ 1. 

2.   P(Ø)=0, H πηζαλφηεηα ηνπ αδχλαηνπ ελδερνκέλνπ είλαη 0. 

3.   Αλ Α B , Σφηε θαη P(A)≤P(B). 

4. P (A′) =1-P (A), Ζ πηζαλφηεηα ηνπ ζπκπεξσκαηηθνχ ελφο ελδερνκέλνπ Α ηζνχηαη                                           

κε 1 κείνλ ηελ πηζαλφηεηα ηνπ Α. 

5α.P
1 2 1 2 1 2( ) ( ) ( ) ( ).A A P A P A P A A  

5β.P 1 2 3( )A A A =

1 2 3 1 2 1 3 2 3 1 2 3( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )P A P A P A P A A P A A P A A P A A A  

5γ. 
1 2

1 1 2 1 2 3 1 1

( ... )

( ) ( ' ) ( ' ' ' ) ... ( ' ' ' )

n

n n

P A A A

P A P A P A A A P A A A
 

6. Αλ ηα ελδερφκελα 
1 2 3, , ,...A A A  απνηεινχλ κηα δηακέξηζε ηνπ Χ ηφηε γηα θάζε άιιν ελδερφκελν 

Β ηνπ Χ, ηζρχεη   Ρ(Β)= 1 2 3( ) ( ) ( ) ...P B A P B A P B A
 



143 
 

8.3 ΒΑΗΚΔ ΑΡΥΔ ΑΠΑΡΗΘΜΖΖ 

Έσο ηψξα νη Γεηγκαηνρψξνη πνπ ζεσξνχζακε ήηαλ αξθεηά απινί, θαη νη πεξηπηψζεηο 

απαξίζκεζεο ησλ δεηγκαηνζεκείσλ καο επηηπγράλνληαη θαηά έλαλ απιντθφ ηξφπν. ε πνιιέο  

φκσο πεξηπηψζεηο ε απαξίζκεζε ησλ δεηγκαηνζεκείσλ ζην Γεηγκαηνρψξν ή θαη ζηα δηάθνξα 

ελδερφκελα γίλεηαη θαηφπηλ ρξήζεο θαηάιιεισλ κεζφδσλ ηεο ζπλδπαζηηθήο αλάιπζεο.  

 

ΑΘΡΟΗΣΗΚΟ ΚΑΝΟΝΑ ΑΠΑΡΗΘΜΖΖ 

Αλ ππάξρνπλ 
1n  ηξφπνη εθηέιεζεο ηνπ 

1
 έξγνπ,

2n  ηνπ
2
 έξγνπ,…θαη n  ηνπ    έξγνπ, θαη 

εθφζνλ απηνί είλαη δηαθνξεηηθνί κεηαμχ ηνπο, ηφηε ν αξηζκφο ησλ ηξφπσλ εθηέιεζεο ηνπ
1
 ή

2
 

….ή  είλαη 
1 ... kn n  

ΠΟΛΛΑΠΛΑΗΑΣΗΚΟ ΚΑΝΟΝΑ ΑΠΑΡΗΘΜΖΖ 

Αλ έλα έξγν Π απνηειείηαη απφ θ-ππνέξγα 
1
,

2
,…,  θαη θάζε ππνέξγν κπνξεί λα 

εθηειεζηεί θαηά 
1n ,

2n ,…, n  ηξφπνπο, ηφηε ην έξγν Π ερεη  
1n *

2n *…* n  ηξφπνπο εθηέιεζεο. 

Παξάδεηγκα 8.3.1 

α) Πφζα δεηγκαηνζεκεία ιακβάλνπκε φηαλ ξίρλνπκε 3 λνκίζκαηα ή 4 δάξηα; 

β)Έλαο νδεγφο γηα λα πάεη απφ ηελ πφιε Α ζηε Β ερεη 3 δπλαηφηεηεο, ελψ απφ ηε Β ζηε Γ έρνπλ 

4, θαη απφ ηε Γ ζηε Γ έρνπλ 3. Πφζεο δπλαηφηεηεο ερεη γηα λα πάεη απφ ηελ Α ζηε Γ; 

γ)Αλ ζε έλα θαηάζηεκα ξνχρσλ ππάξρνπλ 3 θφθθηλα πνπθάκηζα, 2 άζπξα θαη 4 γαιάδηα, κε 

πφζνπο ηξφπνπο κπνξνχκε λα αγνξάζνπκε έλα; 

Απάληεζε: 

α)2*2*2=8 θαη 6*6*6*6=216 

β)3*4*3=36 

γ)3+2+4=9 
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‟απηφ ην ζεκείν ζεσξνχκε φηη θάζε ζεκείν ηνπ Γεηγκαηνρψξνπ καο αληηζηνηρεί ζ‟έλα 

ζθαηξίδην. Αλ ν Γεηγκαηνρψξνο ερεη n ζεκεία, ηφηε ζεσξνχκε έλα δνρείν πνπ λα πεξηέρεη n 

ζθαηξίδηα αξηζκεκέλα απφ ην 1 έσο ην n. Ο ζρεκαηηζκφο ελφο δείγκαηνο κεγέζνπο m ζα 

αληηζηνηρεί κε ηελ αλάζπξζε m ζθαηξηδησλ απφ ην δνρείν καο. Σν δείγκα καο κπνξεί λα 

κεηαζρεκαηηζηεί κε δπν ηξφπνπο, κε επαλαηνπνζεηήζεηο ή ρσξίο επαλαηνπνζεηήζεηο. Δπίζεο 

έρνπκε ηηο εμήο δπλαηφηεηεο : λα καο ελδηαθέξεη ε ζεηξά πνπ ηα ζθαηξίδηα εκθαλίδνληαη, νπφηε 

κηιάκε γηα δηαηεηαγκέλα δείγκαηα, ή λα κελ καο ελδηαθέξεη ε ζεηξά πνπ ηα ζθαηξίδηα 

εκθαλίδνληαη, νπφηε κηιάκε γηα κε δηαηεηαγκέλα δείγκαηα.  

 

Γηαηάμεηο  

Χωξίο επαλαηνπνζεηήζεηο: Οη ηξφπνη γηα λα αλαζχξνπκε m ζθαηξίδηα απφ ηα n, φηαλ καο 

ελδηαθέξεη ε ζεηξά εκθάληζεο απηψλ θαη κε ρσξίο επαλαηνπνζεηήζεηο είλαη 

!
( 1)...( 1)

( )!

n

m

n
n n n m

n m
 

Όπνπ n!=n(n-1)…3.2.1 θαη 0!=1. 

Με επαλαηνπνζεηήζεηο: Οη ηξφπνη γηα λα αλαζχξνπκε m ζθαηξίδηα απφ ηα n, φηαλ καο ελδηαθέξεη 

ε ζεηξά εκθάληζεο απηψλ θαη κε επαλαηνπνζεηήζεηο είλαη 
mn . 

πλδπαζκνί 

Χωξίο επαλαηνπνζεηήζεηο: Οη ηξφπνη γηα λα αλαζχξνπκε m ζθαηξίδηα απφ ηα n, φηαλ δελ καο 

ελδηαθέξεη ε ζεηξά εκθάληζεο απηψλ θαη κε ρσξίο επαλαηνπνζεηήζεηο είλαη 

!
( )

( )! !

n

m

n

n m m
,

1
(( ) )

!

n n

m m
m

 

Με επαλαηνπνζεηήζεηο: Οη ηξφπνη γηα λα αλαζχξνπκε m ζθαηξίδηα απφ ηα n, φηαλ δελ καο 

ελδηαθέξεη ε ζεηξά εκθάληζεο απηψλ θαη κε επαλαηνπνζεηήζεηο είλαη  

1( )n m

m . 
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8.4 ΓΔΜΔΤΜΔΝΔ ΠΗΘΑΝΟΣΖΣΔ 

πρλά παξνπζηάδεη ελδηαθέξνλ πσο νξηζκέλα ελδερφκελα ζρεηίδνληαη κε άιια,εηδηθφηεξα καο 

ελδηαθέξεη λα ππνινγίζνπκε ηελ πηζαλφηεηα φπσο ζπκβεί έλα ελδερφκελν φηαλ γλσξίδνπκε φηη 

ζπκβαίλεη θάπνην άιιν. ‟απηή ηελ πεξίπησζε ζα κηιάκε γηα ηελ δεζκεπκέλε πηζαλφηεηα ηνπ 

ελδερνκέλνπ, ηφηε ε δεζκεπκέλε πηζαλφηεηα ηνπ Α φηαλ δίλεηαη φηη ζπκβαίλεη ην Β, νξίδεηαη απφ 

ηελ  

Ρ(Α/Β)=
( )

( )

P A B

P B
, αλ Ρ(Β)>0. 

Παξάδεηγκα 8.4.1. 

Ο παξαθάησ πίλαθαο δείρλεη ηελ πξνηίκεζε ελφο θαηαλαισηή αλάινγα κε ην θχιν ηνπ σο πξνο 

δπν πξντφληα 
1 2, . 

Φχιν 
1
 

2
 χλνιν 

1
 άλδξεο 

2
γπλαίθεο 

200 

100 

300 

300 

400 

700 

500 

500 

1000 

 

Πνηά είλαη ε πηζαλφηεηα φηη πξνηηκάηαη ην πξντφλ 
1
; 

Πνηά είλαη ε πηζαλφηεηα γηα έλαλ άλδξα θαηαλαισηή λα πξνηίκα ην πξντφλ 
1
; 

Απάληεζε:  

πκθσλά κε ηνλ θαλφλα 6, 

1 1 1 1 2( ) ( ) ( ) 0,20 0,10 0,30 . 

Δλψ     1 1
1 1

1 1 2 1

( ) 0,20 0,20
( / ) 0,4

( ) ( ) 0,20 0,30 0,50
 



146 
 

8.5 ΠΟΛΛΑΠΛΑΗΑΣΗΚΟ ΚΑΝΟΝΑ ΠΗΘΑΝΟΣΖΣΧΝ 

Πνιιέο θφξεο φηαλ ζέινπκε λα βξνχκε ηελ πηζαλφηεηα γηα λα ζπκβαίλνπλ ζπγρξφλσο δπν 

ελδερφκελα Α θαη Β, ρξεζηκνπνηνχκε θαηάιιεια ηε δεζκεπκέλε πηζαλφηεηα ηνπ ελφο φηαλ 

δίλεηαη φηη ζπκβαίλεη ην άιιν.Δηζη  

( ) ( )* ( / ).  

Γεληθά  αλ έρνπκε ηα ελδερφκελα 
1,..., n

,ηφηε 

1 2... 1 2 1 3 1 2 1 1( ) ( )* ( / )* ( / )... ( / ... )n n n
 , 

Αλ 
1 2... 1( )n

>0. 

Παξάδεηγκα 

Μηα θάιπε πεξηέρεη 10 ζθαηξίδηα, απφ ηα νπνία 6 είλαη άζπξα θαη 4 καχξα. Δμάγνπκε έλα 

ζθαηξίδην, ρσξίο λα ην μαλαηνπνζεηήζνπκε ζηελ θάιπε. Δπίζεο εμάγνπκε θαη έλα δεχηεξν. Πνηά 

είλαη ε πηζαλφηεηα ην πξψην ζθαηξίδην λα είλαη άζπξν θαη ην δεχηεξν καχξν; 

Λχζε: 

Ολνκάδνπκε Α ην ελδερφκελν <<ην πξψην ζθαηξίδην λα είλαη άζπξν>> θαη Β ην ελδερφκελν 

<<ην δεχηεξν ζθαηξίδην λα είλαη καχξν>>. 

Ζ πηζαλφηεηα <<ην πξψην ζθαηξίδην λα είλαη άζπξν>> είλαη: 

6

10
P A  

Αθνχ ην πξψην ζθαηξίδην πνπ έρεη εμαρζεί θαη δελ έρεη μαλαηνπνζεηεζεί ζηελ θάιπε είλαη 

άζπξν, ζηελ θάιπε ζα παξακείλνπλ 9 ζθαηξίδηα, απφ ηα νπνία 5 ζα είλαη άζπξα θαη 4 καχξα θαη, 

θαηά ζπλέπεηα, ε πηζαλφηεηα λα εμαρζεί έλα καχξν ζθαηξίδην φηαλ ην πξψην ζα είλαη άζπξν, ζα 

είλαη: 

4
/

9
P B A  
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Άξα, ε πηζαλφηεηα λα εμαρζεί δηαδνρηθά έλα άζπξν θαη έλα καχξν ζθαηξίδην ζα είλαη: 

6 4 24
.

10 9 90
P A B P A P B  

8.6 ΑΝΔΞΑΡΣΖΣΑ ΔΝΓΔΥΟΜΔΝΑ  

Γπν ελδερφκελα Α θαη Β ζα είλαη αλεμάξηεηα, αλ φηαλ ζπκβαίλεη ην έλα δελ καο δίλεη  θακία 

πιεξνθνξία γηα ην άιιν.Γει.   

Ρ(Α/Β)= Ρ(Α/Β)=
( )

( )

P A B

P B
ή  Ρ(Α∩Β)=Ρ(Α)*Ρ(Β). 

Ο παξαπάλσ νξηζκφο γεληθεχεηαη θαη γηα ηξία ελδερφκελα Α,Β,Γ ή θαη πεξηζζφηεξα. Μνλφ πνπ 

ζε απηή ηελ πεξίπησζε, π.ρ γηα 3 ελδερφκελα εμεηάδνπκε ηηο πηζαλφηεηεο ησλ ελδερνκέλσλ αλά 

2, θαη αλά 3. Σα ελδερφκελα  Α,Β,Γ ζα είλαη αλεμάξηεηα αλ  

Ρ(Α∩Β)=Ρ(Α)Ρ(Β), Ρ(Α∩Γ)=Ρ(Α)Ρ(Γ), Ρ(Β∩Γ)=Ρ(Β)Ρ(Γ)  

Καη 

Ρ(Α∩Β∩Γ)=Ρ(Α)Ρ(Β)Ρ(Γ). 

Παξάδεηγκα 

Γχν θάιπεο έρνπλ 10 ζθαηξίδηα κε ηνπο αξηζκνχο 1,2,3,...,10. Δμάγεηαη απφ θάζε θάιπε έλα 

ζθαηξίδην θαη εμεηάδνπκε ηα παξαθάησ δεδνκέλα: 

Α ην ελδερφκελν λα εκθαληζηεί απφ ηελ πξψηε θάιπε δπγφο αξηζκφο. 

Β ην ελδερφκελν λα εκθαληζηεί απφ ηε δεχηεξε θάιπε κνλφο αξηζκφο. 

Γ ην ελδερφκελν ην άζξνηζκα ησλ δχν αξηζκψλ πνπ εμάρζεθαλ λα είλαη δπγφο αξηζκφο. 

Να εμεηαζηεί αλ ηα ελδερφκελα απηά είλαη πιήξσο αλεμάξηεηα. 

Λχζε: 

1

2
P A , 

1

2
P B , 

1

2
P  
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1 1 1

2 2 4
P A B P A P B  

1 1 1

2 2 4
P A P A P  

1 1 1

2 2 4
P B P B P  

Απφ ηηο παξαπάλσ ζρέζεηο ζπκπεξαίλνπκε φηη ηα ελδερφκελα Α,Β θαη Γ είλαη αλά δχν 

αλεμάξηεηα. Όκσο, ηα παξαπάλσ ελδερφκελα δελ είλαη πιήξσο αλεμάξηεηα, γηαηη: 

1 1 1
0

2 2 2
A B P A B P A P B P P  

 

8.7 ΝΟΜΟ ΣΟΤ BAYES-ΤΠΟΚΔΗΜΔΝΗΚΔ ΠΗΘΑΝΟΣΖΣΔ 

Όπσο είδακε ζηνλ θαλφλα 6, αλ
1 2, ,...   απνηεινχλ κηα δηακέξηζε ηνπ Γεηγκαηνρψξνπ Χ, ηφηε 

γηα θάζε άιιν ελδερφκελν Β ηνπ Χ ηζρχεη: 

Ρ(Β)= 1 2( ) ( ) ( ) ...i

i

 

Ζ ηειεπηαία ζρέζε κε ηε βνήζεηα ηεο δεζκεπκέλεο πηζαλφηεηαο γξάθεηαη ηζνδχλακα 

 Ρ(Β)= 1 1 2 2( )* ( / ) ( )* ( / ) ( )* ( / ) ...i i

i

 

Αλ ( )i >0,i=1,2,… 

Αλ θαη επηπιένλ είλαη Ρ(Β)>0, ηφηε έρνπκε ηνλ ηχπν ηνπ Bayes 

( / )* ( )
( / ) ,

( )* ( / )

i i
i

i i

i

 γηα θάζε i. 
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Παξάδεηγκα 

ε έλα εξγνζηάζην νη κεραλέο Α,Β θαη Γ παξάγνπλ ην 25%, ην 35% θαη ην 40% ηεο ζπλνιηθήο 

παξαγσγήο. Μεηά απφ έιεγρν βξέζεθε φηη ην 5% ησλ παξαγφκελσλ ηεκαρίσλ απφ ην κεράλεκα 

Α είλαη ειαηησκαηηθφ, επίζεο ην 4% θαη ην 2% ησλ παξαγφκελσλ ηεκαρίσλ απφ ηηο κεραλέο Β 

θαη Γ είλαη ειαηησκαηηθφ.Ζ ζπλνιηθή παξαγσγή θηάλεη ηα 5.000 ηεκάρηα. Έλα ηεκάρην εμάγεηαη 

ηπραία θαη βξίζθεηαη ειαηησκαηηθφ. 

Πνηά ε πηζαλφηεηα θαηαζθεπήο ηνπ απφ ηε κεραλή Β; 

Λχζε: 

Έζησ: 

Ε ην ελδερφκελν φηη ην ηεκάρην πνπ έρεη εμαρζεί είλαη ειαηησκαηηθφ. 

Α ην ελδερφκελν φηη ην ηεκάρην απηφ έρεη εμαρζεί απφ ην Α. 

Β ην ελδερφκελν φηη ην ηεκάρην απηφ έρεη εμαρζεί απφ ην Β. 

Γ ην ελδερφκελν φηη ην ηεκάρην απηφ έρεη εμαρζεί απφ ην Γ. 

Θα έρνπκε: 

25

100
P A , 

35

100
P B , 

40

100
P  

/ 0,05P E A , / 0,04P E B , / 0,02P E  

Δπνκέλσο: 

/
/

/ / /

P B P E B
P B E

P A P E A P B P E B P P E
 

0,35 0,04
/ 0,4058

0,25 0,05 0,35 0,04 0,40 0,02
P B E  
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ΔΦΑΡΜΟΓΖ 

Θέινληαο λα δψζνπκε κηα πην ζαθή εηθφλα φισλ ησλ παξαπάλσ, ζα ρξεζηκνπνηήζνπκε κηα 

εθαξκνγή ζηελ νπνία ζα αλαιχνπκε εθηελέζηεξα ηα ζηαηηζηηθά κέηξα, θαηαιήγνληαο ζηα 

ζπκπεξάζκαηα ζηα νπνία αλαθεξζήθακε ζην ζεσξεηηθφ ηκήκα ηεο εξγαζίαο.Γηα ην ιφγν απηφ, 

ιάβακε ζηνηρεία απφ κεληαία έξεπλα εξγαηηθνχ δπλακηθνχ γηα ηελ θαηάζηαζε απαζρφιεζήο 

ηνπο θαηά θχιν θαη θαηά πνζνζηφ αλεξγίαο.Δηδηθφηεξα, ηα ζηνηρεία πνπ ζα εμεηάζνπκε, 

αλαθέξνληαη ζε άλδξεο θαη γπλαίθεο νη νπνίνη δηαθξίλνληαη ζε: 

1. Απαζρνινχκελνη 

2. Άλεξγνη 

3. Με νηθνλνκηθά ελεξγνί 

Σα δεδνκέλα ζα εηζαρζνχλ ζην ζηαηηζηηθφ πξφγξακκα SPSS, φπνπ ζα γίλεη θαη ε επίιπζή ηνπο. 

Αλαθνξηθά, ζα παξνπζηαζηνχλ ηα δηαγξάκκαηα ζην EXCELL θαη ζα δηεμαρζνχλ ηα 

ζπκπεξάζκαηα πνπ καο ελδηαθέξνπλ. 

ΜΔΡΟ 1
ν
: 

ΓΗΑΓΡΑΜΜΑ 1 
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ην δηάγξακκα 1 παξαηίζεηαη ε θαηάζηαζε ηνπ εξγαηηθνχ δπλακηθνχ αλά έηνο απφ ην 2005 έσο 

ηνλ Ηνχλην ηνπ 2011. Αλαθνξηθά, εξκελεχνληαο ηελ 4
ε
 ζηήιε ε νπνία παξνπζηάδεη ηε 

κεγαιχηεξε αχμεζε, ζα ιέγακε πσο ην έηνο 2008 ν αξηζκφο ηνλ απαζρνινχκελσλ αλδξψλ- 

γπλαηθψλ αλέξρεηαη ζηηο 54.667,8 ρηιηάδεο. Αληίζηνηρα ν αξηζκφο ησλ αλέξγσλ παξνπζηάδεη 

κεγάιε αχμεζε ην έηνο 2010 θαη αλέξρεηαη ζηηο 7.490,7 ρηιηάδεο ελψ ην έηνο 2008 παξαηεξείηαη 

επίζεο απμεκέλνο αξηζκφο (51.583,4) θαη ησλ κε νηθνλνκηθά ελεξγψλ αλδξψλ- γπλαηθψλ. 

 

ΓΗΑΓΡΑΜΜΑ 2 

 

ηνπαξαπάλσ δηάγξακκα απεηθνλίδεηαη ε θαηάζηαζε ησλ κε νηθνλνκηθά ελεξγψλ αλά κήλα γηα 

ηα έηε 2005 έσο ηνλ Ηνχλην ηνπ έηνπο 2011. Παξαηεξψληαο ην γξάθεκα, έλα γεληθφ ζπκπέξαζκα 

ζην νπνίν θαηαιήγνπκε είλαη πσο ν αξηζκφο ησλ κε νηθνλνκηθά ελεξγψλ γπλαηθψλ παξνπζηάδεη 

κεγαιχηεξε αχμεζε απφ ηνλ αξηζκφ ησλ κε νηθνλνκηθά ελεξγψλ αλδξψλ ζην ζχλνιν φισλ ησλ 

εηψλ. Δπίζεο, παξαηεξνχκε πσο απφ ηνλ κήλα Ηνχιην έσο ηνλ Γεθέκβξην ππάξρεη κείσζε ηνπ 

αξηζκνχ ησλ κε νηθνλνκηθά ελεξγψλ θαη γηα ηα δχν θχια. 
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ΓΗΑΓΡΑΜΜΑ 3 

 

 

Όζνλ αθνξά ην δηάγξακκα 3, παξαηεξνχκε πσο ην έηνο 2011 ζε αληίζεζε κε ηα πξνεγνχκελα 

έηε ππάξρεη αηζζεηή κείσζε ηνπ αξηζκνχ ησλ απαζρνινχκελσλ. Πην ζπγθεθξηκέλα ην έηνο 2006 

ν αξηζκφο ησλ απαζρνινχκελσλ παξνπζηάδεη κηα αλνδηθή ηάζε κε ηε κεγαιχηεξε αχμεζε ηνλ 

Οθηψβξην, ελψ γηα ηνπο κήλεο Ννέκβξην θαη Γεθέκβξην παξαηεξείηαη κείσζε. Αληίζεηα, ην έηνο 

2007 μεθηλά κε κηα θαζνδηθή ηάζε κέρξη ηνλ Μάξηην, φπνπ ζηαδηαθά παξνπζηάδεη άλνδν κέρξη 

ηνλ Ηνχιην, έπεηηα ππάξρεη κείσζε έσο ηνλ επηέκβξην, αχμεζε έσο ην Ννέκβξην θαη μαλά 

κείσζε έσο ηνλ Γεθέκβξην. Σν έηνο 2008 παξαηεξνχληαη νη κεγαιχηεξεο απμήζεηο, ελ ζπλερεία 

ην 2009 ππάξρνπλ απμνκεηψζεηο θαη ην 2010 παξαηεξείηαη κεγάιε κείσζε απφ ηνλ Ηνχιην θαη 

έπεηηα. Σέινο ην 2011, μεθηλά κε κηα κείσζε έσο ηνλ Φεβξνπάξην, ζπλερίδεη κε κηα κηθξή 

αχμεζε έσο ηνλ Απξίιην, έπεηηα κέρξη ηνλ Μάην  παξαηεξείηαη κείσζε, θαη μαλά αχμεζε κέρξη 

ηνλ Ηνχλην. 
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ΓΗΑΓΡΑΜΜΑ 4 

 

 

 

 

ε αληίζεζε κε ηνδηάγξακκα 3 φπνπ ην έηνο 2011 παξαηεξνχληαλ κείσζε ηνπ αξηζκνχ ησλ 

απαζρνινχκελσλ, ζην δηάγξακκα 4 ν αξηζκφο ησλ αλέξγσλ μεπεξλά ηα πξνεγνχκελε έηε κε 

αηζζεηή δηαθνξά. Παξφκνηo θαηλφκελν παξαηεξείηαη θαη γηα ην έηνο 2010 θαη ζπγθεθξηκέλα απφ 

ηνλ κήλα Ηνχλην θαη χζηεξα ππάξρεη έληνλε αχμεζε ηνπ αξηζκνχ ησλ αλέξγσλ. Δηδηθφηεξα, απφ 

ην γξάθεκα κπνξνχκε λα παξαηεξήζνπκε πσο ηα έηε 2006 έσο 2009 ν αξηζκφο ησλ αλέξγσλ 

θπκαίλεηαη πεξίπνπ ζηα ίδηα επίπεδα κε αξθεηέο αιιά κηθξέο απμνκεηψζεηο.  
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ΓΗΑΓΡΑΜΜΑ 5 

 

 

 

 

ην δηάγξακκα 5 παξαηίζεηαη ην πνζνζηφ αλεξγίαο γηα ηα έηε 2005 έσο ηνλ Ηνχλην ηνπ έηνπο 

2011. Όπσο κπνξνχκε λα παξαηεξήζνπκε ην πςειφηεξν πνζνζηφ αλεξγίαο παξνπζηάδεηαη ην 

έηνο 2011. Δπηπιένλ, παξφκνηα αλνδηθή πνξεία παξνπζίαδε θαη ην έηνο 2010. πκπεξαζκαηηθά 

ζα κπνξνχζακε λα πνχκε πσο ηα δχν ηειεπηαία έηε ην επίπεδν ηνπ πνζνζηνχ αλεξγίαο απμάλεηαη 

ξαγδαία. 
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ΜΔΡΟ 2ν : 

ην πεξηγξαθηθφ κέξνο ηεο εθαξκνγήο δψζακε έκθαζε ζηελ θαηαλνκή ηεο ζπρλφηεηαο θάζε 

κεηαβιεηήο, κε ζθνπφ λα παξνπζηάζνπκε φζν ζαθέζηεξα γίλεηαη ηα απνηειέζκαηα ηεο έξεπλαο. 

ην ακέζσο επφκελν κέξνο ζα αζρνιεζνχκε κε ηα κέηξα ζέζεο. Πην ζπγθεθξηκέλα, ζα 

ζπγθξίλνπκε ηα απνηειέζκαηα γηα θάζε θχιν, ψζηε λα θαηαιήμνπκε ζηα ζπκπεξάζκαηα πνπ ζα 

καο βνεζήζνπλ λα θαηαιάβνπκε ηελ θαηάζηαζε ηνπ εξγαηηθνχ δπλακηθνχ ζχκθσλα κε ηα 

ζηνηρεία ηεο έξεπλαο. 

Δπίζεο, ζα πξέπεη λα επηζεκάλνπκε πσο ηα ζεκαληηθφηεξα κέηξα κε ηα νπνία ζα αζρνιεζνχκε 

είλαη: 

 

 ΑΡΗΘΜΖΣΗΚΟ ΜΔΟ: Μαο ππνδεηθλχεη ην κέζν φξν ηεο θαηάζηαζεο ηνπ 

εξγαηηθνχ δπλακηθνχ αλά έηνο. 

 

 ΓΗΑΜΔΟ: Γηαπηζηψλνπκε ζε πνην χςνο αλήθεη ην ήκηζπ ησλ παξαηεξήζεσλ 

θαη ζε πνην ην ππφινηπν 50%. 

 

 ΤΝΣΔΛΔΣΖ ΑΤΜΜΔΣΡΗΑ : Μαο ππνδεηθλχεη ηελ χπαξμε ζεηηθήο ή 

αξλεηηθήο αζπκκεηξίαο ή ζπκκεηξηθήο θαηαλνκήο. 

 

 ΤΝΣΔΛΔΣΉ ΚΤΡΣΧΖ: Οξίδεη αλ ππάξρεη κεζφθπξηε ή θαλνληθή 

θαηαλνκή, ιεπηφθπξηε ή πιαηχθπξηε θαηαλνκή 

 

 ΓΗΑΚΤΜΑΝΖ : H δηαθχκαλζε ή δηαζπνξά 2s  είλαη έλα κέηξν δηαζπνξάο ησλ 

ηηκψλ ηνπ δείγκαηνο.Όηαλ ρξεζηκνπνηνχκε φινλ ηνλ ζηαηηζηηθφ πιεζπζκφ,ηφηε 

ζπκβνιίδνπκε ηε δηαθχκαλζε κε 2 ,ελψ φηαλ αλαθεξφκαζηε ζε δείγκα ηελ 

ζπκβνιίδνπκε κε 2s . 
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 ΣΤΠΗΚΖ ΑΠΟΚΛΗΖ : Ζ ζεηηθή ηεηξαγσληθή ξίδα ηεο 

δηαζπνξάο.Υξεζηκνπνηείηαη πην ζπρλά απ‟ ηε δηαζπνξά,γηαηί έρεη ηηο ίδηεο κνλάδεο 

κέηξεζεο κε ην κέζν.πκβνιίδεηαη κε  “ΓΥ” ή κε “ζ” ή κε “ζ(Υ)”. 

 

 ΔΤΡΟ : Δίλαη ην κέηξν πνπ καο  δίλεη ηε δηαθνξά κεηαμχ ηεο κέγηζηεο θαη ηεο 

ειάρηζηεο ηηκήο ελφο πιεζπζκνχ. 

 

 ΔΛΑΥΗΣΟ : Διάρηζην είλαη ε κηθξφηεξε ηηκή ηνπ δείγκαηνο. 

 

 ΜΔΓΗΣΟ : Μέγηζην είλαη ε κεγαιχηεξε ηηκή ηνπ δείγκαηνο. 
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ΜΔΣΡΑ ΘΔΖ ΔΣΖ ΑΠΑΥΟΛΟΤΜΔΝΟΗ ΑΝΔΡΓΟΗ 
ΜΖ ΟΗΚΟΝΟΜΗΚΑ 

ΔΝΔΡΓΟΗ 

ΜΔΟ 

2005 

2006 

2007 

2008 

2009 

2010 

2011 

4367,767 

4451,683 

4505,500 

4555,641 

4511,000 

4388,566 

4184,516 

479,417 

434,383 

407,250 

378,783 

466,091 

624,225 

793,033 

4259,908 

4271,358 

4288,333 

4298,625 

4289,525 

4293,258 

4355,966 

ΓΗΑΜΔΟ 

2005 

2006 

2007 

2008 

2009 

2010 

2011 

4375,850 

4466,300 

4515,550 

4553,330 

4490,950 

4408,500 

4180,800 

475,500 

442,200 

406,850 

374,000 

461,350 

606,150 

790,450 

4267,350 

4271,000 

4289,900 

4292,950 

4293,400 

4290,500 

4364,500 

ΓΗΑΚΤΜΑΝΖ 

2005 

2006 

2007 

2008 

2009 

2010 

2011 

1526,906 

2217,109 

2099,647 

2377,384 

1893,107 

3908,459 

2060,338 

276,972 

1319,680 

861,730 

1154,520 

940,172 

2664,837 

520,759 

844,310 

736,426 

345,437 

658,486 

627,033 

729,146 

1015,215 
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ΣΤΠΗΚΖ 

ΑΠΟΚΛΗΖ 

2005 

2006 

2007 

2008 

2009 

2010 

2011 

39,0756 

47,0861 

45,8219 

48,7604 

43,5098 

62,5176 

45,3931 

16,6425 

36,3274 

29,3552 

33,9782 

30,6622 

51,6120 

21,8201 

29,0570 

27,1371 

18,5859 

25,6609 

25,0406 

27,0027 

31,8624 

ΔΛΑΥΗΣΟ 

2005 

2006 

2007 

2008 

2009 

2010 

2011 

4292,1 

4369,9 

4418,5 

4463,4 

4457,7 

4233,8 

4131,5 

458,7 

378,6 

372,1 

324,8 

420,4 

567,1 

756,8 

4207,5 

4230,7 

4254,5 

4260,1 

4241,0 

4261,5 

4302,3 

ΜΔΓΗΣΟ 

2005 

2006 

2007 

2008 

2009 

2010 

2011 

 

4423,0 

4512,8 

4558,1 

4615,8 

4577,8 

4445,7 

4267,6 

 

508,1 

511,3 

462,0 

442,6 

532,0 

733,6 

822,7 

4294,6 

4325,1 

4322,6 

4350,9 

4323,1 

4353,1 

4385,6 
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ΔΤΡΟ 

2005 

2006 

2007 

2008 

2009 

2010 

2011 

130,9 

142,9 

139,6 

152,4 

120,1 

211,9 

136,1 

49,40 

132,70 

89,90 

117,80 

111,60 

166,50 

65,90 

87,1 

94,4 

68,1 

90,8 

82,1 

91,6 

83,3 

ΑΤΜΔΣΡΗΑ 

2005 

2006 

2007 

2008 

2009 

2010 

2011 

 

-1,135 

-0,392 

-0,806 

-0,457 

-0,575 

-1,668 

1,320 

 

0,628 

0,420 

0,472 

0,618 

0,722 

1,145 

-0,400 

-0,651 

0,292 

0,016 

0,544 

-0,676 

0,968 

-1,068 

ΚΤΡΣΧΖ 

2005 

2006 

2007 

2008 

2009 

2010 

2011 

0,915 

-1,201 

-0,486 

-0,569 

-1,391 

2,606 

2,958 

-0,876 

0,522 

-0,812 

0,217 

0,936 

0,333 

0,493 

-0,479 

-0,002 

0,157 

0,037 

-0,333 

0,764 

0,419 
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ΜΔΣΡΑ ΘΔΖ ΔΣΖ ΑΝΔΡΓΟΗ ΑΝΓΡΔ ΑΝΔΡΓΔ ΓΤΝΑΗΚΔ 

ΜΔΟ 

2005 

2006 

2007 

2008 

2009 

2010 

2011 

176,9333 

162,6250 

150,5917 

148,4583 

198,7750 

286,4417 

384,5667 

302,492 

271,766 

256,650 

230,300 

268,158 

337,775 

408,466 

ΓΗΑΜΔΟ 

2005 

2006 

2007 

2008 

2009 

2010 

2011 

174,4000 

163,5000 

144,3500 

146,5000 

194,6500 

281,6000 

383,1500 

304,900 

276,200 

257,900 

233,450 

271,600 

327,500 

410,100 

ΓΗΑΚΤΜΑΝΖ 

2005 

2006 

2007 

2008 

2009 

2010 

2011 

92,121 

352,662 

251,546 

412,779 

497,237 

884,188 

242,087 

152,154 

387,168 

274,506 

265,562 

408,337 

626,368 

77,687 

ΣΤΠΗΚΖ ΑΠΟΚΛΗΖ 

2005 

2006 

2007 

2008 

2009 

9,59795 

18,77930 

15,86021 

20,31696 

22,29880 

12,3351 

19,6765 

16,5682 

16,2960 

20,2073 
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2010 

2011 

29,73530 

15,55913 

25,0273 

8,8140 

ΔΛΑΥΗΣΟ 

2005 

2006 

2007 

2008 

2009 

2010 

2011 

165,50 

130,30 

135,90 

124,40 

168,60 

249,00 

361,10 

282,2 

244,3 

232,6 

200,3 

234,7 

312,3 

395,7 

ΜΔΓΗΣΟ 

2005 

2006 

2007 

2008 

2009 

2010 

2011 

190,10 

196,30 

180,40 

188,60 

257,70 

342,50 

405,50 

319,4 

315,0 

281,7 

257,6 

303,2 

391,1 

417,3 

ΔΤΡΟ 

2005 

2006 

2007 

2008 

2009 

2010 

2011 

24,60 

66,00 

44,50 

64,20 

89,10 

93,50 

44,40 

37,2 

70,7 

49,1 

57,3 

68,5 

78,8 

21,6 

ΑΤΜΔΣΡΗΑ 

2005 

2006 

2007 

2008 

2009 

0,246 

-0,066 

1,078 

1,086 

1,639 

-0,331 

0,510 

-0,093 

-0,221 

-0,184 
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2010 

2011 

0,790 

-0,179 

1,123 

-0,483 

ΚΤΡΣΧΖ 

2005 

2006 

2007 

2008 

2009 

2010 

2011 

-1,857 

0,124 

-0,230 

0,561 

4,382 

-0,122 

-0,016 

-0,869 

0,928 

-1,202 

-0,475 

-0,428 

0,334 

-1,656 
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ΜΔΣΡΑ ΘΔΖ ΔΣΖ 
ΑΠΑΥΟΛΟΤΜΔΝΟΗ 

ΑΝΓΡΔ 

ΑΠΑΥΟΛΟΤΜΔΝΔ 

ΓΤΝΑΗΚΔ 

ΜΔΟ 

2005 

2006 

2007 

2008 

2009 

2010 

2011 

2694,992 

2727,175 

2756,991 

2771,833 

2720,725 

2627,150 

2494,533 

 

1672,800 

1724,568 

1748,58 

1789,283 

1790,191 

1761,416 

1690,000 

ΓΗΑΜΔΟ 

2005 

2006 

2007 

2008 

2009 

2010 

2011 

2694,450 

2737,100 

2757,650 

2780,700 

2711,850 

2634,550 

2481,150 

1676,300 

1731,000 

1753,550 

1792,000 

1783,450 

1770,750 

1691,350 

ΓΗΑΚΤΜΑΝΖ 

2005 

2006 

2007 

2008 

2009 

2010 

2011 

230,032 

650,404 

676,679 

1261,697 

595,138 

1670,243 

1286,719 

1115,827 

603,446 

566,034 

1185,196 

545,108 

701,262 

404,448 

ΣΤΠΗΚΖ ΑΠΟΚΛΗΖ 

2005 

2006 

2007 

2008 

2009 

2010 

15,1668 

25,5030 

26,0130 

35,5205 

24,3954 

40,8686 

33,4040 

24,5651 

23,7914 

34,4266 

23,3475 

26,4813 
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2011 53,8708 20,1108 

ΔΛΑΥΗΣΟ 

2005 

2006 

2007 

2008 

2009 

2010 

2011 

2663,2 

2683,3 

2711,7 

2694,9 

2680,8 

2535,3 

2460,0 

1604,5 

1686,6 

1702,0 

1751,0 

1750,0 

1698,5 

1667,6 

ΜΔΓΗΣΟ 

2005 

2006 

2007 

2008 

2009 

2010 

2011 

2715,9 

2762,2 

2793,3 

2819,0 

2763,6 

2676,7 

2557,0 

1721,5 

1757,3 

1779,8 

1877,4 

1829,5 

1796,6 

1710,5 

ΔΤΡΟ 

2005 

2006 

2007 

2008 

2009 

2010 

2011 

52,7 

78,9 

81,6 

124,1 

82,8 

141,4 

97,0 

117,0 

70,7 

77,8 

126,4 

79,5 

98,1 

42,9 

ΑΤΜΔΣΡΗΑ 

2005 

2006 

2007 

2008 

2009 

2010 

2011 

-0,521 

-0,499 

-0,357 

-0,772 

0,410 

-1,289 

1,268 

-0,626 

-0,276 

-0,972 

1,521 

0,145 

-1,151 

-0,060 
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ΚΤΡΣΧΖ 

2005 

2006 

2007 

2008 

2009 

2010 

2011 

0,273 

-0,901 

-0,551 

0,773 

-0,624 

1,423 

1,021 

0,257 

-1,567 

0,504 

3,354 

-0,642 

1,719 

-3,059 
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ΜΔΣΡΑ ΘΔΖ ΔΣΖ MH OIKONOMIKA  

ΔΝΔΡΓΟΗ ΑΝΓΡΔ 

ΜΖ ΟΗΚΟΝΟΜΗΚΑ 

ΔΝΔΡΓΔ  ΓΤΝΑΗΚΔ 

ΜΔΟ 2005 

2006 

2007 

2008 

2009 

2010 

2011 

1558,500 

1567,491 

1579,091 

1583,8367 

1601,133 

1628,275 

1677,900 

 

2701,392 

2703,891 

2709,075 

2714,783 

2688,566 

2664,975 

2694,733 

ΓΗΑΜΔΟ 2005 

2006 

2007 

2008 

2009 

2010 

2011 

1556,450 

1567,550 

1579,400 

1584,920 

1603,850 

1619,950 

1687,700 

2714,900 

2708,900 

2711,300 

2720,520 

2694,650 

2663,300 

2678,400 

ΓΗΑΚΤΜΑΝΖ 2005 

2006 

2007 

2008 

2009 

2010 

2011 

111,304 

164,888 

141,423 

434,592 

533,921 

421,173 

632,016 

1115,827 

603,446 

566,034 

1185,196 

545,108 

701,262 

404,448 

ΣΤΠΗΚΖ ΑΠΟΚΛΗΖ 2005 

2006 

2007 

2008 

2009 

2010 

2011 

10,5501 

12,8408 

11,8921 

20,8468 

18,2734 

20,5225 

25,1399 

33,5891 

22,3379 

18,7686 

18,4710 

20,0288 

10,0028 

48,6096 
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ΔΛΑΥΗΣΟ 2005 

2006 

2007 

2008 

2009 

2010 

2011 

1545,2 

1547,1 

1562,0 

1555,2 

1564,8 

1608,3 

1635,1 

2648,1 

2668,9 

2683,1 

2680,0 

2656,3 

2652,0 

2653,9 

ΜΔΓΗΣΟ 2005 

2006 

2007 

2008 

2009 

2010 

2011 

1577,8 

1588,3 

1599,8 

1629,0 

1622,0 

1672,2 

1698,6 

2748,7 

2736,8 

2737,5 

2734,3 

2718,7 

2682,5 

2787,0 

ΔΤΡΟ 2005 

2006 

2007 

2008 

2009 

2010 

2011 

32,6 

41,2 

37,8 

73,8 

57,2 

63,9 

63,5 

100,6 

67,9 

54,4 

54,3 

62,4 

30,3 

133,1 

ΑΤΜΔΣΡΗΑ 2005 

2006 

2007 

2008 

2009 

2010 

2011 

0,595 

-0,011 

0,119 

0,625 

-0,629 

1,046 

-1,191 

-0,534 

-0,511 

-0,096 

-0,708 

-0,517 

0,397 

1,765 

ΚΤΡΣΧΖ 2005 

2006 

-0,506 

-0,992 

-1,247 

-0,782 
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Σα ζπκπεξάζκαηα πνπ πξνθχπηνπλ βάζε ησλ εηεζίσλ απνηειεζκάησλ πνπ εμαγάγακε,καο 

βνεζνχλ λα ζπγθξίλνπκε ζε πην ζπλνιηθφ επίπεδν ηνπο αλέξγνπο,ηνπο απαζρνινχκελνπο θαη 

ηνπο κε νηθνλνκηθά ελεξγνχο άλδξεο-γπλαίθεο,ψζηε λα θαηαιήμνπκε πνηά ήηαλ ηα έηε ζηα νπνία 

είρακε ην κεγαιχηεξν πνζνζηφ αλέξγσλ,απαζρνινχκελσλ θαη κε νηθνλνκηθά ελεξγψλ αλδξψλ-

γπλαηθψλ. 

 

Δθ λένπ,ινηπφλ θαη πην ζπλνπηηθά,ζα κπνξνχζακε λα πνχκε φηη: 

Γηα ηνπο απαζρνιφπκελνο παξαηεξνχκε νηη ην 2008 ήηαλ ην έηνο κε ην κεγαιχηεξν πνζνζηφ 

απαζρφιεζεο.Πην ζπγθεθξηκέλα,ην 2008 νη απαζρνινχκελνη άλδξεο θαηείραλ κεγαιχηεξν 

πνζνζηφ απαζρφιεζεο απ‟ηηο γπλαίθεο  κε  2.771.833 απαζρνινχκελνπο άλδξεο ελψ νη 

απαζρνινχκελεο γπλαίθεο ήηαλ 1.789.283. 

 

Γηα ηνπο αλέξγνπο βιέπνπκε φηη ην 2011 ήηαλ ην έηνο πνπ παξαηεξήζεθε ην πςειφηεξν πνζνζηφ 

αλεξγίαο.Πην ζπγθεθξηκέλα,ην 2011 ν αξηζκφο ησλ αλέξγσλ αλδξψλ αλέξρεηαη ζηηο 384.566 ζε 

αληίζεζε κε ηηο γπλαίθεο νη νπνίεο είλαη πεξηζζφηεξεο θαη αλέξρνληαη ζηηο 408.466. 

 

Γηα ηνπο κε νηθνλνκηθά ελεξγνχο ην έηνο 2011 είρακε ην κεγαιχηεξν πνζνζηφ.Πην ζπγθεθξηκέλα 

νη κε νηθνλνκηθά ελεξγνί άλδξεο ήηαλ 1.677.900 θαη νη γπλαίθεο ήηαλ 2.694.733. 

 

Δπίζεο,αλ εμεηάζνπκε πην ζθαηξηθά ηα απνηειέζκαηα,δειαδή ηα πνζνζηά 

αλεξγίαο,απαζρφιεζεο θαη κε νηθνλνκηθά ελεξγήο απαζρφιεζεο γηα φια ηα έηε κε βάζε ηνπο 

κήλεο,παξαηεξνχκε φηη : 

2007 

2008 

2009 

2010 

2011 

-0,689 

0,699 

-0,496 

0,159 

0,423 

-1,485 

-0,790 

-0,742 

-0,406 

3,32 
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Απφ ην δηάγξακκα 2 νη κε νηθνλνκηθά ελεξγνί γηα ηα έηε 2005 εσο 2011 απφ ηνλ κήλα Ηαλνπάξην 

εσο ην κήλα Ηνχλην έρνπλ πςειφηεξα πνζνζηά ζε ζρέζε κε ηνπο κήλεο Ηνχιην εσο Γεθέκβξην. 

 

Πην ζπγθεθξηκέλα,γηα ηηο γπλαίθεο ην πνζνζηφ είλαη πεξίπνπ 2,5 ρηιηάδεο πςειφηεξν,ελψγηα 

ηνπο άλδξεο είλαη πεξίπνπ 1,5 ρηιηάδεο πςειφηεξν. 

Απφ ην δηάγξακκα 3 παξαηεξνχκε φηη ηα πνζνζηά απαζρφιεζεο αλδξψλ θαη γπλαηθψλ γηα ηα έηε 

2005 εσο 2009 είλαη πςειφηεξα θαηά ηνπο κήλεο Απξίιην εσο Οθηψβξην,ελψ ζηα έηε 2010 θαη 

2011 ην πνζνζηφ απαζρφιεζεο βιέπνπκε λα κεηψλεηαη απφ ην κήλα Ηνχιην. 

Καη ηέινο, απφ ην δηάγξακκα 4 παξαηεξνχκε φηη ην πνζνζηφ αλεξγίαο αλδξψλ θαη γπλαηθψλ γηα 

ηα έηε 2005 εσο 2009 είλαη απμεκέλα ηνπο κήλεο Οθηψβξην εσο Απξίιην,ελψ γηα ηα έηε 2010 θαη 

2011 έρνπκε αχμεζε ηνπ πνζνζηνχ αλεξγίαο απφ ηνλ κήλα Ηνχλην. 
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